
 
บทคดัย่อ 

 
 พชีคณติตวัดาํเนินการคอืพชีคณติยอ่ยของตวัดาํเนินการเชงิเสน้ทีม่ขีอบเขตบนปรภิมูิ
ฮลิเบริต์เชงิซอ้นซึง่เป็นเซตปิดภายใตต้วัดาํเนินการผกูพนั มคีลาสของพชีคณติตวัดาํเนินการที่
พจิารณาสองคลาสคอื พชีคณติซสีตารแ์ละพชีคณติฟอนนอยมนัน์ 
 ให ้G  กลุ่มกระชบัเฉพาะทีแ่ละ 1( )L G  แทนปรภิมูขิองฟังกช์นัทีส่ามารถอนิทเิกรตได้
แบบสมับรูณ์เทยีบกบัเมเชอรฮ์าร ์พชีคณติซสีตารก์รปุของ G , *( )C G ,  เป็นสว่นปิดคลุมของ
ตวัแทนสากลของ 1( )L G  ให ้ 2 ( )L G  เป็นปรภิมูฮิลิเบริต์ของคลาสของฟังกช์นัทีย่กกาํลงัสอง
แลว้สามารถอนิทเิกรตไดเ้ทยีบกบัเมเชอรฮ์าร ์

ให ้ 2, ( )( )L G  เป็นตวัแทนปรกตทิางซา้ยของ 1( )L G  พชีคณิตซสีตาร์กรุปลดรูป เป็น
สว่นปิดคลุมภายใตน้อรม์ของ 1( ( ))L G  ใน 2( ( ))B L G  และแทนดว้ย *( )rC G  พชีคณติฟอน
นอยมนัน์กรปุของ G  เป็นสว่นปิดคลุมแบบออ่นของ 1( ( ))L G  ใน 2( ( ))B L G  และแทนดว้ย 

( )VN G  
เงือ่นไขความเป็นอามนีาเบลิสมมลูกบัการจาํแนกในหลากหลายแงม่มุซึง่สะทอ้นถงึการ

ประยกุตอ์ยา่งกวา้งขวางของความเป็นอามนีาเบลิ ในชว่งหลายปีทีผ่า่นมา นกัคณติศาสตร์
หลายทา่นไดพ้จิารณาความเป็นอามนีาเบลิของพชีคณติบานาคทีส่รา้งเหนือกลุ่มกระชบัเฉพาะที ่

งานวจิยัหลายผลงานถูกตพีมิพ ์งานเหล่าน้ีใหนิ้ยามทีส่มมลูกนัของความเป็นอามนีา
เบลิและแนะนําความเป็นอามนีาเบลิในหลายรปูแบบของพชีคณติ เชน่ ความเป็นอามนีาเบลิ 
ความเป็นอามนีาเบลิแบบออ่น ความเป็นอามนีาเบลิแบบเขม้ ความเป็นอามนีาเบลิไอดลี ความ
เป็นอามนีาเบลิสงูยิง่ ความเป็นอามนีาเบลิสมมาตร เป็นตน้ 

ในงานวจิยัน้ี เราจะสาํรวจความเป็นอามนีาเบลิของพชีคณติทีนิ่ยามบนกลุ่มกระชบั
เฉพาะที ่จะพสิจูน์ทฤษฎบีทเกีย่วกบัสมบตัขิองพชีคณติตวัดาํเนินการอามนีาเบลิบนกลุ่มกระชบั
เฉพาะที ่จะหาเงือ่นไขความเป็นอามนีาเบลิใหมท่ีส่มมลูสาํหรบัพชีคณติตวัดาํเนินการ และจะหา
ความสมัพนัธข์องความเป็นอามนีาเบลิชนิดต่าง ๆ ของพชีคณติ 
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Abstract 
 

By operator algebras we mean subalgebras of bounded linear operators on a  
complex Hilbert space which are closed under the adjoint operation. There are two main 
classes of operator algebras that will be considered : C -algebras and von Neumann 
algebras. 

Let G  denote a locally compact group and 1( )L G  be the space of absolutely 
integrable functions with respect to Haar measure. The group C -algebra of G , *( )C G , 
is the closure of the universal representation of 1( )L G . Let 2 ( )L G  be the Hilbert space 
of (class of) square integrable functions with respect to the Haar measure.  

Let 2, ( )( )L G  be the left regular representation of 1( )L G . The reduced group 
C -algebra is the norm closure of 1( ( ))L G   

in 2( ( ))B L G  and is denoted by *( )rC G . The group von Neumann algebra  
of G , is the weak closure of 1( ( ))L G  in 2( ( ))B L G  is denoted by ( )VN G .  

The amenability condition has many equivalent characterizations which reflect 
the wide range of applications of amenability. Over recent years, many mathematicians 
have considered the amenability of Banach algebras constructed over locally compact 
groups.  

A number of papers have been published which give equivalent definitions  
of amenability and introduced various kinds of amenability of algebras, for examples, 
amenability, weak amenability, strong amenability, ideal amenability, ultra-amenability, 
symmetric amenability, etc.. 

In this research, we will investigate amenability of the certain algebras define on 
locally compact groups, prove theorems about properties of amenable operator algebras 
on locally compact groups, find new equivalent conditions for an operator algebra to be 
amenable and find relationships of various kinds of amenability of algebras. 
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