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บทคัดยอ:  เราทําการศึกษาการมีขอบเขตของกรณีเฉพาะของผลเฉลยของสมการเชิงผลตางตรรกยะ 

1 1 1 1 2 1 1 1 2( ) / ( )n n n n n n n n n n nz z z z z z A Bz Cz z Dz zα β γ δ+ − − − − − − − −= + + + + + +  n = 0, 1, 2, … ท่ีมี

พารามิเตอรและเงื่อนไขเริ่มตนไมเปนลบและตัวสวนไมเปนศูนย เราใชวิธีการทําซ้ําในการหาขอบเขตของสมการ
เชิงผลตางตรรกยะดังกลาว จากนั้นเรายังศึกษาความเสถียรวงกวาง ลักษณะการเปนคาบ ผลเฉลยท่ีเปนจุดสมดุล 
รวมถึงขอบเขตของระบบสมการเชิงผลตางเชิงเสนเปนชวง 1n n nx x ay b+ = + +  และ 1 | |n n ny x c y d+ = + + , n 

= 0, 1, 2, … เมื่อเงื่อนไขเริ่มตน 0x  และ 0y  เปนจํานวนจริงใด ๆ และพารามิเตอร a, b, c และ d เปนจํานวน

เต็ม -1, 0 หรือ 1 เราพบลักษณะการเปนคาบของผลเฉลยของระบบสมการเชิงผลตาง 1 1n n nx x y+ = − −  และ

1 | | 1n n ny x y+ = + − , n = 0, 1, 2, … . นอกจากนั้นเรายังสามารถพิสูจนไดวาผลเฉลยของระบบสมการเชิงผลตาง 

1n n nx x y ζ+ = − +  and 1 | |n n ny x y ϕ+ = + −  เปนจุดสมดุลในท่ีสุดเมื่อ ζ และ ϕ  เปนจํานวนจริงบวกใด ๆ   

 
คําหลัก : สมการเชิงผลตาง สมการเชิงผลตางตรรกยะ ผลเฉลยท่ีเปนคาบ จุดสมดุล 
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Abstract  
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Abstract: We investigate the boundedness of special cases of solutions to rational difference 
equation 1 1 1 1 2 1 1 1 2( ) / ( )n n n n n n n n n n nz z z z z z A Bz Cz z Dz zα β γ δ+ − − − − − − − −= + + + + + + n = 0, 1, 2, … 

with nonnegative parameters and with nonnegative initial conditions and positive denominators. 
We used the iteration method to prove the boundedness of the equations. We also investigate 
the global stability, the periodic nature, equilibrium solutions and the boundedness of solutions 
to system 1n n nx x ay b+ = + +  and   1 | |n n ny x c y d+ = + +  , n = 0, 1, 2, … where the initial 

conditions 0x  and 0y  are arbitrary real numbers and the parameters a, b, c and d are integers -1, 

0 or 1. We found some periodic characters of solutions to system  1 1n n nx x y+ = − −  and

1 | | 1n n ny x y+ = + − , n = 0, 1, 2, … . Moreover we can prove that every solution of system  

1n n nx x y ζ+ = − +  and 1 | |n n ny x y ϕ+ = + −  is eventually equilibrium point where the parameters 

ζ and ϕ  are any positive real numbers. 
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