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โครงการวิจัยต้องการศึกษาสมบัตขิองกราฟดังต่อไปนี ้

1. หาขอบเขตบนของจ านวนจุดตดัของกราฟจ านวนควบคุมต่อเนื่องวิกฤติที่มีจ านวนควบคุมต่อเนื่องอยา่งน้อย 5 

2. ศึกษาสมบัติของกราฟจ านวนควบคุมต่อเนื่องวิกฤติที่มีจ านวนจดุตัดเท่ากับขอบเขตบนที่หาได้จากข้อที่ 1 

3. ศึกษาการมีอยู่จริงของกราฟจ านวนควบคุมต่อเนื่องวิกฤติที่มีจดุตัด a จุดเมื่อ a มีค่าตั้งแต่ 0 จนถึงค่าขอบเขต

บน 

4. ศึกษาว่ากราฟจ านวนควบคุมต่อเนื่องวิกฤติที่มีจ านวนจุดตัดเท่ากับขอบเขตบนมีการจับคู่สมบูรณ์หรอืไม่ 

วิธีวิจัย : 

1. ศึกษางานท่ีเกี่ยวของกับกราฟจ านวนควบคุมวิกฤติทั้งหมด 

2. พยายามสร้างกราฟจ านวนควบคมุต่อเนื่องวิกฤติที่มีจ านวนควบคมุต่อเนื่องอย่างน้อย 5 ที่มีจ านวนจดุตัดมาก

ที่สุด จากน้ันพิสูจน์ขอบเขตบนที่ได้จากตัวอย่างกราฟเหล่านี ้แล้วพยายามหาลักษณะเฉพาะของกราฟเหล่านี้

เมื่อมีจ านวนจดุตัดเท่ากับหรือใกลเ้คียงกับขอบเขตบน 

3. พยายามสร้างกราฟจ านวนควบคมุต่อเนื่องวิกฤติที่มีจ านวนควบคมุต่อเนื่องอย่างน้อย 5 ที่มีจ านวนจดุตัด

ต่างๆกัน 

4. ศึกษาคุณสมบัติการจับคู่ของกราฟจ านวนควบคุมต่อเนื่องวิกฤติที่มจี านวนควบคุมต่อเนื่องอย่างน้อย 5 ที่มี

จ านวนจุดตดัเท่ากับของเขตบนหรือใกล้เคียง โดยใช้ผลลัพธ์ที่ได้จากข้อ 2. 

สรุปผล : 

1. เราพิสูจน์ว่ากราฟจ านวนควบคมุต่อเนื่องวิกฤติที่มีจ านวนควบคุมตอ่เนื่องเท่ากับ k มีจุดตัดไมเ่กิน k – 2 โดยให้

บทพิสูจน์ไว้ในบทที่ 3 นอกจากนี้เราไดห้าลักษณะเฉพาะของกราฟจ านวนควบคุมต่อเนื่องวิกฤติที่มีจดุตัด k - 2 

และ k – 3 จุดอีกด้วย โดยใสผ่ลลพัธ์ไว้ในบทที่ 4 

2. ในการหากราฟจ านวนควบคมุต่อเนื่องวิกฤติที่มีจุดตัด a จุดเมื่อ a มีค่าตั้งแต่ 0 จนถึง k – 2 สามารถท าได้โดย

ได้ให้ค าอธิบายตอนท้ายบทท่ี 4 



3. จากการหาลักษณะเฉพาะของกราฟจ านวนควบคุมต่อเนื่องวิกฤติที่มจีุดตัด k - 2 และ k – 3 จุด เราไดผ้ลลัพธ์

เกี่ยวกับสมบตัิการจับคู่โดยมีค าอธิบายตอนท้ายบทท่ี 4  

4. ในระหว่างการท าวิจัยเราไดผ้ลลัพธ์ท่ีน่าสนใจท่ีนอกเหนือจากวัตถุประสงค์ โดยผลลัพธ์นี้เป็นของกราฟจ านวน

ควบคุมวิกฤติอีกประเภทหน่ึง ทางผู้วิจัยจึงใส่ไว้ในบทที่ 5 แล้วเปลีย่นช่ือโครงการวิจัยจาก “กราฟจ านวน

ควบคุมต่อน่ืองวิกฤติที่มีจุดตัด” เป็น “สมบัติบางประการของกราฟจ านวนควบคุมวิกฤต”ิ เพื่อให้สอดคล้องกับ

เนื้อหาและมีความเป็นทั่วไปมากกว่า 
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Abstract 
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Objectives : 

1. Find the upper bound of the number of cut vertices of k-γc-critical graphs for k ≥ 5. 

2. For k ≥ 5, study the properties of the k-γc-critical graphs having the number of cut vertices equal 

or closed to the upper bound. 

3. Solve the realizable problem to find the existence of k-γc-critical graphs, for k ≥ 5, of prescribe 

the number of cut vertices. 

4. For k ≥ 5, determine whether or not every k-γc-critical graph having the number of cut vertices 

equal to the upper bound contains a perfect matching. 

Methodology : 

1. Study all related works not only in connected domination concept but also study on various 

types of domination numbers. 

2. For k ≥ 5, we proceed the research as the followings : Construct a number of k-γc-critical graphs 

having as many cut vertices as possible. Establish the upper bound of the number of cut vertices. 

We can use some results from another types of domination critical graphs to guideline. Then 

investigate the properties of all k-γc-critical graphs achieving the upper bound. Try to characterize 

these graphs if possible. 

3. Find a collection of k-γc-critical graphs containing cut vertices. Try to construct such graphs 

having a different number of cut vertices from 0 to the upper bounds. 

4. Study related works on matching theory and use this knowledge to determine the matching 

properties of k-γc-critical graphs having the number of cut vertices equal or closed to the upper 

bound. 
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