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Executive Summary

Project Title:    Finite element stress-strain analysis of a solid tyre

Principle Researcher and Affiliation:

Asst. Prof. Dr. Arisara Chaikittiratana
Department of Mechanical Engineering,  Faculty of Engineering
King Mongkut’s Institute of Technology North Bangkok
1518 Piboonsongkram Rd., Bangsue
Bangkok 10800

            E-mail: acn@kmitnb.ac.th

Background and rationale of project

Solid tyres is one of the important engineering parts used widely in heavy industry.
Forklift trucks used for handling heavy materials and goods often use solid tyres. These tyres
have major advantages over the pneumatic tyres that they are puncture-proof, able to bear
heavy loads and, most importantly, less maintenance cost.

Thailand is the biggest producer and exporter of solid tyres in ASEAN. Solid tyres
produced in Thailand use natural rubber, which Thailand has a rich resource, as the major
constituent material (mostly over 80%). Also, Natural rubber has advantages such as low
rolling resistance and heat generation.

Due to the increasing competition in the world solid tyres market, improvements of the
product to meet customers’ demands are progressively important. However, at the present,
Thailand is greatly deficient in the suitable knowledge and effective methodology for the
product development. Up till now most Thai solid tyres producers opt to develop their
products by trial and error or copying tyre designs from abroad without a slightest idea of
what would be the consequence of the modifications they have made.

Solid tyre construction mostly consists of layers of the various rubber compounds of 
varying thickness to form a composite structure. Steel wires and canvas are also used as 
components in solid tyres. In order to improve the quality and performance of solid tyres to 
suit the customers’ need, it is necessary to understand the influence of the tyre components on 
the mechanical behaviour such as stress and strain distribution. This can lead to the 
identification of locations at risk to damages and also results in a guidance for components 
and compound formulations optimisation.

Computational finite element analysis (FEA) is a cheap and powerful tool that presents
an opportunity for a detailed study of the mechanical behaviour of a solid tyre under various
loading conditions. New ideas in the tire structure can be tested with computer models
instead of having to construct real prototypes. However, to get results with good accuracy a
model needs enough nodes, the use of right type of elements, nonlinear material model with
rubber, the use of right boundary conditions, the knowledge of the material characteristics
and parameters and the validation of the finite element analysis.
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Objectives

1. To analyse and study the stress and strain distribution in the solid tyre cross-section
under the static loading condition imitating the vertical load bearing situation using
finite element analysis.

2. To study and gaining understanding of  the influence of rubber components
constituted in the solid tyre on the stress and strain distribution behaviour.

3.  To help forming a basis of effective methodology for analysis and design of solid
tyres.

Methodology

1. Literature survey of related published work.
2. Study of methods and steps used for constructing finite element models in ABAQUS

finite element software package.
3. Construct the finite element model of the solid tyre under investigation using ABAQUS

finite element software package.
4. Conduct tests for characterising mechanical behaviour of the all three rubber

components constituted in the solid tyre
5. Analyse the stress and strain distribution and deformation behaviour using Finite

element analysis
6. Validate the deformation due to a static loading of a solid tyre against the real

experimental data.
7.  Analyse and study the variation of Stress and strain distribution and solid tyre

deformation due to changes in the rubber components such as volumes and moduli.
8.  Conclude the study and write the study report.

Outputs

1. An effective methodology for constructing reliable finite element models of composite
solid tyres and analyses of results was accomplished.

2.  An experimental set up for validating finite element results was devised.
3. The investigation of the influences of rubber components constituted in a solid tyre

construction was carried out and thus better understanding of roles of the rubber
components was attained.

Project Duration   1 November 2004 - 30 April 2005

Budget:   90,000 Baht
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Abstract

This study aims to demonstrate that computational finite element analysis is a powerful
tool that can be used to study the mechanical behaviour such as deformation, stress and strain
distribution and strain energy density distribution in composite solid tyres. It also can be used
to give the better understanding of the influence of the components constituted in the solid
tyres on the tyre mechanical behaviour. This can lead to form guidance for better tyre design.
More importantly, the computational modelling can save a lot of time and cost for testing
new designs without having to construct real prototypes for every new designs.  However, to
get results with good accuracy a model needs enough nodes, the use of right type of elements,
nonlinear material model with rubber, the use of right boundary conditions, the knowledge of
the material characteristics and parameters and the validation of the finite element analysis.

In this study, a finite element model of a Thai made solid tyre was constructed to
simulate the static compressive loading condition. The solid tyre being modeled constitutes of
three types of rubber of components and steel wires.  Rubber materials were represented
using polynomial hyperelastic model. The predictions from the finite element simulation
were validated against the real experimental data for the same static loading condition. The
predictions of displacements in the direction perpendicular and parallel to the contact plane
were in good agreement with the experimental data. Thus it can be said that the finite element
model constructed can give trustworthy analysis. Investigation of the influence of various
aspects of rubber components used in the tyre construction on the strain energy density
distribution which can be linked to identification of damage risk areas was also carried out.

Keywords  Solid tire,  Finite element stress-strain analysis

vii



������
�	
�

1. �����                                                                                                                                           1
2. ��	�
��
�����
�������������                                                                                                       8
3. �����
�������������
���
���������������
�����                                                                  13
4. �����
�������������������                                                                                                    24
5. ���
�������!�����"#"��
��������
�$%&�!�����
'������������
(���
������������                    28
6. )������������
������������������*�������������'�����
'������������
(���
                    39
7. �'�+��� 
��+)��������
�����                                                                                                 52
���
���������                                                                                                                                 55
'��)��� � ������������,������������
-����,��/                                                                      57
'��)��� � ���$��"#�
������!�����"#"��
��������
                                                                    59

 '��)��� � ������+�*����*�����(�+��
��
 ��!�����*&"���������������)��*&"�����                            67
'��)��� � ���
��
�������)��$�,                                                                                                 68

viii



��������	

��	
��                   
���

���
�� 1-1  �������	�
	�	�
������	����� (Uniaxial Tension)              3

���
�� 2-1  ������
���������                                                                                      12

���
�� 3-1  �
�	������	
��
�����	�	���	�����                                                           15

���
�� 3-2  ����!��������������"#�$
�
������                                                          15

��	
�� 3-3  �%���&
���
��%�'%	*+�#,�&
���
���-	�
.�������#��
��������
.�����/
��
�

������
�,	�!��
�	  16

���
�� 3-4  ���
���-�
*� Constant true young modulus with varying poisson’s ratio

�	�
���	 Uniaxial Tensile data                                                                16

��	
�� 3-5  ��0��
����+��!��-�%��&
��
���4�  19

��	
�� 3-6  �
�	������&
��
���4���!�78	�&�	,	�!�����-��
��%	  19

��	
�� 3-7   �
��7������������
�/$
�����!�%�0,�������&
�%	�	����	���	

����
� 0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
������������                                 21

��	
�� 3-8  �
��7������������
�/$
�����!�%�0,�������&
�%	�	����	���	

����
� 0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
��������
���4�                              21

��	
�� 3-9  �
��7������������
�/$
����������	�	���	���������
�

               0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
��������
���4�                                          22

��	
�� 3-10  �
��7������������
�/$
��������������
���-
�����! (planar test) ����
�

0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
��������
���4�                                         22

��	
�� 3-11  �
��7������������
�/$
�����������&
�%	�	����	���	����
�

                0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
��������
���4�                                         23

��	
�� 4-1  �-��
��%	��!�$
�
������   24

��	
�� 4-2  =
'/$
�������!��������
����%��-��
��%	   25

��	
�� 4-3  �$
�,	&���!�%��&
�
�����!�	�%�����-��
��%	                                                      26

��	
�� 4-4  �-��
��%	�	�$
�,	&���!�%��%��%���&	�#	
��%��%�                                               26

��	
�� 5-1  =
'�������(�-��(����-���������
�����+�(�$�����"/�����&�
�����
�����                    28

��	
�� 5-2   ���/$
�������-��
��%	��!	$
�
�
���
#,+   29

��	
�� 5-3  ���!�	;�������������/$
���;?;	�+���
��	�+   31

��	
�� 5-4  ���!�	;��
��%��%���#�
��%��%�                                                                     32

��	
�� 5-5  0��
����
��	�+��!�,�
#���%�7@A,
�
��
�
                                                       33

ix



��������	 (���)

��	
��            
���

��	
�� 5-6 7@A,
�
��
��%���!��
��%�0��
����
��	�+                                                          34

��	
�� 5-7 ,	-
�%��-��
��%	��!����-�����
��	�+�����!�,��!��/$
	�	 1,412 ���
��	�+                36

��	
�� 5-8 ��	�%��%�	��	�
���-
��
	'D�;?�+������/$
���;?;	�+���
��	�+                         36

��	
��  5-9 �%���&
��
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
#=
��	�-��
��%	                  38

��	
�� 6-1 ����/��
��+�
��3�������'(����
+�(���	�����	5�����!���"��������"   ������+�$�������

���	���                                                                                                                                      40

��	
�� 6-2  ������	�
��
����
������
�-����(5�$2� ��� �
������
�-���$9�$2�                        41

��	
�� 6-3  �
���#/
��%������
���-	 Von Mises (MPa) =
��	�-��
��%	                           41

��	
�� 6-4  �
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
# (MJ/m
3
)=
��	�-��
��%	                  42

��	
�� 6-5  �
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
#�
��	���!���
� (��-	��
��)����-��
�

�%	�-	���                                                                                              43

��	
�� 6-6 �
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
#(MJ/m
3
) �	�-��
��%	�	�-��
��%	�	��"�

�-��
��%	7�#����-�� M059 �'�����&
������                                                  44

��	
�� 6-7 �
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
#(MJ/m
3
) �	�-��
��%	�	�-��
��%	�	��"�

�-��
��%	7�#����-���
��	
� C559B ��# M059 ��&
	%�	                                 45

��	
�� 6-8  �
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
#�
��	���!���
�����-��
��%	�7���������

�%	�#,�&
� �
��%	�-	��� �
��%	�	��"� 6.2.1a ��# �
��%	�	��"� 6.2.1b            46

��	
�� 6-9  �
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
#�
��	���!���
�����-��
��%	 �	��"���!

�'
!��&
0����%���
����,�D&	���#�	
��	
�                                                         48

��	
�� 6-10  �
���#/
��%����'�%��
	��
�������/$
�'
#�
��	���!���
�����-��
��%	 �	��"���!

���&
0����%���
����,�D&	�'���,	�!��	
�                                                         49

                       

x



�����������
�����
��            
���

�����
�� 3-1  0����%���
����,�D&	����
���!;�-/
��
�������������	�	���	�����                17

�����
�� 3-2  ��
��%�'%	*+�#,�&
��&
��
���4�������+ �� �%��&
0����%���
����,�D&	                18

�����
�� 3-3  �&
0����%���
����,�D&	����
���!;�-/
��
*��
��%���
���4�������+                      19

�����
�� 5-1 �����&
�
�����!�	�%���#�7��+��4	�+�
��7��!�	�7����!��
����	0��������%�

���/$
�����!��/$
	�	���
��	�+�78	 526 ���
��	�+ �	�
�/$
����
��%�0,��������

/$
����-��
��%	�-��/$
	�	���
��	�+��!����&
��%	 =
���-�=
�#��#�%��D������%	    37     

�����
�� 6-1  �&
'�%��
	��
���������!;�-/
��
�/$
����	��"���! 6.2.1                                  47

�����
�� 6-2  ������"��7��!�	�7���D"���%�
��
���������+7�#����
����#�	
�                   48

�����
�� 6-3  �&
'
�
�
����+��!;�-/
��
�/$
����	��"���!�7��!�	�7���D"���%�
��
������

 ���+7�#����
��'������#�	
� (�	 ,%��-� 6.2.2)  51

xi



 1

1.   +-���

1.1 ���������������������
���	���	
��


��,����/0�,'%����E��	-���+�(+5���
�������/���+�/_���
3��$�������+ ��3��
��+�(����
��

���(5��A	���#����+��
3������3�����E��	���$�������%2�%�%�
$
�
��,��� �����4�	������$�����
��

������A��-���3�2�$�-����
��,�����/���+� �,'(��5��/$93���,�@������	����$�����
������+�(���(



����2�$�-����
��,��� ���+5��-�/���+��+
�/0��9�
"��������2�$�-����
��+�($3�#���&�)1"+�(��


��,����/0�
��*2������	5�-�3�
�/+�(
����%3� ���
�� �/0���� +�4���4���������+��
��
�������#���

&�)1"
���,'(��%�������%��
��
����+�(��/��$�+��&�, �9	��/0�$�(�+�(
��������������/���+��+
  ���

������#���&�)1"-�$���������� Specification ����%�������#9��%�  	5��/0���������
���������+�(���
��

�9����2)$������%���� (mechanical properties) ��� $3
�/�����
�� (Rubber compound) &�
���&������

-��
�9/��� (various loading conditions) ���
���+�(	��5��2)$������%�����-�3���4���/��
2��"���� 

(implement) ��������
�
���
������-"�%����+�(�-���$� (suitable stress-strain analysis method)

���
�����	���/0�#���&�)1"�%��
��
����+�(�%����2�$�-��������,���
3����
�����$����*����45�

-��������������3�������(
�-�'��
����	���%����$5�-����*�!�"���!+"+�(�%����������2�$�-����  ���


�������$3
�/�����	��
������%����
3� 80%  ��
���
��	��
������%����������+�(���������,�$9	�"���


�%3� ������������
�(��(5� (Low Rolling Resistance) ���������������������
������$�$��(5� (Low Heat 

Generation)  /���+��+
�/0�#9�#������
���������/0�������-��(������=�
� ��
 80% ������
�����+�(#���

���*9�$3�����/	5�-�3�

���3��/���+�=�(�������	5�-�3�
�3��45�-�������
3�
��,������-��
�+3���
 	�����


3��/0����$�����9��3��,�(��-����$�����
��,�������5������������/���+��+
 +
3�/>		2��������3������

�����2�$�-����������
������������4���
�?,�������3�������/���+�	��=�(����3�����(5��
3�������	��

����/��
�����'(�����+5�����$������-��(5��
3����
3����	�����/��
�����'(�����+2����
��*2���

+�4���4���,�@���2)&�,���$�����������$�����+�����
�+�(�/0������
��� 	�+5��-�#���&�)1"��	2�

��3�+�(%���	�������$����
�������������9����=�(�������3���������
3�����/����A�����/0�����$���

$�������
&�,�����3����(Competitveness)���������  ��3+
3���/���+��+

��������"�
���9������

,�@��#���&�)1"�
3����+B�D��������#� ���,�@��+�(#3����	���/0�������#�����#�����*9����

/��
2��"��� design 	���3��/���+� ��
��3�9�
3�$�(�+�(���/����/��(
���4�	�+5��-��2)&�,���#���&�)1"�/0�

�
3���� ����4�-�'���3 �����4����
������-"+�������#���&�)1"�
3����+B�D��������#� =�(�	��/0�,'4�E��

+�($5���F+�($2����5���%�(����,�@���2)&�,���$������
3����/��$�+��&�,������$�����+�����
�+�(�/0�

�����
���	���/0�$�(�+�(������3�,�@���/0��
3��
�(�

���
�����$3
����	�/������/��


��%�4���� 
��%�4��������
��%�4��� =�(�
���-�3���4+5�	��
��

����%���#$����
��$�������-"��
���������$���'(�I�%3� ����$��+5��-�
�����9/ (Vulcanization 
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system) ����$��/J�����
���$'(�� (Stabilizer system) ����$����
�����,�(��
����A���� (Filler system)

���	����4���
�����
�����
�����#3�#��������$���
��-�A��/0�$3
�/������$����,'(��,�(��
����A����

������
���-������4�

��/>		2����2�$�-�������#������
�������/���+��+

����3��,'4�E��������������+�(�����

�-���$����$&�
�����%�������#9��%� ����������,B������������
������)�+�(�
93&�
���$&�
�+�(���

�-���/0�$�(�+�(��3�3�
�	�!��/
��
��78	�%��D��!���D"���%�
��
����78	���;�&��
���-	 (Nonlinearity) ����%��

�%����&�	7�#����&
�K��!���D"���%�
��
����&
��%	��!��-�	�
���
��
��%	  �����4��,'(��/0����,�@�����


������-����2)&�,��
�(���4� 	��	5��/0�+�(	����������	*����+��,�������"/������3��I+�(�
93�����
����� =�(���

#��3�������	�
��
����
����������
������
������
����� ���+5��-�+����5��-�3�+�(	������
���$�


-�
�����
����� =�(�	��5��/$93����������9/�3��+�������)��������"/������3��I�����
��������

/���/�2��2)$������%�������
�� �,'(�+�(	�/J�������3�-������
���$�
-�
��4������
�����

�����������4#9�
�	�
	�,�	��)�����)�+�(���
������
93&�
���$&�
�+�(����-�����$*��
" (Static

Load) ��
���
�	�
��4�/0����-�����)�������	�
��
����
����������
������
�+�(������4������
�����


������������$�
�9/������
����� ��
	������*����+��,�������"/������3��I�����
�����+�(��#��3�

������	�
��
����
����������
������
� �,'(�+�(	� �5��/���������
������-����2)&�, ��
���
�	�
��4

	�+5����
������-"/>F-���
 �����
�
����!���"��������" (Finite Element Analysis , FEA) ,����+�4��/��
�

�+�
�#�������
������-"��
�����
�
����!���"��������"������+����	�����
���
��������'(����


(Displacement) ������
����� $�(�+�(���	�����
�	�
��4���	��	�+���*����+��,�������"/������3��I+�(�
93

�����
�����=�(���#��3�������	�
��
����
����������
������
����
 
��	�������	5�����!���"����

����"������
������,'(�+�(	��5��/
������-"/>F-�+�(=��=����3��/�%3� />F-�+�(���
���������-�����
�

��� (Cycling Load)=�(�+5��-������
��������4�����'4�
�� />F-�����
������+�(����	������/��(
��/��

����2)-&9�� �/0����

1.2  �
�%�'�	*�	���"0�
��� (Rubber in Engineering)


������%���*9��5����%������
��
���������
��3���
�
3� 150 /_ ��'(��	��
������%���$����*

�-�$��������/�����+�(���
3�
��$�������-" [1] �����3 �
����A�������
�� ����-��

�����-
3�����

/�����%�4�$3
��3��I�)�+5����/����� �
��+��3����?����� �������
�
������ ��3
������%���+�(

�5����%�����#$�$���,�(��
����A�������#3������
����
�������=%�� (Vulcanization) �,'(��-�
����

�9/ $����
����+�(�%�#$���
������%����,'(��$������ (Reinforcement) �%3��,�(������� �,�(��
��+��3����

$�� ��3�����/0�$����23� [1] �'� ��23����#����"����5� ��23����$��+�(��3�%3#����"����5������23����

$����
������23��'(�I 
��#$����"����5����*9��5���#����/0�#���&�)1"�3��I�����
��
�?,��
��$5�-���


��,�-�� �2/��)"�������,'(������$�(�$��+'�� ��'(��	��
����$������
��
'�-
23�$9� ��
,B������

�%�������
��	��/0����
'�-
23���3�%���$�����,�
3� ��'(��5�
��%�4�+�$���/+�$����
�������
3���3�
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���
/�3�
����$93�5��-�3�����������=45����4��3���/���D
3��-��+�(�%����=45����4��3������3����
�
3��-��+�(�%�

������4���� (Stress Softening) /���D���)"+�(������4����
�
3� #�����9���� (Mullin Effect) =�(�+5��-�
���3��

�� ����$����&�,+�( 1-1 ���	����4
��,�
3���'(�
������-�����
����	������#����
��������4�����'4�


�� (Heat Generate) �����'(��	���
����������
������
�+�(������4�����'4�
��

��	
�� 1-1  �������	�
	�	�
������	����� (Uniaxial Tension)

1.3 ���+$'+�"#$676��!���"����! (Finite Element Method ,FEM)

�����
�
����!���"��������"�/0������
�
����%����
��� (Numerical Method)���
���-��(� =�(��%�-�#�

�?�
��
/����) (Approximate Solution) ���/>F-�+������
��
������$��"���
�+
���$��" ��


/>F-��-�3���4��	�����
�
93���9/������$�����%����2,���" (Differential Equation) -�'��
93���9/���

���$�������+����� (Integral Equation) �/0���� =�(�#��?�
 ��3���� (Exact Solution) ���/>F-��-�3���4

-����
��-�'���		�-���3�����
 -�������������
�
�������!���"��������"����4���� ���(�	�������3��9/

�3�����/>F-�����/0�,'4�+�(-��
I,'4�+�(-�'��/0�/������-��
I/�������
3���3���'(�� =�(�	����
�
3�����

����" #��?�
+�(������ 	��/0�#��?�
+�(	2��3� (Node) �����3����������" ��
#��?�
�����3����������"

����$����������$�����%����2,���"�����'(����������+�(�5�-�����-� =�(��A-��
�
��
3� -���������

�����
�
����!���"��������"	����(����	�����,�	��)���������"+�����������"���+5����$����$����

$5�-�����������"��3����������" ��
$����+�($������4�������$����������$�����%����2,���"+�(�����


/>F-��-�3���4� 	����4��5�$���������3����������"��/������
���� �3��-���������$�����
� =�(���

�
��-��
+����
&�,�A����
�������5�+2���������"��/������
�����3��-������/0��9/�3�����/>F-�+�(

	�+5����
������-" ��
$�����!���"��������"+�($������4���	��/0�����$����,�%�)�� 	����4�+5����

�5�-����'(�������������/������$�����
� ���
	��+5�����������$���������3�
 �3��-�����#��?�


��
/����)+�(������� +�(�5��-�3��3��I���/>F-���4�I #��?�
+�(���	�������
�
�����4	�*9�����������


�,�
���	���4��
93���$��/�����-��� [2][3] /�������� ����5�-���9/�3�������������"�-��������
����

����)��9/�3��	������%�4�������������
�,�
��� /�����+�($�� ���/����),B�����������������"���

*9��������$&�,+�(�+�	���-�'���3 ���/�����+�($���'� �
�������
�������5��
)��
���+�(���3����
I

������'(�����,�
����"
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1.4 ��


����
�++���'�	�
� (Concept Design of Solid Tyre)

��������������
��	���������'(������
��/���&�
����
��+�+��������
����'(��	�����


���/0�#���&�)1"+�(���(

�������%�
�����+��,
"$�������2�
" -���+�($5���F������
����
+�(
�/	�/�����

��

 [1]

1. $����*����45�-������

2. ����������+����������
��
'�-
23�

3. ������������'(���������������

4. ����������-
�(
�	��������4

-���2����

5. ����������
����

6. +��3����$��-��

7. ���
������+�����-�2��������(5�

8. ���$�
�������$�(�$��+'�����


9. ���
��+�+�������
��
��+�(������)"

10. $���������-�2����,
�����


�����4���������������
��$�(�+�(�����5����*�� �'�

1. $�����+����������
�� ��������3 �������45�-��� ���-�����4

 ���-
2���(����

����*�� ����������-�2�������=�(�	�%3

/��-
���45����

2. �
��+�+���3�����%���� ��������3 ���$��-��������
�� ���+�+���3�

��������
�������
�� ���$�$��
�������)�������'(�� �
��+�+�����$3
����
���������
���3�

���?����� ����3��-�2� ������*9�����������

�����4����,�	��)���������������
���,'(��-�����2)$��������+�(��3�
��	�/�������

 2 ���"

/����� ��3�
�'� ���,�	��)�����)��9/�3�� (Geometry) ������
�� ������,�	��)��2)$������%����

���
��+�(�/0����"/����������
�����

1.5 (�	���"&
'-$��
$�'����	

Zheng ����)� [4] ��������*��������	�
��
����
������ �
������
�����2)-&9��������
��

�����$&�
�����
 (Steady State) ��
�%������
�
����!���"��������" =�(�

���
�����+�(�5���
������-"��-�������/0��9/$�(�-��(
�#'�#���
3���3�
 ������
������/0�#���&�)1"+�(+5���	��

�,��
9���+� (PUE) ��
�5�-���-��,��
9���+����2)$������%�����/0��/������	5����
�$�2����9���(��!���

(Mooney Rivlin) ��
���
������-"/>F-���$3
�����
����������
������
���4�	�,�	��)��/0�/>F-�

$������ ��$3
�����2)-&9��	�,�	��)��/0�/>F-�$������ =�(��5�-���-��
������+�(������4�����'4�
���/0�

!>��"%������
����A
 �
������ ����
������
� #�	�����
������-",�
3� ��$3
�����2)$������%������4�
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/���D
3��
������$9�$2�+�(������4������
��������3����
�
3��
������
��B�����,��
9���+������4��
93���

�
��-������
����������� �����������-��+�(���+5�������
����� ��$3
�����2)-&9��/���D
3�

�2)-&9��+�(���	�
�����
�������4�	���4��
93����
����A
����
��-������
�����������
�����

Yu  Libiao ����)� [5] ��������/>F-�������$��#�$�����-
3�����
��������,'4�*����
	�

,�	��)���$&�
�+�(����-�����$*��
"����-�����
������

�����
�
����!���"��������" =�(���,���

������"+�(�3�$��	�'� �
��������4�?�����#�
$��#�$ (Contact Pressure) �
������
����$ (Von-Mise-Stress)

�
�������?'��+�(#�
$��#�$ (Shear Stress) �������������4���4	�+5�����/��
��+�
��3��
����������
)+�(

$��#�$���,'4� ��-
3�����
�����+�(�%� �,��
9���+��/0�
�$�2������
�����+�(�%�
���/0�
�$�2 ��
�5�-���-��,��


9���+����
�����2)$������%�����/0��/������	5����
�$�2����9���(��!��� ���,�	��)�/>F-��/0����

$������ �����,�	��)�/>F-����(

������$��#�$	��%�
��� Lagrangian Multiplier ��� Symmetric Penalty

Function #�	�����
������-"/���D
3� �
�������3��I+�(������4�������
)#�
$��#�$������
�����+�(+5�	��


��	����3����
�
3��
������+�(������4�������
�����+�(+5�	���,��
9���+�+�4���$&�
�+�(����-�����$*��
"

����-�����
���� �,���
3�,'4�+�(#�
$��#�$������+�(+5�	��
�� ���3�����
3�,'4�+�(#�
$��#�$������
�����

+�(+5���	���,��
9���+� (
��������$�
�9/(Deformation) ����
3��,��
9���+�)

�����
�	�
��� Harwood [6] �/0����-�����)�������	�
��
����
������ �
������
� ���

�
������+�(������4������
�����  ��
��$3
�������-��3��
����������
������
�	�,�	��)��-����
��

�
93��$&�
�+�(����-�����$*��
" ��
��4�$��2��E��
3�
���/0�
�$�2/���&+ �]�/��"����$���

(Hyperelastic) ����%����	5����
�$�2�/0����	5����,-2���������+�( 2 �����-�����9����+�$��
�$�2

	��%�
�����������$3
�/>
=��#���/� (Varying Poisson’s Ratio Method) [7] �,'(�-�����9�������+�$��

����������
������

 ������+�$���������+3������$����
��� (Equibiaxial Test) ��� ���

+�$���������
���
�����+�( (Shear Test)  ���
�	�
��4	�$��	���
�������� Air Boss ������
����$3
�

/������,�
�%������

�'� 
�� #����
������-"/���D
3� �3����������'(����
+�(���	�����
������-"��

���

����!���"��������"���
��$����������#����������'(����
+�(+�$�����	��� ��#�+5��-�$����*-����

���	�
��
����
����������
������
����

	�����
�	�
+�(�5��$�����������,�
3��/0����-�������	�
��
����
����������
������
����

���
�����+�(+5�	��
�$�2�,�
�%������

 ��
��3�5����*����+��,����$3
�/������3��I+�(�
93&�
�����
�����

��


1.6 �
�������	�!

1. �,'(�+5����
������-"�%����������������)�������	�
��
����
����������
������
������
��

��� &�
���$&�
�+�(���&��������+�(����	���45�-������+2� ��
�%������
�
����!���"��������"
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2.   �,'(������*����+��,����$3
�/������3��I�����
����� +�(��#��3�����/��(
��/������)����

���	�
��
����
����������
������
������
�����

3. �,'(��/0�,'4�E�������$���� Methodology ������
������-"����������%����$5�-������
�����

�
3��������#�

1.7 �����������������

 1.  '
/
�"
�,-�
���!	$
�
�
���
#,+�78	�%��D��!�78	�	���������%	 (Homogeneous)

2. '
/
�"
�,-�
���!	$
�
�
���
#,+�78	�%��D7�#�=�;��7��+�
�
��
� ���D"���%�


;�0�0��7O� (Isotropic) ��#�78	�%��D��!�%��%�;�&;�- (Incompressible Material)

3. ;�&�$
	��R���D",=��
��!��
����	�	�-��
��%	

4. ;�&'
/
�"
�������	�
	 (Mullin’s effect) ����
��
'
/
�"


5. '
/
�"
�,-���+7�#����&
�K�	�-��
��%	����
��%	0���	
��������


1.8 ������������
�������

1. .��S
�%�S"#�
���#/
��%������
���-	��#��
��������	�-��
��%	 =
���-�=
�#��!�%�

0,������R
��+ 0��'
/
�"
0,����!��
�/
�	�$
,	%�����D� 0���
��
���
#,+�-���#������
*�

;?;	�+���
��	�+ (FEA)

2. .��S
R���
�*
'�������+7�#����&
�K�	�-��
��%	 ��!������&��
���#/
��%������
���-	

��#��
������� 0��'
/
�"
�	7�
�
����#�D"���%�
��
��� (Mechanical Properties) ���

���+7�#����,�&
	%�	

3. 	$
������
�����!�	�%� (Displacement) ��!���
����	�	�-��
��%	��!;�-/
��
��
���
#,+�-��

�#������
*�;?;	�+���
��	�+�
�7����������%�����!;�-/
��
��%��&
�
�����!�	�%�����-��
��%	

/�
�K

4. �	�
	�
/%�	��/#;�&�$
	��R���
�*
'��������
���#��
�������
	��#�����
�����������+

7�#����
�

1.9 ��!"�#�$
��%�&����!'&����

1. ;�-�
*��
���-
����/$
����
�;?;	�+���
��	�+����-��
��%	=
���-�=
�#��!�%�0,�����

�R
��+

2. �$
�,-��
��%�S"#�
���#/
��%������
���-	��#��
��������	�-��
��%	 =
���-�=
�#

��!�%�0,������R
��+

3. �$
�,-��
�R���
�*
'�������+7�#����&
�K�	�-��
��%	��!�����&��
��7��!�	�7���%�S"#

�
���#/
��%������
���-	��#��
������� �'�!���-�78	�	��
��	�
�'%[	
�D"=
'���

��
�=%"\+�-��
��%	
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4. �$
�,-�
�
�R�$
	
��%�S"#�
�������7��!��
����	�	�-��
��%	=
���-�=
�#��!�%�0,�����

�R
��+

1.10 ��*����&��������������

9. ���������
���,'(�+5��
�������	��4�,'4�E�����(

���,B����������2)$�����	5��,�����
�����

$3
�/������'(�I�����
����� �
�+�4��
��$��,���"����
����������
������
� $����,'4�E��

�3��I���$�����
��2�(Governing Equation)

10. ��������$�������	5����+���!���"��������" ������
�������
�%��/����� Abaqus

11. $�������	5����+���!���"��������"������
�����

12. +5����+�$��
�$�2
��+�(�%��/0�$3
�/����������
�����+�4�-�� 3 %��� (Compound) +�(�5���+5�

�/0�
��%�4���� 
��%�4����� ���
��%�4��� ��
�%����+�$��������
'���

���'(��+�$��+�(&��


�%�
��
�������'(���� $*�����+�����
�,��	�������,������-�'� �,'(��5��/-��3�,���������"

������	5�����]�/��"����$���  

13. �5��
)-�������	�
����
������ , �
������
� ��� ����/��(
��9/������
�����&�
���$&�
�+�(

����-�����$*��
"����
��(�

14. �/��
��+�
�#��������/��(
��9/+�(���	�����
������-"��

����!���"��������"���#�+�(���	�����


���3���
����
2���
��������'(��	���������-�����$*��
"����
��(�������
�����+�(#������


	���-��(� ���=�(��/0�������
�����$5�-����* Forklift �������$��#3��9�
"���������� 52.4 cm �%�

����45�-����3�������$9�$2� 14.5 kN +�4���4����������
�����	���4��
93���&����45�-����3����$9�$2�

(Load Capacity)   ��
���+�$��
���3�	���	��/+5�+�(�����+#9�#���
����� �����+-��(���/���+�

�+
 =�(������'(��+�$���������45�-���������
����
�%������]������ ���
����
�
2���
���

����/��(
��9/+��������
�����+�(�5��-�3��3��I	�+5���
����%� Dial Gauge��
	�������$����

�2/��)"+�(	��
�����+�(
�� Dial Gauge +�(�-���$�

+�4���4������
�����$5�-����* Forklift +�(�%�������������4�/0����+�(�%��3�������,�3-��
���

���
�����%����'(�I�A	���$3
�/�����,'4�E���������
�������
�����+�(�%��������4���+�4�����%� 

Methodology �����
������-"�
�������
������
���
�%������
�
����!���"��������"�������	�

$����*/��
2��"�%����������
������-"���
��������+2����

15. 
������-"�
��$��,���"���������	�
��
����
������, �
������
������
������������/��(
�

�9/�3��������
������������/��(
��/��$3
�/������3��I �%3�����,�(�/������-�'���/������

���
����3��%�4�

16. $�2/#�
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2. 
�0����!��	�
�%�*����'�	�
�

���
������-"/>F-��3��I+��
��
�����%3� />F-�+����������$��"�����A� />F-�+���������

�-� -�'�/>F-�����$��"�'(�I #���,�"+�(������4�	�����
������-"/>F-��-�3���4��4��
93���/>		�
-�'����"

/������-F3I 3 ���"/����� ��3�
�'� ����$�����%����2,���"
3�
(Partial Differential Equation) +�(

�����
�
���/0�	������/>F-� ��'(���������� (Boundary Conditions) $5�-���/>F-�+�(+5����
������-" 

�������)��9/�3�����/>F-���4� [8] $5�-���	2��23�-��
������
�	�
��4�'�������������)�������	�
��


����
����������
������
�+�(������4�&�
��
�$�2
��������
����� �����4�����+5��
�������	$�����
�

�2�,'4�E�� (Governing Equations) +�(�����
������'(��+�(�������
��*2 [9] ��3�
�'�

1. $&�
�����
������ +�(�5��-�3���I������
��*2 �,��������5���,�	��)��
���$�
-�
+�(	�������4�

�������
��*2��4�

2. ����$�����%����2,���"+�(�����
�
���/0�	������/>F-�+�(
������-" ��
���
�	�
��4	��/0����


������-"/>F-�+��$*��
"��$��" �����4�����$�����%����2,���"
3�
+�(�%������
�
���/0�	������/>F-���4

�'� ����$�����%����2,���"
3�
+�(�����
�
��$��2���������

3.  +��+��=�(�	5��/0�����*9������
93�$����3
3�	��/0�+�(�5��-�3���I��/>F-���4� [8]

4. 	��,���$��"���
��*2�/0���������������'(��+�(�������$�
�9/���
��*2��
��3�5����*�����+�(

���+5����
��*2 +5��-����$����+�(�����
�
��$��,���"��-
3���
������
����������'(����
���
��*2

5 .  $ � � � � � 
 � � $� � ,� � �" � � - 
3 � � � 
 � � � �� � � � � � 
 � � � � �� 
 � � � � 
� $ �2  � � � � � 
� 	� 
 ��4

���
�������
�$�2�/0����"/����� 2 %����'� 
�$�2
������
��-�A� ��
�
��$��,���"��-
3���
���������

�
������
����
�$�2
���/0�����]�/��"����$��� ���)�+�(�
��-�A����
��$��,���"�/0�����%���$��

2.1 ��,��+
�"6=����!�"����"
��	�
�%�'�	

��
+�(
�/
�$�2
��+�(�5����%�������%��
��
�����%3�
���*
��"	���,B������
'�-
23������3�%��

�$�� =�(�$3
�������
,B�����������3�
���	�*9��5��$�����9/������!>��"%�(�,�������
������
� (Strain

energy function)  	����������,B���������
�$�2/���&+
��$3
�������
	�$��2���-�
�$�2�/0�������=

�+�/^� (Isotropic Material) ���
�$�2�/0���������
��3��� (Incompressible Material)

������$��2�������3�
	�$����*���
��+��=��"����
������-�����%�  i� (Cauchy Principle

Stress Tensor) ���+�����!>�%�(�,�������
������
��3�-�3

/������=�(��/0�!>�%�(��"�����������
'�-���

i� (Principal Extension Ratio)��������4 [9]

                        (1) ,   1 ..3i i
i

W p i� �
�

�
� � �

�
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p  �/0��3��
������]���$����� (Hydrostatic Pressure) =�(�-��3����	����'(�����3�������(Boundary

Condition) *�����
�$����,�������
������
��
93���9/��� Strain invariant 1 2 3( , , )W W I I I� ��
	��

���$��2��E��
�$�2��������
��3��� 3 1 2 3 1I � � �� �  	�$����*��
��+��=��"�
��������������4

1 2

1 2
i i

i i

I IW W p
I I

� �
� �

� �� �� �
� � �	 
� � � �� �

  , 1...3i � (2)

��
�
������
��
���� (Engineering Stress)$����*���
���������4

1
i i

i

f �
�

� 1...3i � (3)

��
+�(               2 2 2
1 1 2 3I � � �� � � (4)

2 2 2 2 2 2
2 1 2 2 3 3 1I � � � � � �� � �               (5)

2 2 2
3 1 2 3I � � �� (6)

$����,�������
������
� W $����*��3�������$����23��'����	5����+�(�+�,B���������

$����� (Phenomenological Model) �/0����	5����+�(,�@����	���
��$��,���"����
�������������/��(
�

�9/��
��3$��	,B����������$���� ������	5�����+���
&�, (Physical based Model) �/0����,�@��

	����������$����	2�&�� ���	5����+�(�+�,B��������
&�, (Physical based Model)  �%3� [10]

���	5��������]2����4
� (Neo-Hookean Model)
2 2 2

10 1 2 3( 3)W C � � �� � � 
                       (7 )

���	5���������9����
=" (Arruda-Boyce Model)

� �
5

12 2
1

3i ii
i

i m

CW I�
� 


�

� 
� (8)

��'(�        1
1
2

C �     2
1
20

C �     3
11

1050
C �     4

19
7050

C �     5
519

673750
C �

��'(�     �  �'� Initial Shear Modulus , m�  �'� Locking stretch

���	5�������
������"
��"
 (Van der Waals Model)
3

~ 2
2 2 3( 3)[ln(1 ) ]

3 2m
IW a� � � �

� �
� �� �
� �� �� 
 
 
 
� �� �� �� �� �� �

(9)

~

1 2(1 )I I I  � 
 �

~

2

3
3m

I�
�



�



��'(�     �  �'� Initial Shear Modulus , m�  �'� Locking stretch ,  a �'� Global interaction parameter
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���	5����+�(�+�,B���������$����� (Phenomenological Based Model) �%3�

���	5����,-2��� (Polynomial Model )

 1 2
1

( 3) ( 3)
n

i j
ij

i j
W C I I

� �

� 
 
� (10)

���	5��������9���(��!��� (Mooney-Rivlin Model)

10 1 01 2( 3) ( 3)W C I C I� 
 � 
              (11)

���	5��������
-" (Yeoh Model)
2 3

10 1 20 1 30 1( 3) ( 3) ( 3)W C I C I C I� 
 � 
 � 
    (12)

���	5��������A����� (Ogden Model)

1 2 32
1

2 ( 3)i i i

n
i

i i

W ! ! !� � � �
!�

� � � 
�               (13)

��'(� i�  ��� i!  �'� �3�$��/��$�+������
�$�2 (Materials parameters)

+�4���4�3�,�������
������
� (Strain energy ) 
��$����*�/0���
�3�%�4*���
���/0��/���+�(	������
��

�$�
-�
��4���
�$�2
�� *��	2������3�,�������
������
�����$��
3�	2���4����
����������
������
�$9�=�(�

������$+�(	������
���$�
-�
����3�


2.2 ��,��+
�"��	��%���>


�����
�	�
��4���	5�����
��-�A��-��/0�
�$�2+�(��,B�������%�����/0����
'�-
23��%���$��(Linear 

elasticity) ������2)$��������=�+��/^� �����4��
��$��,���"��-
3���
����������
������
�	����
����

�/0� [11]

� �� � � �1 2
1 1 2ij ij kk ij

E� "# $ " $
" "

� �� � 
� �� 

(14)

���!�

E ����&
0����%���
����,�D&	 (Modulus of Elasticity)

" ����%��
�&�	7@���� (Poisson’s Ratio)

ij#  ��� Kronecker Delta

2.3  ������������"� (Von Mises Stress )

�
������
����$ (Von Mises Stress ) ��4�$��,���"���,����������$�
�9/�3�� (Distortion Energy 

Theory) [12] +�(���(

�������,������+�(�%�������$�
�9/�3�� (Change in Shape) �����3�5����*������/��(
�

�/��/������ (Change in Volume)

�3��
������
����$$5�-����
�������� 3 ���� -�������$����+�( (15)
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� � � � � �2 2 2
1 2 2 1 3 1 2V� � � � � � �� �� 
 � 
 � 
� � (15)

���!�

�V �����
���-	��	�
���!/D�K,	�!�

�1 �����
���-	,�%��	��	,�%���! 1 ��!/D�K,	�!�

�2 �����
���-	,�%��	��	,�%���! 2 ��!/D�K,	�!�

�3 ��
���-	,�%��	��	,�%���! 3 ��!/D�K,	�!�

�jSq�'�%��
	������7����D����	��
���!�&
 �
�����,
�����%��D��!/D�K,	�!�/#�%�'%	*+0������%�

'�%��
	��
�������������7 (Distortion Strain Energy) �&�,	�!�,	&��7�
�
������%��D " /D�	%�	K [16]

=�(�
�$�2
����
���	�*'�
3��/0�
�$�2+�(�����
��3��� (��3������/��(
��/��/������ ����3����/��(
��/���9/

�3��) �%�	%�	�	�
��
���
#,+��
���-	�	�-��
��%	 �&
��
���-	��	�
���!/D�K,	�!�/���
�
�R�&����R��'�%�

�
	��
�������������7�&
� �&�,	&��7�
�
������%��D " /D�	%�	K

2.3 
���
"%��������*��
�%�'�	 (Heat Generation)

7@A,
�$
�%A��!'��	�-��
��%	��� �
���
���
��-�	���	=
��	�-��
��%	�"#��-�
	 �&����,-��

��
��-�	�#��=
��	�-��
��%	��#�78	�
�,�D��!�$
�,-�-��
��%	�#��
� ��
��-�	��!��
����	=
��	�%��D

�
� ��
�/
��
���A����'�%��
	=
��	�	����%��D�
��	�#,�&
��
�������7�	�!���
/
����%�
��
��78	

�
�0��
�
��
� (Viscoelastic) ����%��D�
� �
���A����'�%��
	�
�
�R�$
	�";�-�	�=
�#��!�%��D�
�

��
��
�������7=
���-0,����!��#�$
�������� (Cycling mode) /
�=
'��! 2-1 ��-	0�-� EFGHA ���

�&����!��
��������'
!����	 '��	��!��-��-	0�-� EFGHA �%���	 X ���'�%��
	��!�,-�%��%��D�
� (Input 

Energy) ��#��-	0�-� ABCDE ����&����!��
����������� '��	��!��-��-	0�-� ABCDE �%���	 X ���'�%�

�
	��!�-�	��%� (Energy Return) �	�!��/
����%�
��
��78	�
�0��
�
��
��$
�,-'�%��
	��!�-�	��%����&


;�&��&
�%�'�%��
	��!�,-�%��%��D�
� 0��'�%��
	��!��A����;7/#�7��!�	��7�78	��
��-�	 0��7�
�
"���

'�%��
	��!��A������� '��	��!�#,�&
���-	0�-� EFGHA �%���-	0�-� ABCDE ��!�/#����������	���&
 �����

�
��������� (Hysteresis Loop) �
���A����'�%��
	�	,	�!����������%��D��!/D�K,	�!��
�
�R�$
	�";�-

/
����
���! (16) [13]

#$%� sin=lossEnergy 00 (16)

���!�

�0 ����&
��
���-	����D���!/D�K,	�!�

$0 ����&
��
�����������D���!/D�K,	�!�

# ����D��?��#,�&
���
���-	����D���#��
�����������D�
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Strain

S
tre

ss F

E
D

C

O B

G

H
A

Y

X

Y

X

0�1�2�

00 /E $��&

01 /E $��'
02 /E $��''

0$

#

��	
�� 2-1  ������
��������� [13]

�	�"#��!�-��
��%	���&=
���-0,���������� (�R�
!����&) '��&
�	
����0,����!��#�$


(Amplitude) ���&
����! �%�	%�	�
���A����'�%��
	�	,	�!����������%��D�
���!/D�K,	�!��
�
�R�$
	�"

;�-/
����
���! (17) [13]

2
0

'

tanEnergy loss
E

%� #
� (17)

���!�

tan # ����&
�&�����
���A����'�%��
	=
��	�%��D�
�

E
’

���0����%��#�� (Storage Modulus) ����%��D�
�

/
����
���! (17) '��&
�
���A����'�%��
	/#���	���&�%��D"���%�
�
�'�.
���+����%��D�
�

(Dynamics Properties of Rubber) ��&�	�"#������%	,
�'
/
�"
�,-�D"���%�
�
�'�.
���+���

�%��D�
�����! /#'��&
�
���A����'�%��
	/#���	���&�%��&
��
���-	��#�&
��
���-	����D���!��
����	 "

/D�	%�	K �%��	���&
��
���-	/#���	���&�%��&
'�%��
	��
������� �%�	%�	�
����
���A����'�%��
		��/
�

/#'
/
�"
�D"���%�
�
�'�.
���+����%��D�
���-��
����&
��
���-	��#�&
'�%��
	��
��������4

�78	����
*��
�,	�!��	�
����
���A����'�%��
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3. 
��-%��+����"������!��,��+
�"-�	
���	�
�%�'�	

3.1  �"#$ Constant true Young's modulus with varying Poisson’s ratio

��
+�(
�/
�$�2
��+�(�5����%�������%��
��
�����%3�
���*
��"	���,B������
'�-
23������3�%��

�$�� =�(�$3
�������
,B�����������3�
���	�*9��5��$�����9/������!>��"%�(�,�������
������
� (Strain

energy function)  �� =�!+"�
�" Finite element analysis �%3� ABAQUS �� Strain energy function �
93��



���-��
����-���'���%3� Neo Hookean, Ogden, Mooney-Rivlin, Arruda Boyce ��� Van der Waal   ��


ABAQUS $����*+�(	��5��
)-��3���+�(+�(�
93�� Strain energy function ���	������9����+�$��+�(/J����

�/  ��
+�(
�/���
����9�+�$��+�($����*-����$��
�+�($2��'� Uniaxial Tensile Test Data (����������


������

) ��3+�4���4���/J������9�+�$��	�� Uniaxial Tensile Test Data �
3�����

�,'(�-��3��3���+�(+�(�
93

�� Strain energy function ��4���3$����*+�(	���3�	���
3� �3���+�(�-�3���4�	��,�
�,�$5�-�����������
,B��

��������/��(
��9/��-��
���%��
�$�2
�����  �����4�	��	5��/0����������+�$��
�$�2����'(�I �%3� Pure

Shear  (planar) -�'� Biaxial tests ��

 ��3+
3����+�$�������3�
	�����������%��2/��)"�$����,�(��������

���
��
23�
�������+5����+����  �����4�	����
���+�(���
�
3� “ Constant true young modulus with varying

poisson’s ratio” =�(�*9���������
 Turner ��� Brennen [7] ��

�����4	�$����*$��������9����+�$�� Pure

Shear ��� Equibiaxial tensile Data ���	�� Uniaxial Tensile test data =�(�
��������3�
����
�����
�,�$����/

�����4

���
���/0�	�����������������

�
��$��,���"��-
3�� True stress ��� Engineering Stress

�
���/0��%���$��	�*�� Engineering Strain /����) 100% =�(��� Range ��4�
��$��,���"��� True stress

( i� ) ��� Engineering Strain ( i$ ) $����*�$����������4

� �

� �

� �

1 1 1 3 2 3

2 2 2 3 1 3

3 3 1 3 2 3

11 ( ) ( )             (18)

11 ( ) ( )            (19)

11 (( ) ( ))       (20)

E

E

E

$ � � � " � �

$ � � � " � �

$ � " � � � �

� 
 � 
 
 


� 
 � 
 
 


� 
 � 
 
 � 


��
 i�  �'� Extension Ratio (Stretch) ��� i i it� ��   ; it �'� Engineering Stress

��
�����4$�����-�
���/0� Incompressible Material ���
��$��,���"������� Hydrostatic pressure 	���3��#�

���+��������$�
�9/��3
3��3� Poisson’s Ratio " 	����3��+3��� $���� �������$����*	���9/�-�3����/0�
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� �
� �

� �
� �
� �

� �

1 2
1 2

3

2 1
2 2

3

1 2

1 2 1 2

1 ( 1)
                  (21)

1

1 ( 1)
                  (22)

1

1
                   (23)

( 1) 1

E

E

� " �
�

" �

� " �
�

" �

� �
"

� � � �


 � 

�


 �


 � 

�


 �



�

� 
 


$5�-������+5� Uniaxial tension ( 2 3� �� ) Pure shear  ( 2 1� � )��� Equibiaxial tensile Test ( 2 3� �� )

��4� 3 0� �   ��
 �3� E  �/0��3� True stress Young’s modulus $����*-������
�%������
�
������*�*�


�5����$�����
+�($2� (Linear Regression) 	�� Graph ���

1�  vs. 
� �

� �
1 2

2

1 ( 1)
1

� " �
"


 � 




 +�(���	�����+���� Uniaxial Tensile Test.

�����-��3�$��/��$�+���������	5����!>��"%��,�������
������
��,'(���'���%����	5����+�(

$����*	5����,B���������
�����$����������,B������	������
����4������%�����9����+�$��
�$�2

$������)� �'� ���+�$��
�$�2�������������
������

 ���+�$������������+3������$����


���������+�$���������������
���
�����+�( ��3��'(��	�����
'���
������
�����
�����+�(�5���


������-"�����
�	�
�����
'���
���
 (� ( 1.8) �����4�	��$����*/��
2��"
�����������$3
�/>
=�� ���

Turner ��� Brennan �,'(�+5���
����9�������+�$��
��+�4�$������)� 	��
�����������$3
�/>
=��	�

,�
3�,���������"+�(����-�	�����+�$��
���'��3����9��$�
��
'�-
23����
�� (E) =�(�-������
���

+�$��
����� ����������
������

 ���	����4�3����9��$�
��
'�-
23����
�� (E) �A$����*-������


���+�$���3��
����A� (Hardness Test) ���
��

3.2 ���
&������+�����&,�/�+��+���&���

$5�-�������������4�����+5����+�$�� Uniaxial Tensile Test ��� �����
�	�
��4���+5����+�$��

���
������#����"����5� 3 %��� +�(�%��-�$
3� M049 , M059 ��� C559B =�(��/0����"/����������
�����

��
�/0� 
��%�4����� 
��%�4��� ��� 
��%�4���� ����5���� ��
�5�
��+�4� 3 %�����#3������
����
����

���=%�(�+�(�2)-&9�� 150 �����=��=�
$����3,��,"�,'(�����
�%�4�+�$��%�������������
������

���

����E�� ASTM D 412-92  ����$����&�,+�( 3-1 ���+�$�����+5�&�
��-����
��2��2)-&9���-���+�( 25

�����=��=�
$ �������A
�������� 200 ��.�3���+� ��
+5����+�$����

���'(��+�$��������
�(-�� Instron

Series IX Automated Material Testing System 6.05 ��� VDO Extensometer  +�(&��
�%�
��
�������'(����

$	,. ����$����&�,+�( 3-2 ������+�$�����
����3��%���	��%�
��%�4�+�$��%����� 5 %�4�+�$�� ��


�
3��#����+�$������$���
���&�,+�( 3-3
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                                      ��	
�� 3-1 �
�	������	
��
�����	�	���	�����

                         

                                         ��	
�� 3-2  ����!��������������"#�$
�
������
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��	
�� 3-3  �%���&
���
��%�'%	*+�#,�&
���
���-	�
.�������#��
��������
.�����/
��
�

������
�,	�!��
�	

!����0�"�����)���
�������������������
:���-���;* “ Constant true young modulus with varying

poisson’s ratio” [9]��
+�(
�/���
 Strain +�(������4������
��	���3���� 80 % 	��/��
2��"�%�
����������	�*��

Engineering strain /����) 0.8   =�(�����$��#������� Fit Experimental data ��
�-���;* “ Constant true

young modulus with varying poisson’s ratio” �,'(��-�����3����9��$
'�-
23� E �
���&�,+�( 3-4

0

0.2

0.4

0.6

0.8

1

1.2

1.4

0 0.2 0.4 0.6 0.8 1

Engineering Strain

En
gi

ne
er

in
g 

St
re

ss
 (M

Pa
)

 Experimental data

Varying Poisson's fit

Linear Elastic Approximation

���
�� 3-4 )�����-���;* Constant true young modulus with varying poisson’s ratio ������+�

Uniaxial Tensile data

0

0.5

1

1.5

2

2.5

3

3.5

0 0.5 1 1.5

Engineering Strain

En
gi

ne
er

in
g 

St
re

ss
 (M

Pa
)
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�3����9��$�
��
'�-
23����
������#����"����5���3��%��� $����*-������
�%�����9�+�(���	�����

+�$������������
������

���,�	��)���%3
�+�( � ( 1.8  �3���
�3����9��$�
��
'�-
23�+�(����/0��3�

�?��(
+�(���	��������
��%�4�+�$��+�4�-�� 5 %�4�+�$�� �������$���
��������+�( 3-1

����	-$� 3-1  ���9��$�
��
'�-
23����
��+�(���	�����+�$������������
������



%������
�� �3����9��$�
��
'�-
23� (MPa)*

M049 A

M059 B

C559B C

*-��
�-�2   �3�+�(�+�	�������3����9��$�
��
'�-
23�+�(���+��#9���2�����-" Compond 
��+�4�$��%���+�(�5���

+�$�� ��$�
��
���3�-��/^��#
  ��
�3����9��$�
��
'�-
23����
��+�4�$��%����
93��-
3�� 3.0-10.5

MPa ��
 �3� C > B > A

��'(��	�������
�	�
��4���
������-"���
�����+�(����-�����$*��
"������+�$��
���3�������'(����


������
������A�/0����
�����+�(
����3�5��/�%���� (��
�����
��9��-�
���+�( 4) �����4�#�����9����

(Mullin’s Effect) �����
�����+�(+5����+�$��	��
����3*9��5�	������/ ?���4�����5��
)-��3�

$��/��$�+���������	5����!>��"%��,�������
������
�	��,�	��)�	������9����+�$��+�(���	�����

+�$�����
�����4�+�( 1 	��	�$����������,B������	���I������
�����+�(+5����+�$�� ��3-��+5����


������-"���
��������)�+�(����-�����
���������5����*��#�����9������



3.3 
��-%��+'�	�%'�"#$
���
%�.�������>	

���-��3����9��$�
��
'�-
23����
������#����"����5����	��	�-���


������+�$����������

��
������

 ��
�5�$��/�����
����3��%���+�(�/0����"/����������
������/#3������
����
����

���=%�(� (���������
) ����3,��,"�,'(�����
�%�4�+�$��%�������������
������

 (%�4�+�$���9/���

����") ���
�5��/���+�$����������3�
�����
��-�
���+�( 3.2 ��3,B�������%����������"/�����
����3

��%���+�(���	�����+�$������������
������

���,B�������%�������
����3��%���=�(�/��������

�/0����
�����+�(�5��/#3������
����������
����3,��,"�,'(�#���������/0����
�����
3�����
�����

�3����������'(����	��/>		�
��� �2)-&9�������������
 �
��+�(�%�������� ����)��9/�3�����%�4����

�������
����*3�
�+�
�����������3,��," *�����
3�$��/�����
��	���$3
�#$�+�������-�'������A

��� �����4�	���
�����-����9��$�
��
'�-
23����
����3��%���+�(�/0����"/������
93�����
�����-���	��
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+�(���
��������#3������
����������
�����
 �,'(��-�����3����9��$�
��
'�-
23����
��+�(�+�	�������5�

�/�%������
������-"/>F-��3��/ ��&�	�!��/
���7�&
�����-��
��%	��!/#	$
�
�����,
�&
0����%���
�

���,�D&	;�&�������&�
�	$
;7���������
�����	�	���	����� �'�
#�#	%�	/���-����-�
�������
�

�-���
*��
��%��&
��
���4�0���&
��
���4���!�%�;�-����
��%�'%	*+�%�0����%���
����,�D&	 [13]

���+�$���3��
����A����
��	��%�
������+�$���
����A����%��" (Shore Hardness Test) ��


$������
���
����A����%��"�����3�����/0� 2 %����'� �3��
����A����%��" �� (Shore A) =�(��%�
���
��

��A����
���3������3��
����A����%��" �� (Shore D) �%�
���
����A����
����A� ���
���
����A�

���%��"	���
��%����������2�$�-����
�� ��
���2/��)"+�(�%�
���3��
����A����%��"�'� �9��������"

(Durometer) ����$����&�,+�( 3-5 �3��
����A����%��"$����*�5��//����)�3��
����A�+�(
���������

E�� IRHD (International Rubber Hardness Degrees) [13]

�����
�	�
��4���+5����+�$���
����A����
����
���(�	���������
�%�4�+�$�� ��

����5����
��

���+�(#3������
����������
���
�/����-����%�4�+�$��+�(��-�������/0�-������������
����� ���
��

-�� 10 ��.����$����&�,+�( 3-6  	����4��%��9��������"
���
����A����%�4�+�$�� ��
�-��5��-�3����

���
�����	�
�/+�(
+�4�-������
�� +5�������+���3��
����A�����3���5��-�3��������
)���
����3��

%��� ��
�3��
����A�+�(
������/0��3��
����A����%��" �� -��3��
����A��?��(
���
����3��%��� 	����4�

�5��3��
����A��?��(
���
����3��%����/�/���/0��3����9��$�
��
'�-
23���


������/����)&�
��%3
�

(Interpolation) ��
�%�����9��
��$��,���"��-
3���3��
����A�����3����9��$�
��
'�-
23�+�(�$���
93����

���+�( 3-2 ����3����9��$�
��
'�-
23����
����3��%���+�(���	�����
������
���
����A��$�������������+�(

3-3

����	-$� 3-2  �
��$��,���"��-
3���3��
����A����%��" �� ����3����9��$�
��
'�-
23� [13]

�3��
����A� (Shore A) �3����9��$�
��
'�-
23� (MPa)

10 0.4

20 0.7

30 1.2

40 1.7

50 2.5

60 3.8

70 6

80 10

90 23



 19

����	-$� 3-3  �3����9��$�
��
'�-
23����
��+�(���	��
������
���
����A����%��"

%������
�� �3��
����A��?��(
 (Shore A)** �3����9��$�
��
'�-
23� (MPa)**

M049 D A’

M059 E B’

C559B F C’

-��
�-�2** �3�+�(�+�	�������3��
����A��?��(
 (Shore A)**����3����9��$�
��
'�-
23�+�(���	������+�
�

��-���  +�������+#9���2�����-" Compond 
��+�4� 3 %��� ��$�
��
���3�-��/^��#
  ��
�3��3��
����A��?��(



��+�4�$��%����
93��-
3�� 50-80 ������9��$�
��
'�-
23����
��+�4�$��%����
93��-
3�� 3.0-10.0 MPa

��
 �3� C’ > B’ > A’

�%��	��'��&
�&
0����%���
����,�D&	��!;�-/
��
��%��&
��
���4����&
	-����&
�&
��!;�-/
��
��%�0��

�
���������	�������4�	-��

�	�$
	��������%	�%��
��������������	����� ���!���
��&
0����%���
����,�D&	����
���-� 

/#�$
�,-�
�
�R�$
	
��-�����
�������%��D�%���
��%�S"# (Uniaxial, Equibiaxial, Planar test) ;�-

�-���
*��
�����%��
�&�	7@���� �%���!;�-��&
�;�-�-
��-	

                      

��	
�� 3-5  ��0��
����+��!��-�%��&
��
���4�

��	
�� 3-6  �
�	������&
��
���4���!�78	�&�	,	�!�����-��
��%	
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3.4 
�����.��
�����"-#"@��	�++&����	7�	
!�
�)�
		���������$'%

���-��3�$��/��$�+���������	5����!>��"%��,�������
������
�$����*+5������
�%��/����� �!

���"��������"������$ (ABAQUS) [2] ��

����������9����+�$��+�4�$������)�(Uniaxial, Equibiaxial

��� Planar Test) +�(���	��
��� "Constant true young modulus with varying poisson's ratio"�/������9�	��

���+�$��
������������
������

������+�$���
����A����
��/J���-�����/����� ��
����9�

���+�$��+�(/J���-�����/������'��3��
������
��
����-�
������
�
��
����������+�$������)�

�3��I

�����
�	�
��4�����'���%����	5����+�(���	�����$����������3 ���	5�����9���(��!��� ���	5����,-2

��� ������+�( 2 ���	5�����A����� ������+�( 3  ������	5������
&�,�����3���	5��������]2����4
� ���

	5������9����
=" ���	5����
�����
�
�" =�(��/0�+�(
���������
3���
����
�� ��-��3�$��/��$�+��������3

�����	5���� ��
�%�����9����+�$��
��+�(-�������
��-�
���+�(#3����

�3�$��/��$�+���������	5����+�(���	��5��/+5���
,B�������%�������
�� ���������-��+�4�$��

����)���
����%��/����� ������$ ��3�3��+�(	���'�����	5�����/�%� ����+�$���$*�
�&�,�����3

�����	5�����3�� ��
�5��3�$��/��$�+���������	5�����/+5���
�
��$��,���"����
������
��
����

����
������
�
��
�������)�����-�������� ��'(�,�	��)��3�$��/��$�+���������	5����+�(���	�����

�9����+�$���
����A����
��%���+�(�3��+�($2��� 3 %���+�(�%� ,�
3� ���	5�����A����� ��,B��������3

�$*�
� ��(��'� ,B������+�(+5���
�����3$����������,B������	��� ��
��$&�
�+�(����-������+3������

$����
��� �3��
���������3��/0��
��)�+�(�3��
������
����3��/0��� (������) ����$����&�,+�( 3-7

���&�,+�( 3-8  $3
����	5����+�(�-�'��-���
����,B�������%�����9�/0�	���  �����4�	���-�'����	5����+�(

	�,�	��)� 5 ���	5�����'� ���	5�����9���(��!��� ���	5����,-2��� ������+�( 2 ���	5��������]2�-

���4
� ���	5������9����
=" ���	5����
�����
�
�" ���,�
3���'(��5��3�$��/��$�+���������	5����+�4�

-���/+5���
,B�������%����������+�$������������
������

������+�$������������
��

�
�����+�((planar test) /���D
3� ���	5����+�4�-�����+5���
,B�������%��������������
����,B������

�%����+�(���	�����+�$�� ����$����&�,+�( 3-9 ���&�,+�( 3-10 �
��$
�%� ��&���!�	$
;7�$
	
�'j�


������
�������
��������������&
�%	�	����	���	 7�
�q�&
���/$
���',D	
� �%	�%���! 2

�$
	
�'j�
������
�������
�;�-���-������%�'j�
������
�����!;�-/
��
�������
���!�D� �%�����

�	=
'��! 3-11 �	��"�����
��������	
���!�,��� �4�78	;7�	�$
	��������%	�%���-������!�
/
��
����

��#�-������!;�-/
��
��������
���4� �%�	%�	/����D7;�-�&
 �	�
	�
/%�	���������-���/$
���',D	
�

�%	�%���! 2 �78	���/$
���?@��+�%	'�%��
	��
�����������
���
����
�+��	�$




 21

-50

-30

-10

10

30

50

70

90

-0.6 -0.4 -0.2 0 0.2 0.4 0.6 0.8 1 1.2
Engineering Strain

En
gi

ne
er

in
g 

St
re

ss
 (M

Pa
)

Test Data
Arruda-Boyce
Ogden N=3
Mooney Rivlin
Polynomial N=2
Neo Hookean
Van Der Waals

TensionCompression

��	
�� 3-7 �
��7������������
�/$
�����!�%�0,�������&
�%	�	����	���	

����
� 0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
������������
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Van Der Waals

TensionCompression

��	
�� 3-8  �
��7������������
�/$
�����!�%�0,�������&
�%	�	����	���	

����
� 0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
��������
���4�
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��	
�� 3-9  �
��7������������
�/$
����������	�	���	���������
�
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���4�
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��	
�� 3-10  �
��7������������
�/$
��������������
���-
�����! (planar test) ����
�

0����-�&
�%�7�#�
�*
:��!;�-/
��
*��
��������
���4�
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4. 
��-%��+
��
%�
%���'�	�
�

���+��4	��	���3�
*�����+�$�������������
�����=�(��
�*���2/��)"�����4�������+�$��

��

��*2/��$��"������+�$�������������
�������4�,'(��5�#����+�$���/�/��
��+�
�����/0����
'�


���
��*9�����������	5�����!���"��������"=�(�	5�����������-��������
����� =�(�	���3�
�3��/��

-�
���+�( 5

4.1  ���'�	�
�-$�-%��+������
�,!-$�*��-%��+
��
%�
%���'�	�
�

�-��
��%	��!	$
�
������78	��
�=%"\+�-��
��%	 Model ,	�!���!��
�0����
S%��,&�,	�!��	

7�#��.;�� �	
���-	�&
	.�	�+��
�=
�	���%�;�- (,�%�/
�������7��-�) 518 ��. ��
���-
�,	-


�
� 143.8 ��. �	
���-	�&
	.�	�+��
�=
��	 (��#�#�-�) 218 ��. �%������	=
'��! 4-1 0���-��
�

�%	��!	$
�
������78	�-��
��%	��!�&
	��#��	�
��%��
;	���%!	 �
�&�	,	-
�
������ 1 �%	 /#'�

�&
�	
���-	�&
	.�	�+��
���#��
���-
�,	-
�
�����-��
��%	���	
�����/
������!�$
,	� �
//#

�78	�
�,�D�
/
���#��	�
��%��
;	���%!	

��	
�� 4-1  �-��
��%	��!�$
�
������

����!��������
����%��-��
��%	��!��-�78	����!������������
S%���!��
��-��
��%		�� 0��,�%�

�
��$
�
	�������!��������
�
�R�*
�
�;�-�%�=
'��! 4-2 /
�=
'��! 4-2 (�-
�) �
����%��-��
�

�%	�$
;�-0���,-0,����#�$
�%��-
	;�0���
��+(����%	/
�	�$
�%	;�0���
��+)��!��&����&�%�����,�D	

(Rotation Frame) �$
�,-�-
	;�0���
��+����!�	��!�&����,-����,�D	����!�	��!��#�	�!��/
��-��
��%	�
�

�%�����&�%�����,�D	 �%�	%�	�-��
��%	/������!�	��!/	;7�%��%��%���&	�#	
���!;�&���
�����!�	�%� ���!��,-

0,����#�$
�'
!����	/#�$
�,-�-��
��%	R�����%�/
���&	�#	
���!���&	
!��&����,-�-��
��%	���
�����!�	

�%���#������7 �%������	=
'��! 4-2 (��
)
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                                         ��	
�� 4-2  =
'/$
�������!��������
����%��-��
��%	

'
�
�
����+��!�
�
�R�%�;�-/
��
����������&
�
�����!�	�%�����-��
��%	��#0,����!����!��

�������-���%��-��
��%	 0������!�������!��-�%��
�����!�	�%���� 	
�
�
�%� (Dial Gauge)

4.2 ��:���������&��:�+;!
&�������&��&;��������

  4.2.1  	$
�-��
��%	������
7�#�����-
�%�����!��������
����%�

       4.2.2  	$
	
�
�
�%��
�
��%��0���,-�
	�
�%�����	
�
�
�%��
����&�%��-��
��%	��
��"��#�#�-�

(�
	�
�%���78	��&�,�4�) ��&�	�!��/
���
��"�
��%���
	�
�%����/$
�%��%�	%�	�	�
���������%��-��
��%	

/������
��%��&
�
�����!�	�%�����78	�����%�� ��� �%��&
�
�����!�	�%���!�
���!�D�����-��
��%	�	�	�

��!�%���
��%���&	�#	
��%��%���#�&
�
�����!�	�%��-
	��-
�����-��
��%	�%������	=
'��! 4-3 ��!�

������
��"��!�-���
��%��&
�
�����!�	�%�

      4.2.3  7�%��$
�,	&����	
�
�
�%��'�!��%��&
�
�����!�	�%���!�
���!�D��	�	���!�%���
��%���&	

�#	
��%��%� 0��7�%��,-�	��-
	�%����	
�
�
�%��%���
��%���&	�#	
��%��%� �%�=
'��! 4-4

4.2.4  �,-0,�����-��
��%	��#�$
�
��%��&
�
�����!�	�%���!0,����#�$
�78	 25% , 50% , 75%

��# 100% ���0,������� �$
�
��%	����&
0,����!��#�$
�%��&
�
�����!�	�%��	��&�#�=
�# 0���-�

�
��%	��!�$
�
������/#������-��0,������� 13,950 	
��%	

       4.2.5   ,�%�/
����-��
��%	/	R���&
0,������� ��#�%	����&
�
�����!�	�%���#0,����!��#�$


���4/ 	$
0,����!��#�$
�%��-��
��%	���

4.2.6 ����!�	�-��
��%	������,-�%��%��%���&	�#	
��%��%� �%�=
'��! 4-4

       4.2.7   7�%��$
�,	&����	
�
�
�%��'�!��%��&
�
�����!�	�%��-
	��-
�����-��
��%	 0���,-�-
	�%�

���	
�
�
�%����&�	�	��%���
��%��
�����-��
��%	��
��"��!�-���
��%��&
�
�����!�	�%�
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4.2.8 �$
��$
�-���! 4.2.5 ��# �-���! 4.2.6

      4.2.9  �7��!�	�$
�,	&��
�������-��
��%	��#�$
�
��������$
�
��-���! 4.2.2 R�� 4.2.9

      4.2.10 �
�	�D��
������

                         ��	
�� 4-3  �$
�,	&���!�%��&
�
�����!�	�%�����-��
��%	

��	
�� 4-4  �-��
��%	�	�$
�,	&���!�%��%��%���&	�#	
��%��%�

�$
�,	&��%��
�����!�	�%��-
	��-
�

�$
�,	&��%��&
�
�����!�	�%���!�
���!�D��	�	���!�%���
��%���&	�#	
��%��%�

	
�
�
�%�

,	-
�%��-��
��%	�����

��&	�#	
��%��%�

�	��-
	�%��-���%���
�

�%���&	�#	
��%��%�
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4.3 ���("%)��%&�

��-%��+
��
%�
%���'�	�
�

�-��
�'�
���!��
����	��D7;�-�%�	��

  4.3.1 �-��
�'�
�����
��%��&
�
�����!�	�%�/
�	
�
�
�%� �%	�	�!��/
��	��-
	�%����

	
�
�
�%��-���%���
��%���&	�#	
��%��%��	��"�����
��%��&
�
�����!�	�%���!�
���!�D�����-��
��%	 

��#�	��"�����
��%��
�����!�	�%��-
	��-
�����-��
��%	 �&�	�
����%��	��-
	�%�/#�-���%���
�

�%��
�����-��
��%	 ��#���!��-��
��%	���
�����!�	�%���#������7�$
�,-�
�����-��
��%	;�&�%���
��%�

�-
	�%� 

4.3.2    �-��
�'�
�/
��
��%�0,����!��#�$
�%��-��
��%	 0��0,����!��-/�
���!��#�$
�%��-��
�

�% 	�� �� � �7q
 �
 �
 � 
��! � �& 	 � #	
��% ��% ��� #�$
�% ��- ��
 ��% 	  ��! �'��& 
�� �& 
 ;�& ��& 
�% 	

�%��&
��!�&
	;�-/
�����!��������
����%� �	�!��/
��&
��!�&
	;�-/
�����!���78	0,����!��#�$
�%��-
	

;�0���
 ��+ ��! � ����D��
� ����! �	��! �������,�D	  ,�� �/#��& 
�;�- �& 
�& 
��! �& 
	;�- �78	

�����!7��	��-
�#�� (Input Force) ��&0,����!��-/�
���!���#�$
�%��-��
��%	/#���&
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