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รูปแบบ Abstract (บทคัดยอ) 
Moments of L-functions on the critical line Re(s) = 1/2 have been extensively 

studied due to numerous applications, for example, bounds for L-functions, 
information on zeros of L-functions, and connections to the generalized Riemann 
hypothesis. As well, understanding moments of L-functions involves developing 
tools which better elucidates the nature of the approximate orthogonality of the 
family of L-functions under consideration. However, the current understanding of 
higher moments is very limited even for L-functions of degree 1 (the Riemann zeta 
function and Dirichlet L-functions), which are the prototypical examples of L-
functions.  The highest moment of L-functions of degree 1 that has been 
understood so far is the eighth moment. In this project, we study the eighth 
moment of the family of L-functions associated to holomorphic modular forms, 
averaged over character chi mod q, over holomophic cuspidal forms of weight k, 
level q and character chi. These L-functions are L-functions of degree 2, whose 
structure and orthogonality relation are less well understood. Our goals are to 
obtain a bound and/or an asymptotic formula of this eighth moment. Also, we 
expect to show that our results are consistent with conjectures in the literature.    

มีการศึกษาโมเมนทของแอลฟงกชันบนแกนซึง่มีสวนจรงิเทากับ 1/2  กันอยาง
แพรหลาย เน่ืองจากโมเมนทสามารถนํามาใชเพ่ือตอบปญหาอ่ืน ๆ  เชน คาขอบเขตของ
แอลฟงกชัน  ขอมูลของรากของแอลฟงกชัน และความสัมพันธกับสมมติฐานรีมันน
ทั่วไป  นอกจากน้ีการศึกษาโมเมนทของแอลฟงกชันยังเก่ียวของกับการพัฒนาวิธีใหมๆ 
เพื่อทําใหเขาใจโครงสรางของแอลฟงกชันไดดีข้ึน  อยางไรก็ตาม ปจจุบันน้ีความเขาใจ
ในโมเมนทยังมีอยูนอยมาก แมกระท่ังสําหรับแอลฟงกชันดีกรี 1 (ฟงกชันรีมันนซีตา 
และดิริเชทแอลฟงกชัน) ซึ่งเปนฟงกชนัตนแบบของแอลฟงกชนั โมเมนททีแ่ปดคือโม
เมนทสูงสุดที่หาคา asymptote ได  ในโครงการนี้ เราจะศึกษาโมเมนททีแ่ปดของกลุม
แอลฟงกชันเก่ียวของกับฮอโลโมฟกมอดุลาฟอรม โดยเฉลี่ยบน character mod q บน 
holomorphic cuspidal form ของนํ้าหนัก k  ระดับ q และ character chi   แอลฟงกชัน
เหลาน้ีเปนแอลฟงกชันดีกรี 2 ซึ่งมีโครงสรางและ orthogonality relation ทีซ่ับซอนกวา
และคนเขาใจนอยกวา จุดประสงคของเราคือการหาคาขอบเขต และ/หรือ คา 



asymptotic ของโมเมนทที่แปดน้ี นอกจากนี้เราหวังวาผลลัพธที่ไดมาจะตรงกับการ
อนุมานที่มีมากอนหนาน้ี 
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