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In this work, 3 models of strontium titanate, including pure STO, N-doped STO and O-

vacancy STO models, were investigated to study electronic and thermoelectric properties. 

Vienna Ab initio simulation package (VASP) which based on density functional theory was 

used to calculate electronic structure of strontium titanate with addition of Hubbard 

parameter (U) to treat the strong on-site Coulomb interaction in d-electron and 

thermoelectric properties were also investigated with BoltzTrap program. The results 

indicate that pure SrTiO3 has energy band gap of 3.11 eV for GGA+U (U=8.7 eV) calculation 

which is underestimated compared with experimental value due to limitation of DFT. For N-

doped model, there are states induced above valence band resulting in band gap narrowing 

about 0.38 eV. Removing of Oxygen atom makes strontium titanate structure defect which 

lead to formation of a band below the conduction band. Thermoelectric results show that 

doping strontium titanate with Nitrogen and Oxygen vacancy can improve thermoelectrical 

efficient of strontium titanate because of larger ZT which increase with temperature. The 

rare earth elements doping on the STO could promote electrical conductivity per relaxation 

time of the STO and, the N-doped STO could obviously decrease band gap width of the 

STO from 3.17 to 2.72 eV. From this point, it is interesting that La and Dy doping on the 

STO would have an ability to improve electrical conductivity of the STO and being narrower 

of the Eg after N doping is an optional way to improve optical properties of the STO. These 

advantages could lead the STO to be more utilized in widely various field and higher 

efficiency applications for more benefits 



1

บทคดัย่อ

งานวิจัยนี้ไดoศึกษาคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrและเทอรrโมอิเล็กตริกของสารสตรอนเทียมไท

ทาเนตของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์ โครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจนและโครงสรoาง

ที่มีชnองวnางในตําแหนnงของออกซิเจน ใชoโปรแกรม VASP ซึ่งเป}นโปรแกรมที่อาศัยพื้นฐานทฤษฎี
ฟ{งกrชันนัลความหนาแนnนในการคํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสr โดยเพิ่มการพิจารณาคnาฮับ

บารrดพารามิเตอรrเพื่อแกoไขขoอบกพรnองของการคํานวณอันตรกิริยาคูลอมปmของอิเล็กตรอนใน d
ออรrบิทัล สnวนคุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กตริกคํานวณโดยใชoโปรแกรม BoltzTrap จากผลการ
คํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrโดยใชo GGA+U (U=8.7 eV) พบวnาคnาชnองวnางพลังงานของ

สตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์มีคnาเป}น 3.11 eV ซึ่งมีคnานoอยกวnาผลจากการทดลอง อันเนื่องมา

จากขoอจํากัดของ DFT สnวนโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจนมีสถานะเกิดขึ้นเหนือแถบวาเลนซr เป}น
ผลใหoชnองวnางพลังงานแคบลง 0.38 eV และโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงของออกซิเจนทําใหo
เกิดความบกพรnองของโครงสรoางสnงผลใหoเกิดสถานะขึ้นดoานลnางแถบการนํา นอกจากนั้นการเจือ
ไนโตรเจนและชnองวnางในตําแหนnงของออกซิเจนยังทําใหoเพิ่มประสิทธิภาพทางเทอรrโมอิเล็กทริก
คnา ZT ที่สูงขึ้น และเพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิ การเจือธาตุในกลุnมแรเอิรrธ (La และ Dy) ลงในสตรอน

เทียมไททาเนตเป}นการเพิ่มสภาพนําไฟฟjาและการเจือไนโตรเจนเป}นการลดชnองวnาแถบพลังงาน
จาก 3.17 เป}น 2.72 eV ซึ่งจากผลที่ไดoนี้ทําใหoสามารถประยุกตrใชoสตรอนเทียมไททาเนตไดoใน
หลายรูปแบบ
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ABSTRACT

In this work, 3 models of strontium titanate, including pure STO, N-doped STO and
O-vacancy STO models, were investigated to study electronic and thermoelectric properties.
Vienna Ab initio simulation package (VASP) which based on density functional theory was
used to calculate electronic structure of strontium titanate with addition of Hubbard parameter
(U) to treat the strong on-site Coulomb interaction in d-electron and thermoelectric properties
were also investigated with BoltzTrap program. The results indicate that pure SrTiO3 has
energy band gap of 3.11 eV for GGA+U (U=8.7 eV) calculation which is underestimated
compared with experimental value due to limitation of DFT. For N-doped model, there are
states induced above valence band resulting in band gap narrowing about 0.38 eV. Removing
of Oxygen atom makes strontium titanate structure defect which lead to formation of a band
below the conduction band. Thermoelectric results show that doping strontium titanate with
Nitrogen and Oxygen vacancy can improve thermoelectrical efficient of strontium titanate
because of larger ZT which increase with temperature. The rare earth elements doping on the
STO could promote electrical conductivity per relaxation time of the STO and, the N-doped
STO could obviously decrease band gap width of the STO from 3.17 to 2.72 eV. From this
point, it is interesting that La and Dy doping on the STO would have an ability to improve
electrical conductivity of the STO and being narrower of the Eg after N doping is an optional
way to improve optical properties of the STO. These advantages could lead the STO to be
more utilized in widely various field and higher efficiency applications for more benefits.
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บททีÉ 1

บทนาํ

1.1 ทีÉมาและความสาํคญั

พลังงานเป}นป{จจัยที่สําคัญในการพัฒนาประเทศ ทั้งในดoานเศรษฐกิจ สังคม และ ความมั่นคง
แหลnงพลังงานหลักทีใชoในป{จจุบันคือแหลnงพลังงานฟอสซิล ซึ่งเป}นแหลnงพลังงาน ทีมีอยูnจํากัด
และใชoเวลาในการกnอตัวนานหลายลoานปe ทําใหoปริมาณพลังงานทีมีอยูnไมnเพียงพอ ตnอความตoองการ

ที่เพิ่มมากขึ้น พลังงานทางเลือกจึงเขoามามีบทบาทสําคัญในการใชoเป}นแหลnง พลังงานในอนาคต
หนึ่งแหลnงพลังงานที่ไดoรับความสนใจ มีการวิจัยและพัฒนาประสิทธิภาพ อยnางตnอเนื่อง คือพลังงาน
ความรoอน ไมnวnาจะเป}นพลังงานความรoอนตามธรรมชาติหรือพลังงาน ความรoอนที่เกิดจากมนุษยr

สรoางขึ้น เชnนความรoอนจากเครื่องยนตrหรือจากโรงงานอุตสาหกรรม ลoวนแตnเป}นพลังงานที่สูญเปลnา

จึงไดoมีการคิดคoนวัสดุที่สามารถนําพลังงานความรoอนเปลี่ยน เป}นพลังงานไฟฟjา เรียกวัสดุชนิดนี้
วnา วัสดุเทอรrโมอิเล็กทริก

รูปที่ 1.1: การทํางานของเทอรrโมอิเล็กทริกสr

ประสิทธิภาพของเทอรrโมอิเล็กทริกสามารถบอกไดoดoวยคnา figure of merit (ZT) วัสดุเทอรr

โมอิเล็กตริกที่ดีจะมีคnา ZT ประมาณ 1 เชnน Bi2Te3, Sb2Te3 หรือ PbTe เป}นตoน แตnวัสดุเหลnา

นี้มีความเป}นพิษ และสามารถทํางานไดoที่อุณหภูมิไมnสูงมากนัก [1] นักวิทยาศาสตรrจึงไดoมองหา

วัสดุใหมnที่ไมnมีพิษ หางnาย ราคาถูก และมีความเสถียร ซึ่งสตรอนเทียมไททาเนต เป}นวัสดุหนึ่ง

1
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ที่มีสมบัติดังที่กลnาวมา [2] อีกทั้งยังมีจุดหลอมเหลวสูง (2080 C) [3] ทําใหoสามารถประยุกตr

ใชoงานไดoที่อุณหภูมิสูง แตnขoอจํากัดของสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์คือมีคnา ZT ตํ่า จึงมีการ

พยายามเพิ่มประสิทธิภาพโดยการเจือธาตุอื่นเขoาไปในโครงสรoางหรือทําใหoโครงสรoางมีชnองวnางของ

ออกซิเจน [1], [4], [5], [6] นอกจากจะเพิ่มประสิทธิภาพทางเทอรrโมอิเล็กทริกแลoว การทําโครง
สรoางสตรอนเทียมไททาเนตเกิดชnองวnางในตําแหนnงของออกซิเจนยังทําใหoสตรอนเทียมไททาเนตมี
การนําไฟฟjาที่ดีขึ้น [7], [8] ไนโตรเจนเป}นธาตุที่มีอยูnเป}นจํานวนมากในธรรมชาติ มีราคาถูก ไมnมี

พิษ อีกทั้งในงานวิจัยของ Wang และคณะ พบวnาการเจือไนโตรเจนชnวยปรับปรุงโครงสรoางทางอิ
เล็กทรอนิกของสตรอนเทียมไททาเนต คือมีชnองวnางพลังงานของวัสดุแคบลง ทําใหoสตรอนเทียม

ไททาเนตมีประสิทธิภาพในการเป}นตัวเรnงปฏิกิริยาเรnงดoวยแสงที่ใชoในกระบวนการแยกโมเลกุลนํ้า

เพื่อผลิตเชื้อเพลิงไฮโดรเจนมากขึ้น [9] ในงานวิจัยนี้จึงสนใจศึกษาคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสr

และเทอรrโมอิเล็กทริกสrของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่เจือดoวยไนโตรเจน และโครงสรoางที่
มีชnองวnางของออกซิเจน ในการสังเคราะหrวัสดุแตnละครั้งนั้นสิ้นเปลืองทั้งทรัพยากร พลังงาน และ

เวลา จึงสนใจที่จะคํานวณคุณสมบัติของสตรอนเทียมไททาเนต เพื่อชnวยทํานายผลการทดลอง

วางแผน และกําหนดเงื่อนไขในการสังเคราะหrวัสดุ เพื่อใหoไดoผลการทดลองคุมคnา และเป}นไปตาม

ที่คาดหวังมากที่สุด

1.2 วตัถุประสงคข์องงานวิจยั

1.2.1 คํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสr เพื่อศึกษาความหนาแนnนสถานะ และโครงสรoางแถบ

พลังงานของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์ โครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจน และโครงสรoาง

ที่มีชnองวnางของออกซิเจน
1.2.2 คํานวณคุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กทริกสrของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์

โครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจน และโครงสรoางที่มีชnองวnางของออกซิเจน เพื่อศึกษาคnาสัมประสิทธิซี
เบค คnาสภาพนําไฟฟjา คnาสภาพนําความรoอน และคnา figure of merit

1.3 ขอบเขตของการศึกษา

1.3.1 คํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrดoวยโปรแกรม VASP โดยประมาณเทอมพลังงาน

แลกเปลี่ยนสัมพันธr LDA และ GGA
1.3.2 คํานวณคุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กทริกสrดoวยโปรแกรม BoltzTrap โดยใชoการประมาณ

เวลาผnอนคลายคงที่ (constant relaxation time approximation)



บททีÉ 1. บทนํา 3

1.4 ประโยชนที์Éคาดว่าจะไดร้บั

ทราบคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrและเทอรr โมอิ เล็กทริกของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนต

บริสุทธิ์ โครงสรoางที่ เจือดoวยไนโตรเจน ธาตุ ในกลุnมแรเอิรrธ (La และ Dy) และโครงสรoางที่มี
ชnองวnางของออกซิเจน สามารถใชoเป}นขoอมูลเชิงทฤษฎีในการสังเคราะหrและประยุกตrใชoงานในดoาน
ตnางๆ
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ทฤษฎีเกีÉยวขอ้ง

ในบทนี้จึงจะกลnาวถึงคุณสมบัติทั่วไปของสตรอนเทียมไททาเนต และทฤษฎีที่เป}นพื้นฐานในการ

คํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrและเทอรrโมอิเล็กทริกสrของสตรอนเทียมไททาเนต ซึ่งมีราย

ละเอียดดังนี้

2.1 สตรอนเทียมไททาเนต

สตรอนเทียมไททาเนต มีสูตรทางเคมีวnา SrTiO3 หรือเรียกสั้นๆ วnา STO เป}นวัสดุที่มีโครงสรoาง
แบบเพอรrโรฟสไกทr (Perovskite) [10] ทีอุณหภูมิหoอง สตรอนเทียมไททาเนตแสดงคุณสมบัติ

เพียโซอิเล็กทริกสr (piezoelectric) และตัวนํายิ่งยวด (superconduction) และมีคnาคงที่ไดอิเล็ก
ทริกสูง ทําใหoสตรอนเทียมไททาเนตถูกนําไปประยุกตrใชoงานอยnางหลากหลาย

2.1.1 โครงสรา้งผลึกของสตรอนเทียมไททาเนต

ที่อุณหภูมิหoอง สตรอนเทียมไททาเนตมีโครงสรoางผลึกแบบลูกบาศกr (cubic) แตnที่อุณหภูมิตํ่า

กวnา 105 K สตรอนเทียมไททาเนตจะเปลี่ยนโครงสรoางเป}นเตตระโกนอล [11] ซึ่งการศึกษา
คุณสมบัติในงานวิจัยนี้ ใชoสตรอนเทียมไททาเนตที่มีโครงสรoางผลึกแบบลูกบาศกr จึงจะกลnาวถึง

เฉพาะโครงสรoางผลึกแบบลูกบาศกrในหัวขoอนี้

4
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สําหรับสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoางแบบลูกบาศกr มี space group แบบ Pm3m คnาคงที่

แลตทิซ 3.905 � และความหนาแนnน 5.12 g/cm3 ซึ่งโครงสรoางของสตรานเทียมไททาเนต

แสดงดังรูปที่ 2.1 ไททาเนียมแตnละอะตอมเชื่อมอยูnกับอะตอมออกซิเจนทั้งหมด 6 อะตอม สnวน

อะตอมสตรอนเทียมถูกลoอมรอบไปดoวยทรงหกหนoา TiO6 ที่ไททาเนียมทําพันธะโควาเลนซrกับ
ออกซิเจน สnวนออกซิเจนกับอะตอมสตรอนเทียมทําพันธะไอออนิกกัน ทําใหoโครงสรoางสตรอน
เทียมไททาเนตแสดงคณสมบัติของทั้งพันธะโควาเลนซrและไอออนิก

2.1.2 โครงสรา้งทางอิเล็กทรอนกิส์

สตรอนเทียมไททาเนตเป}นสารกึ่งตัวนําชนิดเอ็น (n-type semiconductor) ที่มีคnาชnองวnางพลังงาน
กวoาง และเป}นชnองวnางพลังงานแบบไมnตรง โดยมีจุดตํ่าสุดของแถบการนํา (conduction band min-
imum: CBM) ตรงกับจุด Γ และจุดสูงสุดของแถบวาแลนซr (valence band maximum: VBM)

ตรงกับจุด R [12] ดังรูปที่ 2.2
โครงสรoางทางอิเล็กทรอนิกสrสามารถบอกชนิดของวัสดุ การครอบครองสถานะ และคุณสมบัติ

ตnางๆ เชnน คnาบัลคrมอลดูลัส และคnาชnองวnางพลังงาน สําหรับโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนต มี
การศึกษาโครงสรoางทางอิเล็กทรอนิกสrโดยการคํานวณแบบตnางๆ ตัวอยnางผลการคํานวณโครงสรoาง
ทางอิเล็กทรอนิกสrของสตรอนเทียมไททาเนตโดยใชoวิธีตnางๆ แสดงดังตารางที่ 2.1

รูปที่ 2.1: ยูนิตเซลลrในปริภูมิจริงของสตรอนเทียมไททาเนต สีเขียว สีฟjา และสีแดง แทนอะตอม
สตรอนเทียม ไททาเนียม และออกซิเจนตามลําดับ
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ซึ่งการคํานวณโดยใชoทฤษฎีฟ{งกrชันนัลความหนาแนnนจะใหoผลการคํานวณรูปรnางของโครงสรoาง

แถบพลังงานสอดคลoองกับผลการทดลอง แตnคnาชnองวnางพลังงานที่ไดoจะแคบกวnาคnาชnองวnางพลังงาน
จากการทดลอง เนื่องจากขoอจํากัดของการพิจารณาคอรrอิเล็กตรอน

นอกจากนั้นการเจือสารอื่น หรือการทําใหoเกิดความบกพรnองของโครงสรoางเชnน การทําใหoอะตอม
ในบางตําแหนnงหายไปจากโครงสรoาง เกิดเป}นชnองวnางในตําแหนnงตnางๆ ของโครงสรoาง ทําใหoโครงสรoาง
ทางอิเล็กทรอนิกสrและการนําไฟฟjาของสตรอนเทียมไททาเนตเปลี่ยนแปลงไป เชnนในการศึกษา
ของ Baibiao Huang และคณะ [15]ไดoศึกษาผลการเจือธาตุไนโตรเจน และแลนทานัม ในโครง

สรoางสตรอนเทียมไททาเนต ซึ่งพบวnาการเจือธาตุทั้งสองทําใหoสตรอนเทียมไททาเนตมีชnองวnาง

พลังงานแคบลง จากที่เคยดูดกลืนแสงในยnาน UV ก็เปลี่ยนเป}นดูดกลืนแสงในยnานที่ตามองเห็น

ซึ่งในแสงอาทิตยrมีแสงในยnานนี้มากกวnายnาน UV ประมาณ 25 เทnา ทําใหoสามารถประยุกตrใชoส

ตรอนเทียมไททาเนตเป}นตัวเรnงปฏิกิริยาเรnงดoวยแสงในกระบวนการผลิตเชื้อเพลิงไนโตรเจนไดo

อยnางมีประสิทธิภาพมากขึ้น

2.1.3 คุณสมบติัเทอรโ์มอิเล็กทริก

สตรอนเทียมไททาเนตเป}นวัสดุเทอรrโมอิเล็กทริกที่ไมnมีความเป}นพิษ และมีความเสถียร สามารถ

ประยุกตrใชoงานที่อุณหภูมิไดoดี โดยประสิทธิภาพของวัสดุเทอรrโมอิเล็กทริกประเมินจากคnา figure

of merit หรือ ZT ซึ่งมีคํานวณไดoจาก σS2T/κ วัสดุเทอรrโมอิเล็กตริกที่ดีจะมีคnา ZT ที่สูง นั่นคือ

จะตoองมีคnาสภาพนําไฟฟjาและคnาสัมประสิทธิซีเบคที่สูง แตnมีคnาสภาพนําความรoอนทีตํ่า วัสดุที่มีคnา

ZT สูง สตรอนเทียมไททาเนตเป}นวัสดุที่มีประสิทธิภาพทางเทอรrโมอิเล็กทริกตํ่า [12] เมื่อเทียบ

กับวัสดุเทอรrโมอิเล็กทริกอืนเชnน บิสมัสเทลลูไลดrที่มีคnา ZT ประมาณ 1 จึงมีการเพิ่มประสิทธิภาพ
ทางเทอรrโมอิเล็กทริกของสตรอนเทียมไททาเนตโดยการเจือหรือทําใหoเกิดชnองวnางในตําแหนnง

รูปที่ 2.2: โครงสรoางแถบพลังงานของสตรอนเทียมไททาเนต ซึ้งเป}นโครงสรoางของวัสดุกึ่งตัวนําที่
มีชnองวnางพลังงานแบบไมnตรง มีจุด CBM และ VBM ตรงกับ Γ และ R ตามลําดับ
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ตารางที่ 2.1: ตารางแสดงการคํานวณที่ไดoจากการศึกษาโครงสรoางทางอิเล็กทรอนิกสrของสตรอน
เทียมไททาเนตโดยใชoวิธีตnาง ๆ

lactice constant Bulk modulus Energy gap
Å GPa eV ref.

PBE-GGA 3.946 171 1.855 [1]
LDA 3.866 204 1.717 [1]
LDA+U 3.881 198 2.026 [1]
(U=3.2eV, J=0.90eV)
LDA+U 3.898 189 2.351 [1]
(U=5.0eV, J=0.64eV)
PBE-GGA 3.94 169 1.99 [12]
LDA 3.86 214 2.04 [12]
OLCAO 3.931 163 1.45 [13]
FPLAPW 3.863 203 1.84 [14]
LDA 3.899 200 2.04 [15]
PP-LDA 3.862 186 2.17 [16]
Expt. 3.900–3.905 174–183 3.25 [1]

รูปที่ 2.3: โครงสรoางแถบพลังงานของสตรอนเทียมไททาเนต (a) โครงสรoางบริสุทธิ์ (b) โครงสรoาง

ที่เจือดoวยอะตอมไนโตรเจน และ (c) โครงสรoางที่เจือดoวยอะตอมแลนทานัม
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ตnางๆของโครงสรoาง

ตารางที่ 2.2: ตารางเปรียบเทียบคุณสมบัติของแบลเลียม เทลลูไลดr ซิลิกอน และสตรอนเทียมไท
ทาเนต

Properties Bismus Tellulide Silicon Strontium titanate
σ(S/cm) 3.3x103 9.1x102 1x103

S(µV/K) 250 172 150
PF(µW/cmK2) 13 27 23
m*(m0) 0.37 0.33 0.2-6
nopt(cm−3) 1.7x1018 2x1020 3.8x1018

l(cm2/Vs) 1.2x103 1.5x103 6
Nc(cm−3) 2.8x1019 5.0x1019

Eg(eV) 0.13 1.1 3.1

2.1.4 การประยกุตใ์ชง้าน

มีการประยุกตrใชoงานสตรอนเทียมไททาเนตทั้งโครงสรoางบริสุทธิ์ โครงสรoางที่มีชnองวnางของอะตอม

และโครงสรoางที่มีการเจือ ในหลากหลายลักษณะ เชnน ใชoเป}นขั้นแอโนดในเซลลrเชื้อเพลิง [17]
ออกซิเจนเซนเซอรr [18] ตัวเรnงปฏิกิริยาเรnงดoวยแสง [9] ซึ่งใชoในกระบวนการแยกนํ้าเพื่อผลิตเชื้อ
เพลิงไฮโดรเจน [19] และใชoเป}นวัสดุเทอรrโมอิเล็กทริกสr [1] เป}นตoน

รูปที่ 2.4: การประยุกตr ใชo สตรอน เทียมไททา เนต เป}นตัว เรnงปฏิกิริยา เรnงดoวยแสง ซึ่ง ใชo ใน

กระบวนการแยกนํ้าเพื่อผลิตเชื้อเพลิงไฮโดรเจน

2.2 ทฤษฎีฟังกช์นันลัความหนาแน่น

การศึกษาคุณสมบัติของวัสดุในระดับอะตอมนั้นตoองอาศัยกลศาสตรrควอนตัมในการแกoป{ญหา

ของระบบหลายอนุภาคซึ่งเป}นระบบที่มีความซับซoอน จึงจําเป}นตoองอาศัยการประมาณในรูปแบบ

ตnาง ๆ เพื่อลดความซับซoอนของระบบลง แตnยังใหoผลการคํานวณที่แมnนยํา
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ทฤษฎีฮารrทรี-ฟอคrก (Hartree Fock theory) ไดoเขียนฟ{งกrชันคลื่นของกลุnมอิเล็กตรอนในรูป

สเลเตอรrดีเทอรrมิเนนตr (Slater determinant) ทําใหoผลเฉลยที่ไดoสามารถอธิบายอันตรกิริยาแลก
เปลี่ยน (exchange interaction) และคุณสมบัติอสมมาตร (antisymmetric property)ของฟ{งกrชัน

คลื่นไดo แตnผลการคํานวณจากทฤษฎีนี้ยังคลาดเคลื่อนอยูnมาก เนื่องจากขาดการพิจารณาผลจาก

ความสัมพันธrของ (correlation effect) ของอนุภาค ดoวยขoอบกพรnองนี้จึงเกิดทฤษฎีฟ{งกrชันนัล

ความหนาแนnนขึ้น [20] โดยทฤษฎีนี้เกี่ยวขoองกับทฤษฎีบทของโฮเฮนเบิรrกและโคหrน และสมการ
โคหrน-ชามซึ่งจะกลnาวถึงในลําดับตnอไป

รูปที่ 2.5: วอลเตอรr คอหrน (Walter Kohn)(ซoาย) ปeแอรr โฮเฮนเบิรrก (Pierre Hohenberg)
(กลาง), และ ลู ชาม (Lu Sham)(ขวา) ผูoคิดคoนทฤษฎีฟ{งกrชันนัลความหนาแนnนในปe 1964-
1965

2.2.1 ทฤษฎีบทของโฮเฮนเบริก์และโคหน์

ทฤษฎีบทของโฮเฮนเบิรrกและโคหrน (Hohenberg-Kohn theorem) ถูกคิดคoนขึ้นในปe 1964 โดย
ปeแอรr โฮเฮนเบิรrก (Pierre Hohenberg)และวอลเตอรr คอหrน (Walter Kohn) ประกอบดoวย 2
ทฤษฎีบทดังนี้

ทฤษฎีบททีÉ 1 มีความหนาแนnนอิเล็กตรอนเพียงรูปแบบเดียวที่ทําใหoเกิดระดับพลังงานตํ่าสุด

ในสถานะพื้นของระบบ
ทฤษฎีบททีÉ 2 ความหนาแนnนอิเล็กตรอนที่ทําใหoพลังงานรวมของระบบมีคnาตํ่าที่สุด คือความ

หนาแนnนอิเล็กตรอนที่แทoจริง

2.2.2 สมการโคหน์-ชาม

สมการโคหrน-ชาม (Kohn-Sham equation) เป}นสมการที่ใชoในการหาผลเฉลยของสมการชโร
ดิงเจอรrของระบบหลายอนุภาคโดยอาศัยแนวคิดจากทฤษฎีบทของโฮเฮนเบิรrกและโคหrน จากการ

ประมาณแบบบอรrน-โอเพนไฮเมอรr (Born-Oppenheimer approximation) ที่วnามวลของนิวเคลียส
หนักกวnามวลของอิเล็กตรอนมาก จึงมีการประมาณวnานิวเคลียสอยูnนิ่งเมื่อเทียบกับอิเล็กตรอน ซึ่ง

ทําใหoสามารถเวoนการพิจารณาเทอมพลังงานจนลrของนิวเคลียส และการเคลื่อนที่ของนิวเคลียส
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และอิเล็กตรอนเป}นอิสระตnอกัน [10] เนื่องจากคุณสมบัติของวัสดุขึ้นกับพลังงานสnวนที่มาจาก

อิเล็กตรอนเทnานั้น พลังงานรวมของระบบหลายอนุภาคจึงเขียนไดoเป}น

E[n(r)] = Tnon[n(r)] +
e2

4πϵ0

∫ ∫
n(r)n(r ′)

|r− r ′|
drdr ′ −

e2

4πϵ0

N∑

I=1

ZIn(r)

|R− r|
dr+ EXC[n(r)]

(2.1)
เทอมแรกของดoานขวาของสมการ 2.1 เป}นเทอมของพลังงานจลนrของอิเล็กตรอนที่ไมnมีอันตร

กิริยาตnอกัน ถัดมาเป}นเทอมพลังงานศักยrของอิเล็กตรอน พลังงานศักยrระหวnางอิเล็กตรอนกับนิ
วเครียส และพลังงานสัมพันธrแลกเปลี่ยนสัมพันธrตามลําดับ

ทฤษฎีบทของโฮเฮนเบิรrกและโคหrนและการใชoวิธีวาริเอชันนัล (variational method) จะไดo

สมการที่คลoายสมการชโรดิงเจอรr ดังสมการ2.2 เรียกสมการนี้วnาสมการโคหrน-ชาม

[
−

!h2

2m
∇2

i + Veff

]
ψKS

i = Eiψ
KS
i (2.2)

ψKS
i เรียกวnา โคหrน-ชาม ออรrบิทัล (Kohn Sham orbitals) i คือดัชนีแบนดr(band index) และ

Ei คือพลังงานที่สัมพันธrกับดัชนีแนบดrนั้นๆ

โดยที่ Veff[n(r)] = VH[n(r)] + Vext[n(r)] + VXC[n(r)] (2.3)

Veff คือศักยrยังผล
VH คือศักยrฮารrทรี เป}นศักยrไฟฟjาเนื่องจากอันตรกิริยาระหวnางอิเล็กตรอน
Vext คือศักยrภายนอก เป}นศักยrไฟฟjาเนื่องจากอันตรกิริยาระหวnางอิเล็กตรอนกับนิวเคลียส
VXC คือศักยrแลกเปลี่ยนสัมพัยธr
จะเห็นวnาสมการโคหrน-ชามมีลักษณะคลoายกับสมการชโรดิงเจอรrของระบบอนุภาคเดี่ยว ซึ่งมี

ความซับซoอนนoอยลง ผลเฉลยของสมการโคหrน-ชาม สามารถคํานวณโดยใชoกระบวณการสอดคลoอง
โดยตัวเอง (self consistent) ดังแผนภาพในรูปที่ 2.6 ซึ่ง เป}นการแกoสมการที่อาศัยการทําซํ้า

หลายๆรอบ (iterative procedure) โดยที่รอบแรกของการคํานวณ พลังงานศักยrยังผลจะถูกประมาณ

ขึ้นมากnอน (Veff (r)) และหลังจากนั้นฟ{งกrชันคลื่นของอิเล็กตรอน
(
ψKS

i (r)
)
จะถูกคํานวณเพื่อ

ที่จะคํานวณหาความหนาแนnนของอิเล็กตรอน ขั้นตอนตnอไปคือการคํานวณหาพลังงานศักยrยังผล
อันใหมnเพื่อที่จะใชoในการคํานวณในรอบใหมn แตnในทางปฏิบัติเรานิยมที่จะทําการผสมระหวnาง
พลังงานศักยrอันใหมnและอันเกnา โดยการนําบางสnวนของพลังงานอันใหมnและบางสnวนอันเกnามาบ
วกกันหรือที่เรียกวnาการผสมเชิงเสoน (Linear mixing) ดังสมการ

Vnew
eff (r) = αVnew

eff (r) + (1−α)Vold
eff (r) (2.4)

เมื่อ α คือ สัมประสิทธิ์ของการผสม หลังจากไดoพลังงานศักยrยังผลตัวใหมnก็ทําการคํานวณ
หาฟ{งกrชันคลื่นและพลังงานของอิเล็กตรอนอีกครั้งจากสมการโคน-ชาม แลoวนําฟ{งกrชันคลื่นที่ไดo
มาคํานวณหาความหนาแนnนของอิเล็กตรอนอีกครั้ง เพื่อที่จะนําไปคํานวณหาพลังงานศักยrยังผล
ที่จะใชoในรอบตnอไป ชึ่งการคํานวณจะทําเชnนนี้ ไปเรื่อยๆ จนกระทั่งระบบลูn เขoาและผลตnางของ

คnาพลังงานของระบบของรอบนี้และรอบที่แลoวมีคnานoอยกวnาคnาที่ยอมรับ นั่นแสดงวnาระบบลูnเขoา
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แผนผังการคํานวณถูกแสดงไวoดังรูปภาพขoางลnาง

เริ่มตoนการคํานวณ

เดาความหนาแนnนอิเล็กตรอน

คํานวณพลังงานศักยrฮารrทรี

คํานวณพลังงานศักยr
เอ็กเชงคอรรี เรชัน

คํานวณพลังงานศักยrยังผล

แกoสมการโคน-ชาม

ไดoฟ{งกrชันคลื่นและ
พลังงานในแตnละสถานะ

ตรวจสอบการลูnเขoาของพลังงานรวม

สิ้นสุดการคํานวณ

คํานวณความหนาแนnน
อิเล็กตรอนอันใหมn

ไมn
ใชn

รูปที่ 2.6: แผนภาพแสดงวิธีการคํานวณดoวยวิธีทฤษฎีฟ{งกrชันความหนาแนnนโดยการสอดคลoอง
โดยตัวเอง

การเลือกคnาสัมประสิทธrการผสมนั้นตoองเลือกใหoเหมาะสมเพราะถoาเลือกใหoมีคnามากเกินไป
ระบบของการสอดคลoองโดยตัวเอง ระบบจะลูnออก แตnถoา เลือกใหoมีคnานoอยเกินไประบบจะใชo
จํานวนรอบของการคํานวณเยอะ

2.2.3 ศกัยเ์ทียม

ศักยrเทียม (pseudopotential) ถูกสรoางขึ้นมาเพื่อใชoอธิบายระบบแทนการใชoศักยrยังผล โดยศักยr
เทียมจะพิจาณาเฉพาะอิเล็กตรอนวงนอกสุดสnวนอิเล็กตรอนแกน (core electron) จะถูกพิจาณาวnา

ถูกตรึงอยูnกับที่ ไมnสามารถหลุดออกนอกอะตอมไดo และเป}นกําบังศักยrไฟฟjาจากนิวเคลียสทําใหoวา

เลนซrอิเล็กตรอนถูกพิจารณาวnาเคลื่อนที่ภายใตoพลังงานศักยrกําบัง (Screening potential)

จากรูปที่ 3.3 จะเห็นวnาที่ระยะ r มากกวnา rcut ΨAE = ΨPS และ VAE = VPS แตnที่ r ! rc

จะมี ΨAE ̸= ΨPS และ VAE ̸= VPS และฟ{งคrชันคลื่นจริงของระบบมีการกวัดแกวnง จําเป}นตoอง
ใชoฟ{งกrชันฐาน(basis function)จำนวนมากเพื่อประกอบเป}นฟ{งคrชันคลื่น ซึ่งทําใหoใชoเวลาในการ
คํานวณนานตามไปดoวย การใชoฟ{งกrชันคลื่นเทียมซึ่งเป}นฟ{งกrชันคลื่นเรียบ(smooth wavefunction)



บททีÉ 2. ทฤษฎีเกี Éยวขอ้ง 12

จึงชnวยใหoประหยัดทรัพยาการและเวลาในการคํานวณ โดยที่ผลกาคํานวณยังคงแมnนยํา โดยฟ{งกrชัน
คลื่นเทียมที่ดีควรมีลักษณะดังนี้

1. ที่ r มากกวnา rcut ฟ{งกrชันคลื่นเทียมตoองเหมือนกับฟ{งกrชันคลื่นทีแทoจริงและพลังงานรวม
ของศักยrเทียมตoองเทnากับพลังงานรวมที่ถูกตoอง

2. ฟ{งกrชันคลื่นเทียมและฟ{งกrชันคลื่นทีแทoจริงตoองมีความตnอเนื่องที่ r = rcut

3. ประจุภายในทรงกลมรัศมี rcut ของทรงกลมที่สรoางจากฟ{งกrชันคลื่นเทียมตoองมีคnาเทnากับ

ที่สรoางจากฟ{งกrชันคลื่นทีแทoจริง
4. ศักยrเทียมที่สรoางขึ้นตoองสามารถนําไปประยุกตrใชoกับป{ญหาที่ใกลoเคียงกันไดo

5. สําหรับระบบที่มีอิเล็กตรอนจํานวนมากจําเป}นตoองรวมคุณสมบัติเชิงสัมพันธภาพ (rela-

tivistic properties) ไวoในศักยrเทียมที่สรoางขึ้นมาดoวย

2.2.4 ระบบทีÉมีศกัยเ์ป็นคาบ

ของแข็งมีการจัดเรียงอะตอมในลักษณะซํ้าๆ ทําใหoระบบนี้มีศักยrที่มีลักษณะเป}นคาบ ฟ{งกrชันคลื่น
ของของแข็งสามารถอธิบายโดยใชoทฤษฎีบทของบลpอช (ßBloch Theorem) ที่กลnาววnา ”ฟ{งฏชันคลื่น

ของของแข็งมีคnาเทnากับผลคูณของฟ{งคrชันที่เป}นคาบและคลื่นระนาบ” ดังสมการ

ψk(r) = uk(r)e
ik·r (2.5)

เมื่อ k คือเวกเตอรrคลื่นในปริภูมิสnวนกลับ r คือตําแหนnงอะตอมในเซลลrหนnวย และ uk(r) คือ

ฟ{งกrชันที่เป}นคาบ ซึ่งมีคnาเป}น

uk(r) =
∑

G

ck+Gei(k+G)·r (2.6)

รูปที่ 2.7: เปรียบเทียบฟ{งคrชันคลื่นจริงของระบบ (ΨAE) กับฟ{งกrชันคลื่นเทียม (ΨPS) และศักยr
จริง(VAE) กับศักยrเทียม (VPS)
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โดยที่ ck+G เป}นคnาคงที่ และ G คือเวกเตอรrในปริภูมสnวนกลับ
ทําใหoไดoโคหrน-ชาม ออรrบิทัลของของเเข็งในเป}น ทฤษฎีฟ{งกrชันนัลความหนาแนnน

ψKS
k (r) =

∑

G

ck+Gei(k+G)·r (2.7)

จากสมการ 2.7 จะตoองกระจาย G ทั่วทั้งปริภูมิ แตnเนื่องจากคุณสมบัติของวัสดุเกี่ยวขoองกับ

ชnวงพลังงานตํ่า(พลังงานใกลoระดับพลังงานเฟอรrมี)ทําใหoสามารถละการพิจารณาคnา G ที่พลังงาน
สูงไดo กําหนดคnา G สูงสุดเป}น NG ทําใหoสมการ 2.7 กลายเป}น

ψKS
k (r) =

NG∑

Gi=1

ck+Gi
ei(k+Gi)·r (2.8)

ในทางปฎิบัติการกําหนดจํานวณเวกเตอรr G นั้นไมnใชnเรื่องงnาน จึงคําหนดคnาพลังงานคัตออฟ
(cutoff energy) แทนการกําหนดจํานวณเวกเตอรr G โดยอาศัยความสัมพันธr

Ecut =
|k+Gcut|

2

2
(2.9)

เมื่อแทน ψKS
k (r) จากสมการ 2.8 ในสมการโคหrน-ชาม และแกoสมการดังกลnาวจะไดoคnาไอเกน

และโคหrน-ชาม ออรrบิทัลอยnางละ NG คnา สําหรับคnา k หนึ่งคnา ซึ่งหากเขียนกราฟความสัมพันธr
ระหวnางคnาไอเกนและเวกเตอรrคลื่นจะไดoโครงสรoางแถบพลังงานของวัสดุ



บททีÉ 2. ทฤษฎีเกี Éยวขอ้ง 14

2.2.5 การคํานวณแบบ DFT+U

ทฤษฎีฟ{งกrชันนัลความหนาแนnนมีขoอบกพรnองในการคํานวณแรงคูลอมปmระหวnางอิเล็กตรอนใน

ระบบที่มีอิเล็กตรอนใน 3d หรือ 5f ออรrบิทัล การคํานวณแบบ DFT+U จึงมีการพิจารณาแรงคู

ลอมปmในฮารrมิลโตเนียนของ DFT เพื่อแกoไขขoอบกพรnองดังกลnาว [21] โดยในงานของ Dudarev
และ Liechtenstein [22] ไดoนิยามฟ{งกrชันนัลของ DFT+U ไวoดังนี้

EDFT+U = EDFT +
U− J

2

∑

σ

Tr [ρσ − ρσρσ] (2.10)

เมื่อ U คือ ฮับบารrดพารามิเตอรr (Hubbard parameter)
J คือ screened Stoner-like exchange parameter
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2.3 วสัดุเทอรโ์มอิเล็กทริกส์

2.3.1 ปรากฎการณเ์ทอรโ์มอิเล็กทริกส์

วัสดุเทอรrโมอิเล็กทริกเป}นวัสดุกึ่งตัวนํา ที่มีอิเล็กตรอนเกินหรือมีตําแหนnงวnางใน โครงสรoาง เมื่อ

ไดoรับพลังงานความรoอนจะมีการถnายเทพลังงานความรoอนจากบริเวณที่อุณหภูมิสูงไปยัง บริเวณที่

อุณหภูมิตํ่า ดoวยโฟนอนและประจุไฟฟjาภายในวัสดุ โดยการเคลื่อนที่ของประจุไฟฟjานี้ทําใหoเกิด

กระแสไฟฟjาขึ้น เรียกปรากฏการณrนี้วnาปรากฏการณrเทอรrโมอิเล็กทริก ซึ่งเกี่ยวขoองกับปรากฏกา
รณrซีเบค ปรากฏการณrเพลเทียรr และปรากฏการณrทอมสัน

รูปที่ 2.8: ปรากฏการณrเพลเทียรrและปรากฏการณrซีเบค

ปรากฏการณซี์เบค (Seebeck effect)

ปรากฏการณrซีเบคเป}นปรากฏการณrที่อธิบายการเกิดกระแสไฟฟjาจากความแตกตnางของอุณหภูมิ

ในวัสดุ โดยความแตกตnางของอุณหภูมิทําใหoเกิดการเคลื่อนที่ของอิเล็กตรอนจากบริเวณที่มีอุณหภูมิ

สูงไปบริเวณที่มีอุณหภูมิตํ่า ทําใหoบริเวณที่มีอุณหภูมิสูงเกิดโฮลและเป}นขั้นไฟฟjาบวก สnวนบริเวณ

ที่มีอุณหภูมิตํ่าเป}นขั้วไฟฟjาลบ เกิดแรงดันไฟฟjา และกระแสไฟฟjาขึ้น เรียกคnาความตnางศักยrไฟฟjา

ตnออุณหภูมิวnา สัมประสิทธิ์ซีเบค (Seebeck coefficient) ซึ่งเขียนเป}นสมการไดoดังนี้

S = −
∆V

∆T
(2.11)

เมื่อ S คือ สัมประสิทธิ์ซีเบค ∆V คือความตnางศักยrไฟฟjาของสองบริเวณในวัสดุ และ ∆T คือ
ผลตnางของอุณหภูมิ
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ปรากฏการณเ์พลเทียร์ (Peltier effect)

ปรากฏการณrนี้ถูกคoนพบโดย 2 นักวิทยาศาสตรrชาวฝรั่งเศษ French Watchmake และ Jean

Char Athanase Peltier โดยพวกเขาไดoทําการทดลองผnานกระแสไฟฟjาเขoาไปในโลหะสองชนิดที่
ตnางกัน ทําใหoเกิดความแตกตnางของอุณหภูมิ ซึ่งเป}นผลมาจากคุณสมบัติของวัสดุแตnละชนิด ทําใหo

เมื่ออิเล็กตรอนเคลื่อนที่ผnานรอยตnอระหวnางโลหะทั้งสองจะคายความรoอนใหoปลายดoานหนึ่ง และ
ดูดกลืนความรoอนจากปลายอีกดoาน ซึ่งหลักการของปรากฎการณrนี้ไดoถูกนําไปใชoในระบบหลnอเย็น

ปรากฏการณท์อมสนั (Thomson effect)

วิลเลียม ทอมสัน (William Thomson) หรือ หลอด เคลวิน (Lord Kelvin) ไดoกลnาววnา “ เมื่อ
มีกระแสไฟฟjาผnานตัวนําสองจุดที่มีอุณหภูมิตnางกัน ทิศทางความรoอนขึ้นอยูกับการไหลของกระแส

ไฟฟjาจากจุดเย็นไปจุดรoอนหรือจากจุดรoอนไปจุดเย็น ” ซึ่งปรากฎการณrนี้เกี่ยวขoองกับอัตราการสnง

ผnานความรoอนแบบผันกลับไดo ที่เกิดจากการผานกระแสไฟฟjาเขoาไปในวัสดุที่มีความแตกตnางของ
อุณหภูมิ

ตัวแปรที่เป}นตัวบnงชี้ประสิทธิภาพของวัสดุเทอรrโมอิเล็กทริกเรียกวnา Figure of Merit หรือคnา

ZT ซึ่งเป}นปริมาณที่ไมnมีหนnวยและขึ้นกับอุณหภูมิ มีความสัมพันธrดังนี้

ZT =
σS2T

κ
(2.12)

เมื่อ S คือสัมประสิทธิ์ซีเบค σ คือสภาพนําไฟฟjาของอิเล็กตรอน κ คือสภาพนําความรoอนของ
อิเล็กตรอนและโฟนอน ดังนั้นวัสดุที่มีคnา ZT สูงจะตoองมีคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคสูง นั่นหมายถึงมีการ

ขนยoายประจุไฟฟjามาก ตoองมีความตoานทานตํ่า หรือมีการนําไฟฟjาที่ดี เพื่อลดการสูญเสียพลังงาน

ไฟฟjากลับไปเป}นพลังงานความรoอน และเป}นวัสดุที่นําความรoอนไดoไมnดี
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2.3.2 การคํานวณคุณสมบติัทางเทอรโ์มอิเล็กทริกส์

การคํานวณคุณสมบัติที่ เกี่ยวกับการขนสnงอิเล็กตรอนในของแข็ง (solid) มักจะอาศัยทฤษฎีการ

ตอบสนองเชิงเสoน (linear response theory) ซึ่งเป}นทฤษฎีที่ไมnคํานึงถึงสถานะเชิงควอนตัมของ

ระบบ ในทฤษฎีนี้ จะเปลี่ยนการเปลี่ยนแปลงของการกระจายอิเล็กตรอน (electron distribution)
ที่เกิดจากสนามภายนอก เชnน เกรเดียนตrของอุณหภูมิ สนามแมnเหล็ก สนามไฟฟjา ใหoอยูnในรูป

ฟ{งกrชันของพลังงาน โดยประมาณวnาการเปลี่ยนแปลงของการกระจายอิเล็กตรอนและฟ{งกrชันของ
พลังงานมีความสัมพันธrกันแบบเชิงเสoน สําหรับกรณีเทอรrโมอิเล็กทริกสr จะพิจารณาผลของผลของ
สนามแมnเหล็ก (E) และเกรเดียนตrของอุณหภูมิ (∇T) ตnอการกระจายของอิเล็กตรอน ซึ่งเทอม
กระแสไฟฟjา J ประกอบดoวยสองเทอมดังสมการ 2.13

J = K0E−
1

|e| T
K1(−∇T) (2.13)

ซึ่งฟ{งกrชัน Kn หาไดoจาก

Kn =

∞∫

−∞

σ(ε, T)(ε− µ)n
(
−
∂fFD(ε, T)

∂ε

)
dε (2.14)

เมื่อ σ(ε, T), e, fFD และ µ คือ สภาพนําไฟฟjาเชิงสเปกตรัม (spectral conductivity), คnา
ประจุไฟฟjาของอิเล็กตรอน, ฟ{งกrชันการกระจายแบบเฟอรrมิ-ดิแรก (Fermi-direc distrbution

function) และ ศักยrทางเคมี (Chemical potential) ตามลําดับ ซึ่งศักยrทางเคมีของอิเล็กตรอนนํา
ไฟjาเป}นฟ{งกrชันของอุณหภูมิ นิยามจากผลตnางระหวnางพลังงานของระบบที่มีอิเล็กตรอน N ตัว กับ

ระบบที่มี N+1 อิเล็กตรอน ที่อุณหภูมิใดๆ บางครั้งศักยrทางเคมีถูกเรียกวnา ระดับเฟอรrมิ (fermi

lavel) เนื่องจากมีคnาเทnากับพลังงานเฟอรrมิ (fermi energy) ทีศูนยrสัมบูรณr (absolute zero) และ

คnาจะคnอย ๆ หnางออกจากระดับพลังานเฟอรrมิมากขึ้นเมื่ออุณหภูมิสูงขึ้น

เนื่องจากอิเล็กตรอนแตnละตัวขนพลังงาน (ε−µ) สามารถคํานวณกระแสที่ไหลเนื่องจากอิเล็กตรอน
ไดoโดยการคูณดoานขวาของสมการ 2.13 ดoวย −(ε− µ)/ |e| จะไดo

JQel = −
1
|e|

K1E−
1
e2T

K2(−∇T) (2.15)

ซึ่งจะสามารถสรoางสมการที่นิยามคnาสภาพนําไฟฟjา คnาสภาพนําความรoอนเนื่องจากอิเล็กตรอน
และคnาสัมประสิทธิ์ซีเบค ไดoโดยอาศัยความสัมพันธrของสมการ 2.13 สมการ 2.15 และสมการดัง
ตnอไปนี้
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J = σE (2.16)

JQel = κel(−∇T) (2.17)

E = S∇T (2.18)

สมการที่แสดงคnาสภาพนําไฟjาคํานวณโดยพิจารณาสมการ 2.13 และ 2.16 ในกรณีที่ไมnมีเกร
เดียนตrของอุณหภูมิ เชnนเดียวกับคnาสภาพนําความรoอนเนื่องจากอิเล็กตรอนที่ไดoจากการพิจารณา

สมการ 2.15 และ 2.17 สnวนการคํานวณคnาสัมประสิทธิ์ซี เบคอาศัยความสัมพันธrของ E และ
∇T จากสมการ 2.13 ภายใตoการสมมติวnาไมnมีกระแสไฟฟjา สมการที่แสดง σ(T), S(T) และ

κel(T) สามารถเขียนไดoดังสมการ 2.19 - 2.21 ซึ่งทั้ง 3 สมการนี้เป}นสมการตoนแบบที่ใชoอธิบาย
คุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กทริกสrของวัสดุ

σ(T) =

∫
σ(ε, T)

[
−
∂fFD(ε, T)

∂ε

]
dε (2.19)

S(T) = −
1

|e| T

∫
σ(ε, T)(ε− µ) {−∂fFD(ε, T)/∂ε}dε∫

σ(ε, T) {−∂fFD(ε, T)/∂ε}dε
(2.20)

κe(T) =
1
e2T

∫
σ(ε, T)(ε− µ)2

{
−∂fFD(ε, T)

∂ε

}
dε−

1
e2T

∫
[σ(ε, T)(ε− µ) {∂fFD(ε, T)/∂ε}dε]2∫

σ(ε, T) {−∂fFD(ε, T)/∂ε}dε
(2.21)

สมการ 2.19 - 2.21 ประกอบไปดoวยเทอม σ(ε, T) และฟ{งกrชันหนoาตnาง (window function)

ที่สามารถเขียนอยูnในรูป FWn(ε, T) = (ε− µ)n(−∂fFD(ε, T)/∂ε) ฟ{งกrชันนี้ถูกเรียกวnาฟ{งกrชัน

หนoาตnาง เนื่องจากเป}นฟ{งกrชันที่มีคnาสูงในชnวงพลังงานแคบๆ และมีศูนยrกลางอยูnที่ศักยrทางเคมี µ
ดังรูป 2.9 ฟ{งกrชันหนoาตnางมีเพียงเทอมของฟ{งกrชันการกระจายแบบเฟอรrมิ-ดิเเรก ทําใหoสามารถ

คํานวณคnาฟ{งกrชันหนoาตnางที่อุณหภูมิใดๆ ไดoไมnยาก
จากสมการ 2.19 อาจกลnาวไดoวnา สภาพนําไฟฟjาของวัสดุ (σ(T)) สามารถคํานวณไดoจากผล

รวมของคnาเฉลี่ย σ(ε, T) คูณกับ ฟ{งกrชัน FW0(ε, T) ซึ่งจะเห็นวnา ฟ{งกrชัน FW0(ε, T) เป}นเสมือน

ฟ{งกrชันการกระจายที่บnงบอกความนnาจะเป}นของ σ(ε, T) โดยฟ{งกrชันนี้ที่มีพีคหนึ่งพีคที่ µ มีคnา
ความกวoางพีคที่ครึ่งคnาสูงสุด (full width at half maximum: FWHM) ประมาณ 3.5 kBT โดย

ความกวoางนี้มีคnาเพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิ [23]



บททีÉ 2. ทฤษฎีเกี Éยวขอ้ง 19

รูปที่ 2.9: (a)-(c) กราฟฟ{งกrชันหนoาตnางที่เป}นฟ{งกrชันของพลังงานที่อุณหภูมิ 50, 100 และ

200 K (d)-(f) กราฟฟ{งกrชันหนoาตnางที่เป}นฟ{งกrชันของพลังงานลดทอน

คnาสัมประสิทธิซี เบค S(T) ในสมการ 2.20 อธิบายดoวยฟ{งกrชันหนoาตnาง FW0(ε, T) และ
FW1(ε, T) โดยฟ{งกrชันFW0(ε, T) ซึ่งเป}นตัวหารในสมการสามารถเปลี่ยนใหoอยูnในรูป σ(T) และ

ฟ{งกrชัน FW1(ε, T) เป}นฟ{งกrชันคี่ มีคnาสูงสุดทางดoานบวก และมีคnาตําสุดทางดoานลบที่ ε − µ

ประมาณ 1.6 kBT และ -1.6 kBT ตามลําดับ คnาสัมประสิทธิซีเบคสามารถนิยามจากผลตnางของ
σ(ε, T) ที่สองตําแหนnงนี้ นั่นหมายถึงคnาสัมประสิทธิซีเบคจะมีคnามากเมื่อมีคnา σ(ε, T) ที่ ε− µ =
1.6 kBT มีคnามากกวnาหรือนoอยกวnาที่ ε− µ = -1.6 kBT มากๆ

สnวนคnาสภาพนําความรoอน κe(T) เทอมที่สองของดoานซoายของสมการ 2.21 สามารถเขียนไดo

เป}น −S2σT :7j เทอมนี้มีคnานoอยมากเมื่อเทียบกับเทอมเเรก จึงจะละเวoนการพิจารณาเทอมนี้ สnวน
เทอมแรกเกี่ยวขoองกับฟ{งกrชัน FW2(ε, T) ที่มีพีคสองพีคที่ ε− µ ประมาณ 2.4 kBT และ -2.4
kBT โดยคnาสภาพนําความรoอนสามารถนิยามไดoจาก คnาเฉลี่ยของ σ(ε, T) บริเวณรอบๆ ε−µ = ±
2.4 kBT
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คุณสมบติัทางเทอรโ์มอิเล็กทริกของโลหะ

ทฤษฎีของบลอชและโบทซrมานนr (Bloch-boltzmann theory) ไดoนิยามสภาพนําไฟฟjาเชิง
สเปกตรัมเป}นฟ{งกrชันของความหนาแนnนสถานะของอิเล็กตรอน ความเร็วกลุnม และเวลาผnอนคลาย

สําหรับระบบที่เป}นไอโซโทรปdก σ(ε, T) เขียนไดoดังนี้

σ(ε, T) =
e2

3
N(ε)ν2(ε)τ(T) (2.22)

สําหรับโลหะทั่วไป มีการประมาณคnา σ(ε, T) เป}นฟ{งกrชันเชิงเสoนของพลังงาน ดังนี้

σ(ε, T) ≈ σ(µ, T) + (ε− µ)[∂σ(ε, T)/∂ε]ε=µ (2.23)

แตnเนื่องจากเทอมหลังฟ{งกrชันคี่ จึงทําใหoเทอมนี้หายไปจากการอินทิเกรตตามสมการ 2.19
ทําใหoเหลือเพียงเทอมแรก ดังสมการ 2.24 ซึ่งเป}นเทอมของสภาพนําไฟฟjาเชิงสเปกตรัมที่เป}น
ฟ{งกrชันของศักยrทางเคมี นั่นหมายถึงคุณสมบัติทางเทอรr โมอิ เล็กทริกของโลหะไมnไดoพิจารณา

เฉพาะอิเล็กตรอนที่ศักยrทางเคมี แตnยังพิจารณาอิเล็กตรอนรอบศักยrทางเคมีดoวย

σ(ε, T) = σ(µ, T) (2.24)

สnวนคnาสัมประสิทธฺซีเบคของโลหะ ภายใตoการประมาณ σ(ε, T) ดังสมการ 2.23 และในการอิ
นทิเกรตสมการ 2.20 อาศัยความสัมพันธr

∫
(ε− µ)FW1(ε, T)dε =

∫
FW2(ε, T)dε =

k2BT
2π2

3
(2.25)

จะไดoสูตรของมอธ (mott formula) ที่แสดงคnาสัมประสิทธฺซีเบคของโลหะที่แปรผันตรงกับ

อุณหภูมิดังนี้

S(T) = −
π2k2BT

3 |e|

(
∂ lnσ(ε, T)/∂ε

∂ε

)

ε=µ

(2.26)

สnวนสภาพนําความรoอนของอิเล็กตรอนของโลหะสามารถอธิบายโดยใชoกฏของ Wiedemann-
Franz law ซึ่งเป}นสมการที่มาจากการลดรูปสมการ 2.21 โดยละเวoนการพิจารณาเทอมหลังเนื่องจาก

มีคnานoอยมากเมื่อเทียบกับเทอมแรก และใชoการประมาณ σ(ε, T) ดังสมการ 2.23

κel =
1
e2T

∫
σ(ε, T)FW2(ε, T)dε =

π2k2BT

3e2
σ(µ, T) = Lσ(µ, T)T (2.27)

เมื่อ L คือ Lorenz number ซึ่งเป}นคnาคงที่ มีคnาเป}น π2k2
BT

3e2
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คุณสมบติัทางเทอรโ์มอิเล็กทริกของสารกึÉงตวันาํ

สําหรับวัสดุประเภทสารกึ่งตัวนํา สภาพนําไฟฟjาของอิเล็กตรอนอธิบายดoวยสมการ

σ =
ne2τ

m∗ = neµm (2.28)

โดยที่ m∗ และ µm แทนมวลยังผล (effective mass) และ สภาพคลnองตัวของพาหะ (car-
rier mobility) ตามลําดับ ซึ่งสมการนี้มีเงื่อนไขวnา สภาพนําไฟฟjาเชิงสเปกตรัมจะตoองเป}นฟ{งกrชัน
เชิงเสoนของพลังงาน มีการประมาณรูปรnางของการกระจายโมเมนตัม-พลังงาน ของแถบพลังงาน

ใกลoๆ ศักยrทางเคมีเป}นพาราโบลาที่มี ϵ = !h2k2/(2m∗) แตnที่อุณหภูมิสูง อิเล็กตรอนมีการครอบ

ครอบสถานะในชnวงพลังงานที่กวoางขึ้น สมการ 2.28 จึงไมn เหมาะสมนัก ดังนั้นในการคํานวณ
คุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กทริกของสารกึ่งตัวนําจึงมีการประมาณทั้งฟ{งกrชันการกระจายแบบเฟอรr
มิ-ดิเเรก และสภาพนําไฟฟjาเชิงสเปกตรัมเป}น

fFD(ε, T) =
1

1+ exp
(
ε−µ
kBT

) ∼= exp
(
−
ε− εedg
kBT

)
(2.29)

σ(ε, T) ∝
(
ε− εedg

) 3
2+γ (2.30)

ซึ่งจะใชoการประมาณทั้งสองในการอธิบายคnาสัมประสิทธิซีเบค โดยฟ{งกrชันการกระจายแบบ
เฟอรrมิ-ดิเเรกในสมการ 2.29 สามารถใชoไดoกับชnวงพลังงานที่หnางจากศักยrทางเคมีที่ถูกกําหนดใหo

เป}นคnาพลังงานที่ขอบของ εedg จากสมการ 2.28 และความสัมพันธrของความหนาแนnนสถานะของ
อิเล็กตรอนและความเร็วกลุnมจากโมเดลแถบพลังงานพาราโบลา N(ε) ∝ (ε− εedg)1/2, ν(ε) ∝
(ε− εedg)1/2 และ τ ∝ (ε− εedg)γ จะไดoคnาสัมประสิทธิซีเบคเป}น

S(T) = −
kB
|e|

(
5
2
+ γ+

µ− εedg
kBT

)
(2.31)

สnวนคnาสภาพนําความรoอนของอิเล็กตรอนของวัสดุกึ่งตัวนําอธิบายไดoดoวย Wiedemann-Franz
law เชnนเดียวกับในโลหะ
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2.4 การคํานวณคุณสมบติัทางเทอรโ์มอิเล็กทริกดว้ยโปรแกรม Boltz-

Trap

BoltzTrap เป}นโปรแกรมที่ใชoในการคํานวณคุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กทริกของวัสดุโดยอาศัย

ทฤษฎีการขนสnงของโบลrทมานนr (Boltzmann transport theory ) โดยสัมประสิทธิ์การขนสnง (trans-

port coefficient)สามารถคํานวณไดoจากสภาพนําไฟฟjาในแตnละทิศทางของผลึกที่ขึ้นกับพลังงาน
ดังนี้

σαβ(T ;µ) =
1
Ω

∫
σαβ(ε)

[
−
∂fµ(T ; ε)
∂ε

]
dε (2.32)

ναβ(T ;µ) =
1

eTΩ

∫
σαβ(ε)(ε− µ)

[
−
∂fµ(T ; ε)
∂ε

]
dε (2.33)

καβ(T ;µ) =
1

e2TΩ

∫
σαβ(ε)(ε− µ)2

[
−
∂fµ(T ; ε)
∂ε

]
dε (2.34)

เมื่อ καβ(T ;µ) คือสภาพนําความรoอน โดยในการคํานวณดoวย BoltzTrap จะละเวoนการพิจารณา

สภาพนําความรoอนของโฟนอน ดังนั้นสภาพนําความรoอนในที่นี้จึงหมายถึงสภาพนําความรoอนของ
เฉพาะอิเล็กตรอนเทnานั้น, e คือคnาประจุไฟฟjาของอิเล็กตรอน, T คืออุณหภูมิ, Ω คือปริมาตรใน

บริลลวนโซน และสภาพนําไฟฟjาในแตnละทิศทางของผลึกที่ขึ้นับพลังงาน σαβ(ε) หาไดoจาก

σαβ(ε) =
1
N

∑

i,k

σαβ(i,k)
δ(ε− εi,k)

δε
(2.35)

เมื่อ ε คือพลังงาน, N คือจํานวนเวกเตอรrคลื่น(k) โดย σαβ(i,k) หาไดoจาก

σαβ(i,k) = e2τi,kνα(i,k)νβ(i,k) (2.36)

τi,k คือเวลาผnอนคลาย(relaxation time) และความเร็วกลุnม (group velocity) να(i,k) สามารถ
คํานวณจาก

να(i,k) =
1
!h

∂2εi,k
∂kβ∂kµ

(2.37)

สnวนคnาสัมประสิทธิ์ซีเบค สามารถคํานวณไดoจากสมการ

Sij =
(
σ−1)

αi
ναj (2.38)
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จากสมการ 2.32 - 2.34 จะเห็นวnาคnา σαβ(T ;µ), ναβ(T ;µ) และ καβ(T ;µ) ตnางติดตัวแปร

τi,k ซึ่งวัสดุตnางชนิดกันจะมีคnา τi,k ที่ตnางกัน และโปรแกรม BoltzTrap ไมnสามารถคํานวณคnานี้ไดo

เพื่อใหoงnายตnอการคํานวณ ในการคํานวณดoวยโปรแกรม BoltzTrap จึงประมาณใหoคnาดังกลnาวเป}น
คnาคงที่ ซึ่งทําใหoคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคที่ไดo ไมnขึ้นกับ τi,k ดังสมการที่ 4.4



บททีÉ 3

วิธีดําเนนิการศึกษา

งานวิจัยนี้ไดoคํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrของสตรอนเทียมไททาเนตดoวยโปรแกรม VASP

ซึ่งมีหลักการคํานวณอยูnบนพื้นฐานของทฤษฎีฟ{งกrชันนัลความหนาแนnนที่ใชoคลื่นระนาบเป}นฟ{งกrชัน

ฐาน และใชoการประมาณแบบความหนาแนnนอิเล็กกตรอนแบบความหนาแนnนเฉพาะที่และแบบ
เกรเดียนตrทั่วไป และใชoโปรแกรม Boltztap ในการคํานวณคุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กทริก การ

คํานวณคุณสมบัติในแตnละดoานมีรายละเอียดการคํานวณดังนี้

3.1 การคํานวณคุณสมบติัทางอิเล็กทรอนกิส์

3.1.1 ทดสอบค่าฮบับารด์พารามิเตอรที์Éเหมาะสมในการคํานวณ

การคํานวณโดยใชoทฤษฎีฟ{งกrชันนัลความหนาแนnนมีขoอจํากัดในการคํานวณแรงผลักที่รุนแรงระหวnาง

อิเล็กตรอนในออรrบิทัล 3d และ 5f ที่มีระยะหnางระหวnางระดับพลังงานของอิเล็กตรอนในออรr
บิทัลนoอย จึงจําเป}นตoองเพิ่มการพิจารณาคnาฮับบารrดพารามิเตอรr (Hubbard parameter) รnวมกับ
การคํานวณดoวย DFT เพื่อแกoไขขoอจํากัดดังกลnาว ดังนั้นจึงจําเป}นตoองทดสอบเพื่อหาคnาฮับบารrด
พารามิเตอรrที่เหมาะสมที่จะใชoในการคํานวณ

รูปที่ 3.1: ระดับพลังงานของอิเล็กตรอนในออรrบิทัล 3d ของอะตอมไททาเนียมในโครงสรoางส
ตรอนเทียมไททาเนต

24
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ในการทดสอบหาคnาฮับบารrดพารามิเตอรrที่เหมาะสม จะใชoโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่
ประกอบดoวย 5 อะตอมในการคํานวณคnาคงที่แลตทิซ บัลคrมอลดูลัส และชnองวnางพลังงาน ดoวยคnา

ฮับบารrดพารามิเตอรrคnาตnางๆ รnวมกับการประมาณเทอมพลังงานแลกเปลี่ยนสัมพันธrแบบ LDA
และ GGA แลoวเปรียบเทียบผลการคํานวณกับคnาที่ไดoจากการทดลอง โดยคnาฮับบารrดพารามิเตอรr
ที่เหมาะสมคือคnาที่ใหoผลการคํานวณสอดคลoองกับผลการทดลองมากที่สุด

รูปที่ 3.2: โครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่ประกอบดoวย 5 อะตอม ที่ใชoในการทดสอบคnาฮับ

บารrดพารามิเตอรrที่เหมาะสม โดยทรงกลมสีฟjาแทนอะตอมไมมานียม สีเขียวแทนอะตอมสตรอน
เทียม และสีแดงแทนอะตอมออกซิเจน

3.1.2 คํานวณโครงสรา้งทีÉเสถยีร

ในการคํานวณโครงสรoางที่เสถียรจะใชoโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่ประกอบดoวย 40 อะตอม
(supercell 2x2x2) และเปลี่ยนแปลงตําแหนnงของอะตอมในโครงสรoางจนกระทั่งมีแรงกระทําตnอ
ไอออนมีคnาเขoาใกลoศูนยr โดยกnอนการคํานวณจะตoองมีการทดสอบการลูn เขoาของพลังงานเพื่อหา

พลังงานคัตออฟและจํานวนจุด k ที่เหมาะสมในการคํานวณ

รูปที่ 3.3: โครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่ประกอบดoวย 40 อะตอม ที่ ใชo ในการคํานวณ
คุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสr โดยทรงกลมสีฟjาแทนอะตอมไททาเนียม สีเขียวแทนอะตอมสตรอน
เทียม สีแดงแทนอะตอมออกซิเจน และสีเหลืองแทนอะตอมไนโตรเจน
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3.1.3 คํานวณความหนาแน่นสถานะ

ในขั้นตอนนี้จะใชoโครงสรoางที่ เสถียรและเงื่อนไขที่ เหมาะสมที่ไดoจากขั้นตอนกnอนหนoานี้ ในการ
คํานวณความหนาแนnนสถานะ และนําไปเขียนกราฟความหนาแนnนสถานะที่พลังงานตnางๆ

3.1.4 การคํานวณโครงสรา้งแถบพลงังาน

เมื่อคํานวณความหนาแนnนสถานะเสร็จแลoว จะใชoฟ{งกrชันคลื่นที่ไดoจากการคํานวณความหนาแนnน
สถานะไปคํานวณพลังงานของอิเล็กตรอนที่ เวกเตอรr k ตnางๆ ตามเสoนทางของจุดที่มีสมมาตร

สูง ซึ่งโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่ใชoมีโครงรoางผลึกแบบลูกบาศกrที่มีเสoนทางของจุดที่มี
สมมาตรสูงเป}น Γ-X-M-Γ-R-X-M-R [24]

รูปที่ 3.4: โซนบลูลวนและเสoนทางของจุดสมมาตรสูงสําหรับโครงสรoางผลึกแบบลูกบาศกr

3.2 การคํานวณคุณสมบติัทางเทอรโ์มอิเล็กทริก

คุณสมบัติทางเทอรrโมอิเล็กทริกซrที่จะคํานวณประกอบไปดoวย คnาสัมประสทธิ์ซีเบค สภาพนําไฟฟjา

สภาพนําความรoอน และคnา figure of merit ในการคํานวณคnาสัมประสทธิ์ซีเบค สภาพนําไฟฟjาตnอ
เวลาผnอนคลาย และสภาพนําความรoอนตnอเวลาผnอนคลาย จะคํานวณโดยใชoโปรแกรม Blotztrap
จากนั้นนําคnาสัมประสทธิ์ซีเบค สภาพนําไฟฟjา และสภาพนําความรoอน ไปใชoคํานวณคnา figure of
merit
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ผลการศึกษา และอภิปรายผลการศึกษา

4.1 ผลการคํานวณคุณสมบติัทางอิเล็กทรอนกิสข์องสตรอนเทียมไท

ทาเนต

4.1.1 ผลการทดสอบค่าฮบับารด์พารามิเตอรที์Éเหมาะสมในการคํานวณ

จากการคํานวณความหนาแนnนของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตโดยพิจารณาผลของสปdน ไดo
ผลการคํานวณดังรูปที่ 4.1

รูปที่ 4.1: กราฟแสดงความหนาแนnนสถานะของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่ประกอบดoวย

5 อะตอม เมื่อคํานวณโดยพิจารณาผลของสปdน

จากความหนาแนnนสถานะในรูปที่ 4.1 พบวnามีชnองวnางพลังงานระหวnางแถบวาแลนซrและแถบ

การนํา นั่นแสดงใหoเห็นnาโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตเป}นโครงสรoางของวัสดุกึ่งตัวนํา เมื่อ
พิจารณาความหนาแนnนสถานะของสปdนอัพและสปdนดาวนr พบวnาความหนาแนnนสถานะมีความ
สมมูลกัน ทําใหoโครงสรoางนี้ ไมnมีความเป}นแมn เหล็ก และเมื่อคํานวณความหนาแนnนสถานะของ
โครงสรoางโดยไมnพิจารณาผลของสปdนพบวnาความหนาแนnนสถานะมีรูปรnางเชnนเดียวกับผลการ

27
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คํานวณโดยพิจารณาสปdน อีกทั้งยังใหoผลการคํานวณคnาคงที่แลตทิซ คnาบัลคrมอลดูลัส และคnาชnอง

วnางพลังานเทnากับการคํานวณโดยพิจารณาผลของสปdนดังแสดงในตารางที่ 4.1 ดังนั้นในขั้นตอน
ตnอๆไป จะละเวoนการพิจาณาสปdนในการคํานวณ เพื่อเป}นการประหยัดเวลา และทรัพยากรในการ
คํานวณ

ตารางที่ 4.1: ตารางเปรียบเทียบผลการคํานวณคุณสมบัติของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนต
โดยพิจารณาและไมnพิจารณาสปdน

ค่าคงทีÉแลตทิซ บลัคม์อลดูลสั ช่องว่างพลงังาน
(A) (GPa) (eV)

พิจารณาสปdน 3.9509 173.71 1.6730
ไมnพิจารณาสปdน 3.9509 173.71 1.6756

เมื่อคํานวณคnาคงที่แลตทิซ คnาบัลคrมอลดูลัส และคnาชnองวnางพลังงาน ของโครงสรoางสตรอน

เทียมไททาเนตโดยการประมาณเทอมพลังงานสัมพันธrแลกเปลี่ยนแบบ LDA และ GGA รnวมกับ
การพิจารณาคnาฮับบารrดพารามิเตอรrคnาตnาง ๆ โดยไมnพิจารณาผลของสปdน ไดoผลการคํานวณดัง
ตารางที่ 4.2

ตารางที่ 4.2: ตารางแสดงคnาคงที่แลตทิซ บัลคrมอลดูลัส และคnาชnองวnางพลังงานจากการคํานวณ
โดยใชoการประมาณแบบ LDA และ GGA รnวมกับการใชoคnาฮับบารrดพารามิเตอรrคnาตnางๆ

ค่าคงทีÉแลตทิซ บลัคม์อลดูลสั ค่าช่องว่างพลงังาน ค่าช่องว่างพลงังาน
(Å) (GPa) G-G (eV) G-R (eV)

LDA 3.87 206.27 3.06 2.62
LDA+6.0 3.92 175.80 2.88 2.46
LDA+7.0 3.93 171.08 3.09 2.65
LDA+7.7 3.94 167.82 3.24 2.79
LDA+7.8 3.94 166.35 3.26 2.81
LDA+8.0 3.94 166.43 3.32 2.86
GGA 3.95 173.71 1.74 1.44

GGA+6.0 4.01 151.93 2.74 2.12
GGA+7.0 4.02 148.87 2.91 2.44
GGA+8.0 4.03 145.98 3.07 2.63
GGA+8.6 4.04 144.34 3.10 2.61
GGA+8.7 4.00 181.21 3.26 2.75
GGA+8.8 4.04 143.79 3.09 2.59
GGA+9.0 4.04 143.26 3.07 2.57
GGA+10.0 4.05 140.75 2.99 2.48

การทดลอง [25] [26] 3.91 174-183 3.75 3.25
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จากตาราง 4.2 เงื่อนไข ที่เหมาะสมสําหรับใชoในการคํานวณคุณสมบัติของโครงสรoางสตรอน

เทียมไททาเนตมากที่สุดคือเงื่อนไขที่ใชoการประมาณเทอมพลังงานแลกเปลี่ยนสัมพันธrแบบ GGA

รnวมกับคnาฮับบารrดพารามิเตอรr 8.7 eV เนื่องจากเงื่อนไขดังกลnาวใหoผลการคํานวณชnองวnางพลังงาน
ใกลoเคียงกับผลการทดลองมากที่สุด ทั้งยังใหoคnาบัลคrมอลดูลัสอยูnในชnวงที่สอดคลoองกับการทดลอง

และคnาคงที่แลตทิซที่ไดoจากการคํานวณคลาดเคลื่อนไปจากผลการทดลองเพียง 3.32 เปอรrเซ็นตr

4.1.2 ผลการคํานวณความหนาแน่นสถานะ

เมื่อทดสอบการลูnเขoาของพลังงานและคํานวณโครงสรoางที่เสถียรของสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoาง

ที่ประกอบดoวย 8 ยูนิตเซลลr โดยใชo GGA+U (U=8.7 eV) และใชoคnาพลังงานคัตออฟ 360 eV

จํานวนจุด k เป}น 25x25x25 จากนั้นใชoโครงสรoางดังกลnาวในการคํานวณความหนาแนnนสถานะ

โดยใชoเงื่อนไขการคํานวณเดียวกัน ไดoผลการคํานวณดังกราฟในรูปที่ 4.2

รูปที่ 4.2: DOS และ PDOS ของสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoางบริสุทธิ์ โครงสรoางที่เจือดoวย

ไนโตรเจน และโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงของอะตอมออกซิเจน

จากความหนาแนnนสถานะในรูปที่ 4.2 จะเห็นวnาการเจือไนโตรเจนลงไปแทนในตําแหนnงของ
ออกซิเจนในโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตและการเอาทําใหoเกิดชnองวnางในตําแหนnงของออกซฺิ
เจนออกทําใหoชnองวnางพลังงานระหวnางแถบวาเลนซrและแถบการนําแคบลง ซึ่งการเจือไนโตรเจน
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ทําใหoโครงสรoางมีคnาชnองวnางพลังงานแคบลง 0.32 eV สnวนโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงของอ
อกซฺิเจนมีชnองวnางพลังงานแคบลง 1.09 eV

เมื่อพิจารณา PDOS ของสตรอนเทียมไททาเนตแตnละโครงสรoาง จะเห็นวnาขอบของแถบวา
เลนซrของโครงสรoางบริสุทธิ์เกิดจากสถานะของ O 2p สnวนขอบของแถบการนําเกิดจากสถานะของ

O 2p และ Ti 3d เมื่อเจือไนโตรเจนเขoาไปในโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนต บริเวณขอบของแถบ
วาเลนซrมีสถานะของ N 2p เพิ่มเขoามา ทําใหoความหนาแนnนสถานะมีรูปรnางเปลี่ยนไป และมีชnอง
วnางพลังงานแคบลง สnวนการทําใหoเกิดชnองวnางในตําแหนnงของออกซฺิเจนในโครงสรoางทําใหoความ
หนาแนnนสถานะของสถานะ O 2p เปลี่ยนแปลงไป และเป}นสาเหตุของการมีมีชnองวnางพลังงานที่
แคบลง
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4.1.3 ผลการคํานวณโครงสรา้งแถบพลงังาน

รูปที่ 4.3: โครงสรoางแถบพลังงานของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์ที่ประกอบดoวย (a)
5 อะตอม และ (b) 40 อะตอม

จากโครงสรoางแถบพลังงานของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่ประกอบดoวย 5 อะตอม ใน
รูปที่ 4.3 (a) จะเห็นวnาโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตมีชnองวnางพลังงานแบบไมnตรง (indirect

band gap) เนื่องจากตําแหนnงตํ่าสุดของของแถบการนํา (conduction band minimum: CBM) และ

ตําแหนnงสูงสุดของแถบพลังงานวาเลนซr (valence band maximum: VBM) อยูnที่ตําแหนnง k คนละ
ตําแหนnงกัน โดยมีตําแหนnง CBM ตรงกับจุดแกมมา(G) และ VBM ตรงกับจุด R คnาชnองวnาง

พลังงานที่ไดoมีคnาเป}น 2.75 eV
สําหรับโครงสรoาง supercell 2x2x2 ซึ่งเป}นโครงสรoางที่มีขนาดใหญnในปริภูมิจริงแตnมีขนาดเล็ก

ในปริภูมิสnวนกลับ ทําใหoโครงสรoางแถบพลังงานมีลักษณะพับทบกันดังรูป 4.3 (b) ซึ่งตําแหนnง

VBM ที่ตรงกับจุด R ในโครงสรoางแถบพลังงานของโครงสรoาง 1 ยูนิตเซลลr มีการพับทบมาตรง

กับ G ในโครงสรoางแถบพลังงานของโครงสรoาง supercell 2x2x2 (บริเวณที่วงกลมในรูป) โดยมี
คnาชnองวnางระหวnางตําแหนnง CBM และ VBM เป}น 3.11 eV

ในการทดลอง คnาชnองวnางพลังงานของสตรอนเทียมไททาเนตมีคnาเป}น 3.25 eV [25] [26] จะ
เห็นวnาผลที่ไดoจากการคํานวณใหoคnาชnองวnางพลังงานนoอยกวnาที่ควรจะเป}น เนื่องจากในการคํานวณ
โครงสรoางแถบพลังงานโดยใชoทฤษฎีฟ{งกrชันนัลความหนาแนnน พิจารณาเฉพาะผลของอิเล็กตรอน
วงนอกสุด ขาดการพิจารณาผลของการ screening ของคอรrอิเล็กตรอน ทําใหoคํานวณคnาชnองวnาง

พลังงานไดoนoอยกวnาที่ควรจะเป}น
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รูปที่ 4.4: โครงสรoางแถบพลังงานของสตรอนเทียมไททาเนต (a) โครงสรoางบริสุทธิ์ (b) โครงสรoาง

ที่เจือดoวยไนโตรเจน และ (c) โครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงของอะตอมออกซิเจน

การเจืออะตอมไนโตรเจนที่มีอิเล็กตรอนวงนอกสุด 5 ตัว ลงไปในตําแหนnงของออกซิเจนที่มี

อิเล็ตรอนวงนอกสุด 6ตัว ทําใหoเกิดโฮล และมีสถานะผูoรับ (acceptor state) เกิดขึ้นเหนือแถบวา

เลนซrดังรูปที่ 4.4 (b) คnาชnองวnางพลังงานระหวnางจุดตํ่าสุดของแถบการนําและจุดสูงสดของแถบวา

เลนซrเป}น 2.73 eV ซึ่งแคบกวnาคnาชnองวnางพลังงานของโครงสรoางบริสุทธิ์ 0.38 eV

สnวนการนําอะตอมออกซิเจนออกไปจากโครงสรoางเพื่อทําใหoมีชnองวnางในโครงสรoาง ดoวยความ
บกพรnองของโครงสรoางนี้ทําใหoเกิดสถานะขึ้นดoานลnางแถบการนําดังรูปที่ 4.4 (c) ทําใหoมีคnาชnอง

วnางพลังงานแคบลงเหลือเพียง 2.05 eV ซึ่งแคบกวnาชnองnางพลังงานของโครงสรoางบริสุทธิ์ 1.06
eV

จากการพิจารณา DOS และ โครงสรoางแถบพลังงาน จะสังเกตเห็นการเปลี่ยนแปลงหลังจากที่
มีการดึงอ็อกซิเจนออกจากโครงสรoาง จะเกิดสถานะที่ตําแหนnง 7 eV และเลื่อนตําแหนnงของ Ef เขoา
ไกลoแถบการนํา ซึ่งอาาจะทําใหoสารเปลี่ยนจากสารกึ่งตํานําไปเป}นโลหะ นอกจากนี้การดึงอ็อกซิเจน
ออกและการเลื่อนตําแหนnงของ Ef ก็ยังพบไดoเมื่อมีการเจือบางธาตุ เชnน La และ Dyเข้าไปใน STO

ซึ่งการปลี่ยนแปลงนี้อาจจะสnงผลตnอสัมบัติทางดoานเทอรrโมอิเล็กตริกของสารเหลnานี้ ซึ่งจะศึกษาน
หัวขoอถัดไป
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รูปที่ 4.5: โครงสรoางที่พลังงานตํ่าสุด 40 อะตอมของ (a) STO และ (b) STO+Vo ที่แทนสีฟjา
เขียว ชมพู แทนอะตอมของ Sr, Ti และ O ตามลําดับ DOS ของ (c) STO และ (d) STO+Vo และ
โครงสรoางแถบพลังงานของ (c) STO และ (d) STO+Vo ดoวย Ef = 4.69 และ 7.80 eV สําหรับ
STO และ STO+Vo ตามลําดับ
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รูปที่ 4.6: โครงสรoางที่พลังงานตํ่าสุด 40 อะตอมของ (a) NSTO และ (b) NSTO+Vo ที่แทนสีฟjา
เขียว ชมพู มnวง แทนอะตอมของ Sr, Ti, O และ N ตามลําดับ DOS ของ (c) LDSTO และ (d)
LDSTO+Vo และ โครงสรoางแถบพลังงานของ (c) NSTO และ (d) NSTO+Vo ดoวย Ef = 4.49
และ 7.28 eV สําหรับ NSTO และ NSTO+Vo ตามลําดับ
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รูปที่ 4.7: โครงสรoางที่พลังงานตํ่าสุด 40 อะตอมของ (a) LDSTO และ (b) LDSTO+Vo ที่แทน

สีฟjา เขียว ชมพู เหลือง นํ้าเงิน แทนอะตอมของ Sr, Ti, O, La และ Dy ตามลําดับ DOS ของ (c)
LDSTO และ (d) LDSTO+Vo และ โครงสรoางแถบพลังงานของ (c) LDSTO และ (d) LDSTO
+Vo ดoวย Ef = 8.96 และ 8.81 eV สําหรับ LDSTO และ LDSTO+Vo ตามลําดับ
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รูปที่ 4.8: โครงสรoางที่พลังงานตํ่าสุด 40 อะตอมของ (a) LaSTO และ (b) DySTO+Vo ที่แทนสี

ฟjา เขียว ชมพู เหลือง นํ้าเงิน แทนอะตอมของ Sr, Ti, O, La และ Dy ตามลําดับ DOS ของ (c)
LaSTO และ (d) DySTO+Vo และ โครงสรoางแถบพลังงานของ (c) LaSTO และ (d) DySTO
+Vo ดoวย Ef = 8.68 และ 8.35 eV สําหรับ LaSTO และ DySTO+Vo ตามลําดับ
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4.2 ผลการคํานวณคุณสมบติัทางเทอรโ์มอิเล็กทริกของสตรอนเทียม

ไททาเนต

4.2.1 ค่าสภาพนาํไฟฟ้าต่อเวลาผ่อนคลาย

สําหรับการคํานวณโดยใชoโปรแกรม BoltzTrap คnาสภาพนําไฟฟjาและสภาพนําความรoอนที่ไดoจะ
ติดตัวแปรเวลาผnอนคลาย (τ) ซึ่งเป}นคnาที่ไมnสามารถคํานวณไดoจากโปรแกรมนี้ แตnมีการประมาณ
ใหoเป}นคnาคงที่สําหรับวัสดุแตnละชนิด โดยแตnละโครงสรoางก็จะมีคnา τ แตกตnางกันออกไป

จากกราฟสภาพนําไฟฟjาตnอเวลาผnอนคลายของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตทั้งสามโครงสรoาง
จากรูปที่ 4.9 จะเห็นวnาคnาสภาพนําไฟฟjาตnอเวลาผnอนคลายของโครงสรoางบริสุทธิ์มีคnาสูงกวnา

โครงสรoางที่เจือดoวยนโตรเจนและโครงสรoางที่มีชnองวnางของออกซิเจนมาก แตnเนื่องจากคnาที่ไดoจาก
การคํานวณเป}นคnาที่ติดเวลาผnอนคลาย ซึ่งแมoจะมีการประมาณใหoเป}นคnาคงที่ในแตnละโครงสรoาง
แตnเนื่องจากแตnละโครงสรoางมีเวลาผnอนคลายที่แตกตnางกัน และเป}นคnาที่ไมnสามารถคํานวณไดoจาก
โปรแกรม Boltztrap จึงยากที่จะเปรียบสภาพนําไฟฟjาและสภาพนําความรoอนตnอเวลาผnอนคลาย
ของโครงสรoางที่แตกตnางกัน ในงานวิจัยนี้จึงจะพิจารณาเฉพาะแนวโนoมของสภาพนําไฟฟjาและ
สภาพนําความรoอนที่อุณหภูมิตnางๆ

สําหรับวัสดุประเภทสารกึ่งตัวนํา สภาพนําความรoอนสามารถอธิบายไดoโดยอาศัยความสัมพันธr

σ = ne2τ/m∗ (4.1)

เมื่อ n, e, τ และ m∗ คือจํานวณพาหะ คnาประจุของอิเล็กตรอน เวลาผnอนคลาย และมวลยังผล

ตามลําดับ ซึ่งจํานวนพาหะ และเวลาผnอนคลายเป}นตัวแปรที่ขึ้นกับอุณหภูมิ สําหรับวัสดุกึ่งตัวนํา

เมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น ระบบจะมีพลังงานในการกระตุoนอิเล็กตรอนจากแถบวาเลนซrไปแถบการนํา

มากขึ้น โดยจํานวนพาหะจะเพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิดoวยแฟกเตอรr exp(−Eg/2kT) สnวนเวลาผnอน

คลายเป}นตัวแปรที่แปรผกผันกับอุณหภูมิ
จากกราฟคnาสภาพนําไฟฟjาตnอเวลาผnอนคลายของสตรอนเทียมไททาเนตแตnละโครงสรoางใน

รูปที่ 4.9 เห็นวnาคnาสภาพนําไฟฟjาที่อุณหภูมิตnางๆ ของสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoางบริสุทธิ์

และโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงของออกซิเจนมีแนวโนoมเพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิ เนื่องจากมี

จํานวนพาหะเพิ่มขึ้นเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น แตnโครงสรoางบริสุทธิ์มีขนาดของสภาพนําไฟฟjาตnอเวลา

ผnอนคลายมากกวnาโครงสรoางที่มีชnองวnางของออกซิเจน จากงานของ Jifeng Sun and David J.
Singh [27] ที่พบวnา τ ∝ n−1/3 โครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์ที่มีจํานวนพาหะนoอย

จึงมีเวลาผnอนคลายมาก ซึ่งนี่อาจเป}นเหตุผลที่ทําใหoโครงสรoางสตรอนเตียมไททาเนตบริสุทธิ์มี

ขนาดของสภาพนําไฟฟjาตnอเวลาผnอนคลายมากกวnาโครงสรoางอื่นๆ
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สnวนโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจน ถึงแมoการเจือดoวนไนโตรเจนจะทําใหoคnาชnองวnางพลังงาน
แคบลงและมีจํานวนพาหะเพิ่มมากขึ้น แตnเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น เทอมของเวลาผnอนคลายซึ่งแปร

ผกผันกับอุณหภูมิมีผลมากกวnา จึงทําใหoโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจนมีแนวโนoมคnาสภาพนําไฟฟjา

ลดลงเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น

รูปที่ 4.9: กราฟแสดงคnาสภาพนําไฟฟjาตnอเวลาผnอนคลายของสตรอนเทียมไททาเนตที่อุณหภูมิ
ตnางๆ เสoนสีดํา แสดงคnาสภาพนําไฟฟjาตnอเวลาผnอนคลายของสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoาง
บริสุทธิ์ สีแดง แทนโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจน และสีนํ้าเงินโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnง
ของอะตอมออกซิเจน
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4.2.2 ค่าสมัประสทธิÍ ซีเบค

รูปที่ 4.10: กราฟแสดงคnาสัมประสทธิ์ซีเบคของสตรอนเทียมไททาเนตที่อุณหภูมิตnาง ๆ เสoนสีดํา

แสดงคnาสัมประสทธิ์ซีเบคของสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoางบริสุทธิ์ สีแดง แทนโครงสรoางที่เจือ

ดoวยไนโตรเจน และสีนํ้าเงินโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงของอะตอมออกซิเจน

จากผลการคํานวณคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคโดยใชoโปรแกรม Boltztrap พบวnาคnาสัมบูรณrของสัมประสิทธิ์

ซีเบคของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์มีคnาลดลงเมื่ออุณหภูมิสูงขึ้น สnวนโครงสรoางที่

เจือดoวยไนโตรเจนและโครงสรoางที่มีชnองวnางของออกซิเจนมีคnาเพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิ

สําหรับวัสดุกึ่งตัวนํา คnาสัมประสิทธิ์ซีเบคอธิบายไดoดoวยสมการ 2.31 ซึ่ง H.J.Goidsmid และ

J.W.Sharp [28] ไดoเขียนสมการนี้ในรูปแบบที่งnายขึ้น โดยอธิบายคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคดoวยชnองวnาง
พลังงานดังสมการ

S =
Eg

kBT
(4.2)

จะเห็นวnาแนวโนoมของคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์สอดคลoอง
กับความสัมพันธrความสัมพันธrขoางตoน

จากโครงสรoางแถบพลังงานของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่ เจือดoวยไนโตรเจนและที่
มีชnองวnางของออกซิเจนในรูปที่ 4.4 (b) และ 4.4 (c) จะเห็นวnาระดับพลังงานเฟอรrมิของทั้ง

สองโครงสรoางไมnไดoอยูnในชnวงพลังงานที่เป}นชnองวnางระหวnางแถบวาเลนซrและแถบการนํา แตnอยูnที่

ตําแหนnงพลังงานที่เกิดสถานะที่เพิ่มขึ้นมาจากการเจือและขoอบกพรnองของโครงสรoาง ซึ่งลักษณะ
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ระดับพลังงานเฟอรrมิที่อยูnในระดับพลังงานที่มีสถานะอยูnนี้เป}นพฤติกรรมของโลหะ ในการอธิบาย

แนวโนoมของคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคของโครงสรoางที่มีการเจือไนโตรเจนและโครงสรoางที่มีชnองวnางของ
ออกซิเจนดoวยสมการ 4.3

S =
8π2k2B
3eh2

m∗T
( π
3n

)2/3
(4.3)

เป}นสมการ 4.3 เป}นสมการสําหรับอธิบายคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคของโลหะ โดยคnาสัมประสิทธิ์
ซีเบคขึ้นกับทั้งอุณหภูมิและจํานวนพาหะ แตnจากสมการจะเห็นวnาเลขชี้กําลังของอุณหภูมิมากกวnา

เลขชี้กําลังของความหนาแนnนพาหะ n จึงทําใหoคnาคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคขึ้นกับอุณหภูมิมากกวnา ทําใหo

แนวโนoมของคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่เจือดoวยไนโตรเจนและที่มี
ชnองวnางของออกซิเจนเพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิ
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4.2.3 ค่าสภาพนาํความรอ้นต่อเวลาผ่อนคลาย

รูปที่ 4.11: คnาสัมประสทธิ์ซีเบคของสตรอนเทียมไททาเนตที่อุณหภูมิตnาง ๆ เสoนสีดํา สีแดง และสี

นําเงิน แทนคnาสัมประสทธิ์ซีเบคของสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoางบริสุทธิ์ โครงสรoางที่เจือดoวย

ไนโตรเจนและโครงสรoางที่มีชnองวnางของอะตอมออกซิเจนตามลําดับ

สภาพนําความรoอนของวัสดุอธิบายไดoดoวยความสัมพันธrของ Wiedemann-Franz ไดoนิยามสภาพ

นําความรoอนเป}น κe = LσT ซึ่งสภาพนําความรoอนขึ้นกับอุณหภูมิ ทําใหoสภาพนําความรoอนของ

ทั้งสามโครงสรoางมีแนวโนoมเพิ่มขึ้นเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น นอกจากจะขึ้นกับอุณหภูมิแลoวสภาพนํา

ความรoอนยังขึ้นกับสภาพนําไฟฟjาของวัสดุ จากกราฟสภาพนําไฟฟjาในรูปที่ 4.9 จะเห็นวnาสภาพ

นําไฟฟjาของโครงสรoางบริสุทธิ์มีคnามากกวnาโครงสรoางที่ เจือไนโตรเจนและโครงสรoางที่มีชnองวnาง

ออกซิเจนมาก ทําใหoมีสภาพนําความรoอนมากกวnาตามไปดoวย สnวนโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจน
ถึงแมoจะมีคnาสภาพนําไฟฟjาลดลงตามอุณหภูมิแตnลดลงไมnมาก อุณหภูมิจึงมีผลตnอสภาพนําความ

รoอนมากกวnา ทําใหoสภาพนําความรoอนของโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจนเพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิ
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4.2.4 ค่า figure of merit

รูปที่ 4.12: กราฟแสดงคnา figure of merit ของสตรอนเทียมไททาเนตที่อุณหภูมิตnาง ๆ เสoนสีดํา สี

แดง และสีนํ้าเงิน แสดงคnา figure of merit ของสตรอนเทียมไททาเนตโครงสรoางบริสุทธิ์ โครงสรoาง

ที่เจือดoวยไนโตรเจน และโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงของอะตอมออกซิเจน ตามลําดับ

คnา figure of merit เป}นปริมาณที่ใชoบอกประสิทธิภาพของวัสดุเทอรrโมอิเล็กทริกสr มีความ
สัมพันธrกับคnาสัมประสิทธิซีเบค คnาสภาพนําไฟฟjา และสภาพนําความรoอนดังสมการ

ZT =
σS2T

κ
(4.4)

จากกราฟคnา figure of merit ของโครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์(เสoนสีดํา) มีคnาลด

ลงเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น เนื่องจากสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์มีอัตราการเพิ่มขึ้นของสภาพนํา

ความรoอนที่สูง ในขณะที่สภาพนําไฟฟjาและสัมประสิทธิ์ซีเบคมีอัตราการเพิ่มขึ้นที่ไมnมากนัก เมื่อ

อุณภูมิเพิ่มขึ้นจึงทําใหoมีคnา figure of merit ลดลง

โครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตที่เจือดoวยไนโตรเจนและโครงสรoางที่มีชnองวnางในตําแหนnงขอ
งออกซฺิเจนมีคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคที่เพิ่มขึ้นตามอุณหภูมิ มีคnาสภาพนําความรoอนที่ตํ่า และถึงแมo

โครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจนจะมีคnาสภาพนําไฟฟjาลดลง แตnลดลงดoวยอัตราที่ไมnมาก ทําใหoคnา
figure of merit ยังเพิ่มขึ้นเมื่อเพิ่มอุณหภูมิ

จากผลการคํานวณในรูปที่ 4.14 สําหรับโครงสรoางที่บริสุทธิ STO แสดงคnา ZT ประมาณ 0.7

ในชnวงอุณหภูมิจาก 200 K ถึง 1000 K โดยที่อุณหภูมิ 200 K โครงสรoางที่เจือดoวยธาตุตnางๆ
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รูปที่ 4.13: สัมประสิทธิ์ซีเบกของ (a) โครงสรoางบริสุทธิ และ (b) ชnองวnางอpอกซิเจน, สภาพนํา
ไฟฟjาตnอเวลาผnอนคลายของ (c)โครงสรoางบริสุทธิ และ (d) ชnองวnางอpอกซิเจน และ สภาพนําความ
รoอนของอิเล็กตรอนตnอเวลาผnอนคลายของ (e) โครงสรoางบริสุทธิ และ (f) ชnองวnางอpอกซิเจน
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รูปที่ 4.14: ตัวประกอบกําลังตnอเวลาผnอนคลายของ (a) โครงสรoางบริสุทธิ และ (b) ชnองวnางอpอก
ซิเจน และ, ZT ของ (c) โครงสรoางบริสุทธิ และ (d) ชnองวnางอpอกซิเจน
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จะมีคnา ZT ประมาณ 0 และมีคnาเพิ่มขึ่นเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น จนที่อุณหภูมิ 1000 K คnา ZT ของ
NSTO, LaSTO, DySTO และ LDSTO เป}น 0.13, 0.35, 0.34 และ 0.19 ตามลําดับ จากขoอมูล

นี้สรุปไดoวnา STO ที่เจือดoวย La และ Dy มีคnา ZT ที่ไกลoเคียงกันและรองลงมาจากสาร STO บริ

สุทธิ ตามมาดoวย STO ที่เจือดoวย Co และ N สําหรับโครงสรoางที่มีชnองวnางอ็อกซิเจน ทั้ง STO บริ

สุทธิและที่เจือดoวยธาตุตnางๆ จะมีคnา ZT เพิ่มขึ้นเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น STO+Vo มีคnา ZT เทnากับ

0.31 ที่ 1000 K ขณะที่ LDSTO+Vo มีคnา ZT 0.14 ถึงแมoวnา NSTO+Vo จะเริ่มที่คnา ZT เป}น
0.02 ที่ 200 K แตnมีคnาเพิ่มขึ้นเรื่อยในชnวง 200-800 K และเพิ่มขึ้นอยnางมากที่อุณหภูมิมากกวnา

800 K จนกระทั่งมีคnา ZT เป}น 0.32 ซึ่งมากกวnา STO+Vo ซึ่งจากจุดนี้อาจจะแสดงวnาการเจือ N

ลงใน STO เหมาะที่จะนําไปประยุกตrที่อุณหภูมิสูง และเมื่อเปรียบเทียบคnา ZT ของ STO บริสุทธิ

และที่เจือดoวย NSTO+Vo มีคnา ZT มากกวnา NSTO ซึ่งอาจจะเป}นขoอไดoเปรียบสําหรับโครงสรoาง
N เจือลงใน STO เพราะความไมnสมบูรณrของโครงสรoางแบบนี้จะสามารถเตรียมไดoงnสายกวnาโครง
บริสุทธิและในทางขoาม LDSTO+Vo และ STO+Vo มีคnา ZT นoอยกวnาโครงสรoางบริสุทธิ
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สรุปผลการศึกษา

5.1 สรุปผลการคํานวณ

ในการคํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrของสตรอนเทียมไททาเนตโดยใชoโปรแกรม VASP มี

การคํานวณอันตรกิริยาคูลอมปmใน d อิเล็กตรอนไดoมากกวnาความเป}นจริง เพื่อเเกoไขขoอบกพรnอง

นี้จึงพิจารณาฮับบารrดพารามิเตอรrรnวมกับการประมาณเทอมพลังงานแลกปเลี่ยนสัมพันธrทั้งแบบ
LDA และ GGA ซึ้งเงื่อนไขที่สอดคลoองกับผลการทดลองมากที่สุดคือเงื่อนไขที่ใชoการประมาณ

เทอมพลังงานแลกปเลี่ยนสัมพันธrแบบ GGA รnวมกับคnาฮับบารrดพารามิเตอรr 8.7 eV และเมื่อ
คํานวณความหนาแนnนสถานะและโครงสรoางแถบพละังงานโดยใชoพลังงานคุตออฟ 360 eV และ
จํานวนจุด k เป}น 23x23x23 จากผลการคํานวณพบวnาลักษณะความหนาแนnนสถานะและรูป

รnางของโครงสรoางแถบพลังงานที่ ไดoจากการคํานวณสอดคลoองกับผลการทดลอง แตnคnาชnองวnาง
พลังงานที่คํานวณไดoจะแคบกวnาผลการทดลอง เนื่องจากขoอจํากัดของทฤษฎีฟ{งกrชันนัลวามหนา
แนnน และการเจือไนโตรเจนและการทําใหoเกิดชnองวnางในโครงสรoางในตําแหนnงของออกซิเจนทําใหo
สตรอนเทียมไททาเนตมีคnาชnองวnางพลังงานแคบลง เมื่อพิจารณาจากโครงสรoางแถบพลังงานจะ
เห็นสถานะผูoรับขึ้นเหนือแถบวาเลนซrของโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจน สnงผลใหoชnองวnางพลังงาน

ของโครงสรoางนี้แคบลง 0.83 eV สnวนโครงสรoางที่มีชnองวnางของออกซิเจนมีคnาชnองวnางพลังงาน
แคบลง 1.07 eV เนื่องจากเกิดสถานะเพิ่มขึ้นดoานลnางของแถบการนําอันเนื่องมาจากความบกพรnอง
ของโครงสรoาง

ผลการคํานวณคnา figure of merit ซึ่งคํานวณมาจากคnาสภาพนําความรoอน สภาพนําไฟฟjา
สัมประสิทธิ์ซีเบค โครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์มีอัตราการเพิ่มของสภาพนําความรoอน

ตnออุณหภูมิที่สูง ทําใหoคnา figure of merit ลดลงเมื่ออุณหภูมิเพิ่มขึ้น สnวนโครงสรoางที่ เจือดoวย

ไนโตรเจนและโครงสรoางที่มีชnองวnางของออกซิเจนมีคnาสัมประสิทธิ์ซีเบคที่เพิ่มตามอุณหภูมิ และมี

คnาสภาพนําความรoอนที่ตํ่า ถึงแมoโครงสรoางที่เจือดoวยไนโตรเจนมีพฤติกรรมการนําไฟฟjาคลoายกับ
โลหะ คือมีนําไฟฟjาไดoแยnลงที่อุณหภูมิสูง เเตnคnา figure of merit ของทั้งสองโครงสรoางเพิ่มขึ้นตาม

อุณหภูมิ ซึ่งชnวยใหoสตรอนเทียมไททาเนตมีประสิทธิภาพทางเทอรrโมอิเล็กทริกสrและเหมาะสําหรับ

การประยุกตrใชoงานที่อุณหภูมิสูงมากยิ่งขึ้น [29] โครงสรoางสตรอนเทียมไททาเนตบริสุทธิ์เป}นสาร

กึ่งตัวนําแตnเมื่อเกิดชnองวnางของอpอกซิเจนจะแสดงสมบัติเป}นโลหะ สําหรับชnองวnางออpอกซิเจนที่
เกิดขึ้นในโครงสรoางของสตรอนเทียมไททาเนตที่เจือดoวย N La Dy และ เจือรnวม La และ Dy จะ
เปลี่ยนจากสารกึ่งตัวนําไปเป}นตัวนํา และเป}นการเพิ่มสภาพนําความรoอนและสภาพนําไฟฟjา แตnใน
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ขณะที่การดึงอ็อกซิเจนออกจากโครงสรoางเป}นการลดสภาพนําความรoอนและสภาพนําไฟฟjา และ
คnา ZT และการเจือ N เป}นการทําวิศกรรมของโครงสรoางแถบพลังงานของสตรอนเทียมไททาเนต
เพื่อที่จะสามารถเพิ่มประสิทธิภาพของอุปกรณrที่ใชoเกี่ยวแสงอาทิตยrไดo

5.2 ขอ้เสนอแนะ

5.3.1 เนื่องจากการคํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrโดยใชo DFT ใหoคnาชnองวnางพลังงานที่

นoอยกวnาที่ควรจะเป}น จึงควรลองคํานวณคํานวณคุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrโดยใชo GW ซึ่งมี

ความแมnนยําในการคํานวณคnาชnองวnางพลังงาน เพื่อเปรียบเทียบกับผลการคํานวณโดยใชo DFT+U
ที่ไดoจากงานวิจัยนี้

5.3.2 การคํานวณโดยใชoโปรแกรม BoltzTrap ขาดการพิจารณาผลของโฟนอน จึงอาจมีเพิ่ม
การคํานวณในสnวนนี้เขoาไป เพื่อใหoผลการาคํานวณแมnนยํามากยิ่งขึ้น

5.3.3 ศึกษาผลของตําแหนnงของออกซิเจนที่ถูกแทนดoวยอะตอมไนโตรเจนหรือชnองวnางตnอ

คุณสมบัติทางอิเล็กทรอนิกสrและเทอรrโมอิเล็กทริกสrเพิ่มเติม
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a b s t r a c t

SrTiO3 (STO) is an attractive material that offers a wide range of technological applications, e.g., ferroelec-
tricity, solar cell and photocatalysis. An application that the STO might be utilized is diluted magnetic
semiconductors. Here, we would like to improve magnetic property of the STO by Ti site substitution
using Co atoms. In this work, we present the structural, optical and magnetic properties of perfect and
oxygen defect structures of STO and Co-doped SrTiO3 via experimental and theoretical aspects. In first-
principles calculation, the structural properties, electronic band structure and magnetic properties of
undoped STO and Co-doped STO supercells have been investigated by density functional theory using
GGA with Hubbard model scheme (GGA+U) on Vienna Ab initio Simulation Package (VASP). In calculation
detail, pure phase of STO with nanometer scale size of undoped STO and Co-doped STO have been syn-
thesized using hydrothermal technique. The findings obtained from DFT computation reveal that the new
states in gap between the valence band and conduction band of the STO were induced after Co atom was
doped into the host structure. These impurity states narrow the band gap corresponding to experimental
results. In addition, band splitting was observed on O defect and dopant systems, indicating that missing
O and doping Co on STO could induce magnetization on none-magnetic material of STO. In case of syn-
thesized powder, ferromagnetic behaviors are determined in the dopant system annealed in Ar.
Additionally, another appreciated point of Co doping is that surface area of the STO is improved. Thus,
it is expected that the surface activity, such as photocatalytic performance, of the STO will be enhanced.
From all referred results, they introduce that the Co-doped STO might be a potential candidate to be a
photocatalyst for the high photocatalytic performance under visible light radiation and the diluted mag-
netic semiconductor in spintronic devices.

! 2018 Elsevier B.V. All rights reserved.

1. Introduction

SrTiO3 (STO), a semiconductor with 3.2 eV [1] of indirect band
gap (Eg) and a perovskite structure material, receives aplenty
attention from scientists. In current, because of outstanding prop-
erties of the STO, the scientists attempt to improve properties to
enhance performance of STO applications such as dye-sensitized
solar cell [2,3], photocatalyst activity [4], water splitting [5,6],
hydrogen production [7] and, thermoelectric devices [8]. Among
these, there has been a growing interest in using STO as a catalyst

for photocatalytic processes because of its semiconducting feature,
thermal stability and photocorrossion resistance. However, the
band gap of this oxide corresponds to the UV light which is only
a minor portion (around 4%) of the entire solar spectrum. This fac-
tor remarkably limits the photocatalytic performance of STO. To
overcome the hindrance, a possible way to enhance the efficiency
is to engineer the band gap in order to appropriately match the
energy of visible and infrared light by means of introducing
impurity.

However, the STO still has disadvantages, for example, it has no
magnetism (diamagnetic behavior) at room temperature and Eg is
according to ultraviolet range, just 4% of solar radiation. Here, we
also would like to improve magnetic properties of the STO to be
more applications such as diluted magnetic semiconductors

https://doi.org/10.1016/j.apsusc.2018.02.161
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(DMSs) which is a class of spintronic devices. Our previous work,
Sikam et al. [9] and Moontragoon et al. [10], found that iron (Fe)
and manganese (Mn) doping on ZnO structure could induce mag-
netic behavior on the non-magnetic material of ZnO. In case of
3d electron material doping on the STO, report of experiment by
Karaphun et al. [11,12], and Siddheswaran et al. [13] points out
that 3d transition metal doping on the STO structure could induce

magnetic behavior on the diamagnetic material. Therefore, in this
work, Co, which is 3d electron transition, would be doped into
the STO structure then, structure, magnetism and, electronic band
structure will be observed.

In addition to the magnetism, the Co-doped SrTiO3 is expected
to present more specific surface area than the undoped STO
because of defect on the surface induced by effort to replace the

Fig. 1. (a) optimized structure, DOS calculated using (b) GGA and (c) GGA+U, and band structure calculated using (d) GGA and (e) GGA+U of an unit-cell STO. Ef addressing at
1.66 and 2.94 eV for GGA and GGA+U approaches, respectively. Moreover, calculated (f) DOS and (g) band structure using HSE hybrid functional with Ef locating at 3.27 eV.
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host site by added impurity atoms. This is inspired by the report of
Lu et al. [14]. They reported that when the STO was doped by
BiFeO3, particles were smaller, leading to greater surface area
and active surface. Additionally, the photocatalytic performance
of hydrogen production of the doped STO is larger than that of
the pure STO, approximately ten times under UV–visible radiation.
Moreover, being greater of photocatalytic activity after Co was
doped on the STO (thin film) is reported by Ichihara et al. [15] that
the Co-doped STO illustrates higher photocatalytic activity for
methyl blue under visible light radiation of 460 nm. In the same
trend to Fe-implanted STO reported by Lobacheva et al. [16], add-
ing other atom (Fe) on the host STO brings about O vacancy and

more surface defect. Therefore, effect of the Co adding to the par-
ticle size and surface area will be observed in this work.

Another problem of the STO is that it is not easy to prepare the
perovskite structure of the SrTiO3 without secondary phase. The
secondary phases that have been examined are SrCO3 [4], Sr
(NO3) [15], Sr2TiO4 [18]. Materialists employ various methods to
prepare nanoparticles such as hydrothermal [4,11,19], combustion
[17,20,21] and, simple polymer solution route [18]. Among these,
the hydrothermal synthesis can successfully synthesis pure phase
of the STO as the reports of Karaphun et al. [11] and Zhang et al.
[19]. In addition, high temperature is not required to chemical
react in the hydrothermal process because massive pressure within
Teflon-lined autoclave can support chemical reaction of substance.
Thus, this work would like to study of STO and Co-doped STO
nanoparticles prepared by hydrothermal method using Ti P25
(compositing phase of anatase and rutile) as titanium source
because anatase and rutile phases show different energy band
gap that could lead material to absorb wider range light, resulting
in high performance under solar radiation utilization. Also, Ishi-
kawa et al. [21] reported that the SrTiO3 structure can be prepared
using the anatase and rutile phases. Therefore, it is interesting that
how optical band gap and structure of the STO synthesized by mix-
ing phase of TiO2 would be.

In addition, we pay attention to oxygen defects on the STO
structure because the oxygen vacancy on the structure could
improve optical and magnetic properties of the STO, suggested

Table 1
The calculated bulk modulus and energy band gap.

Bulk modulus (GPa) Energy band gap

G-G (eV) G-R (eV)

GGA 173.71 1.74 1.44
GGA+6.0 151.93 2.74 2.12
GGA+7.0 148.87 2.91 2.44
GGA+8.0 145.98 3.07 2.63
GGA+8.6 144.34 3.10 2.61
GGA+8.7 181.21 3.26 2.75
GGA+8.8 143.79 3.09 2.59
GGA+9.0 143.26 3.07 2.57
GGA+10.0 140.75 2.99 2.48
Experimental data 174–183 [27,28] 3.75 [29] 3.25[29]

Fig. 2. Optimized super-cell of (a) STO, (b) O defect of STO, (c) Co-doped STO, (d) O defect of Co-doped STO structures.
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by Tan et al. [22] and Krithiga et al. [23]. Therefore, properties of
the prepared samples annealed in Ar to observe oxygen vacancy
influence on the undoped STO and Co-doped STO structures will
be considered in this work too.

In case of calculation, density functional theory or DFT method
is widely utilized to calculate and examine properties of material
because it can reduce complicate in many-body system calculation.
The DFT is based on approximation that potential energy depends

on electron density. However, energy band gap obtained from the
DFT is far from experimental value, for example, the Eg of SrTiO3 as
0.83 eV, calculated by Carlotto et al. [24], which underestimates
than experiment value (3.2 eV). To correct this problem, Hubbard
parameter (U) for 3d transition element are added in the calcula-
tion through effective Hubbard parameter or Ueff, difference of
on-site coulomb interaction (U) and strength of the on-site
Coulomb interaction (J). After the U is added, the Eg of the STO is

Table 2
Lattice parameters of the calculated forty-atom systems via GGA and GGA+U calculation.

Structure Lattice parameters (angstrom) Eg (eV) Magnetization (lB)

a c

STO 3.91246 3.91249 1.79 0.000
STO+U 3.91246 3.91249 3.05 0.001
Co-doped STO 3.90122 3.90131 0.52 1.001
Co-doped STO+U 3.90122 3.90131 1.55 0.893
O defect of CSTO+U 3.85452 3.85615 1.57 1.000

Fig. 3. DOS of forty-atom STO calculated using (left) GGA and (right) GGA+U where Ef located at 4.12 and 4.41 eV for GGA and GGA+U calculations, respectively.

Fig. 4. Band structure of eight-unit cell of STO calculated using (left) GGA and (right) GGA+U where Ef located at 4.12 and 4.41 eV for GGA and GGA+U calculations,
respectively.
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Fig. 5. (left) DOS and (right) band structure of O defect on STO super-cell structure calculated using GGA+U where Ef located at 7.79 eV.

Fig. 6. DOS of forty-atom Co-doped STO calculated using (left) GGA and (right) GGA+U where Ef located at 4.20 and 4.29 eV for GGA and GGA+U calculations, respectively.

Fig. 7. Band structure of Co-doped STO super-lattice structures calculated using (left) GGA and (right) GGA+U where Ef located at 4.20 and 4.29 eV for GGA and GGA+U
calculations, respectively.
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Fig. 8. PDOS of (a) Sr, (b) Ti and (c) O of the SrTiO3 calculated using GGA+U method with Ef of 4.41 eV.

Fig. 9. PDOS of (a) Sr, (b) Ti, (c) Co and (d) O of the Co-doped SrTiO3 calculated using GGA+U method with Ef of 4.29 eV.
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wider as 1.33 eV [24]. From this, the parameter U of Ti and Co is
utilized to calculate optimized structure, magnetization, density
of states (DOS) and band structure of the STO and Co-doped STO.

From above referred problems, this work would like to study
the STO and Co-doped STO whether doping cobalt influence on
magnetic behavior of the STO or not and, how structural and
optical properties of the STO are after the cobalt was doped into
the STO structure. In addition to perfect structure, oxygen imper-
fect system would be also studied. Thus, aim of this work is to

characterize the structural, optical, and magnetic properties of
the undoped and doping Co on the SrTiO3 both the perfect and
oxygen defect structure both experimental and theoretical
investigations. In the experiment, the nanoparticles of the STO
and Co-doped STO will be prepared using hydrothermal method
then, annealed in normal air and Ar gas. In the calculation,
optimized structure, density of states, band structures and magne-
tization of the STO and Co-doped STO would be investigated by the
DFT study using the VASP code.

Fig. 11. PDOS of (a) Sr, (b) Ti, (c) Co and (d) O of the O defect on Co-doped SrTiO3 calculated using GGA+U method with Ef of 5.64 eV.

Fig. 10. (left) DOS and (right) band structure of O defect on STO super-lattice modeling structure calculated using GGA+U where Ef located at 5.64 eV.
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2. Experimental details

2.1. Synthesis details

Nanopowder of SrTi1-xCoxO3 (x = 0.125) were prepared using
hydrothermal synthesis. Solutions of SrO6N2 (99.0%, Aldrich),
TiO2-P25 (99.5%, Aldrich) and Co(NO3)2!6H2O (99.99%, Aldrich)
were mixed together and stirred at room temperature for 3 h.
Then, 10 M of potassium hydroxide (KOH) was added to the solu-
tion and continually stirred for 24 h. After that, the solution was
poured into Teflon-lined stainless steel autoclave for hydrothermal
treatment hold at 200 !C for 24 h. Next, precipitate was washed to
eliminate contaminant, e.g. KNO3 and hydrocarbon, using ethanol
and deionized (DI) water several times. Then, the precipitate would
be dried in an oven at 80 !C. After that, powder of as-synthesized
undoped and Co-doped SrTiO3 would be obtained. Finally, the as-
synthesized powder was annealed in air and argon gas at 800 !C
holding for 3 h. In case of undoped samples, the STO was prepared
the same route to the doped samples but the Co(NO3)2.6H2O was
not added.

2.2. Characterizations

The structure of pure STO and Co-doped STO samples were
characterized by an X-ray diffraction (XRD) technique using X-
ray diffractometer (PANalytical, EMPYREAN) and element compo-
sition of prepared samples were analyzed by an energy-
dispersive X-ray spectroscopy (EDX) analysis via energy-
dispersive X-ray spectroscopy (SNE-4500 M, SEC). Morphology
were studied using scanning electron microscope (SEM) and trans-
mission electron microscope (TEM). SEM micrographs were per-
formed by the scanning electron microscopy (SNE-4500 M, SEC).
Both TEM images and selected area electron diffraction (SAED)
analysis were conducted using the transmission electron micro-
scopy (FEI Tecnai G2). The optical band gap was determined using
absorbance mode of UV–Vis spectroscopy (UV-3101PC, Shimadzu).
The magnetic behaviors were examined using a vibrating sample
magnetometer or VSM, (Versa Lab VSM mode, Quantum Design)
in an applied field from"10,000 to +10,000 Oe. Elemental mapping
was detected using focused Ion Beam (FIB) technology on scanning
electron microscope (SEM) or FIB-SEM (FEI Helios Nanolab G3 CX
Dual Beam). In case of the surface area, it was analyzed using Bru-
nauer, Emmett and Teller or BET technique (Autosorb-1 Quan-
tachrome). Additionally, elemental percentage of Ti and Co was
measured using inductively coupled plasma optical emission spec-
trometry or ICP-OES.

3. Computational details

Perfect and oxygen vacancy structure of undoped STO were
modeled as a 2 # 2 # 2 super-cell which corresponds to a super-
cell of eight times as large as the size, containing 40 atoms, of a
primitive unit cell in base plane direction. Then, a site of Ti was
replaced by Co, called Co-doped STO or CSTO. The orbitals of Sr
(4s24p65s2), Ti(3p64s23d2), O(2s22p4) and Co(3d84s1) were treated
as valence electrons. Calculation was performed using Vienna Ab
initio Simulation Package (VASP) [25]. A 19 # 19 # 19 k-point
mesh in the Brillouin zone and the cutoff energy of the plane wave
of 360 eV were employed. Projector-augmented plane wave pseu-
dopotential method (PAW) [26] within of the generalized gradient
approximation with Hubbard model (GGA+U) since coulomb inter-
action Ueff of Co and Ti as 3.1 and 8.7 eV, respectively. Scheme of
the Perdew–Burke–Ernzerh of PBE has been used to treat exchange
and correlation energy to explore the optimized structures, density

of states, band structure as well as magnetization of the STO after
the cobalt atoms were added in to the structure.

4. Results and discussion

An optimized unit cell of STO are shown in Fig. 1(a). Lattice
parameter a obtained from optimization is 3.87765 angstrom.
DOS and band structure of five atoms calculated using GGA are
shown in Fig. 1(b) and (d), respectively. Eg of the STO is 1.66 eV.
The Eg obtained from the GGA calculation is very underestimate
compared to the experimental report (3.2 eV of the Eg). To improve
interaction of electrons in systems, Hubbard parameter (U) would
be added in the calculation.

Fig. 13. XRD patterns of Co-doped STO (a) annealed in Ar and (b) annealed in air
and, STO (c) annealed in Ar and (d) annealed in air.

Fig. 12. XRD patterns of as-prepared (down) STO and (up) Co-doped STO.

Table 3
Average particle size obtained from the TEM images and, specific surface area and
pore volume of the prepared samples measured by BET technique.

Samples Particle
size (nm)

Surface area
(m2/g)

Pore volume
(cc/g)

STO annealed in air 65.94 15.43 0.3453
CSTO annealed in air 51.68 19.38 0.3179
STO annealed in Ar 58.70 16.06 0.3452
CSTO annealed in Ar 41.39 18.49 0.2976
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Next, the Hubbard parameter (U) for Ti would be tested using k-
point grid of 21 ! 21 ! 21. Table 1 is showing bulk modulus of

GGA and GGA+U calculations. Comparing the bulk modulus and
energy gap (G to G and G to R) obtained from the calculation to
experiment reports, 8.7 eV of U leads the bulk modulus and band
gap of STO to be closed to the experiment data (174–183 GPa).
From this point, this work would utilize U of 8.7 eV for Ti in the
calculation.

After adding U in the calculation (U = 8.7 eV for Ti), the Eg is
wider to 2.94 eV because bottom states of conduction band shift
to higher energy, as shown in Fig. 1(c, e). Here, adding U could
improve on-site coulomb interaction of valence electrons of the
systems to be closer to the experimental report. Additionally, indi-
rect band gap, where VCM locates at R point and CBM locates at G
point, of the STO calculated using the GGA and GGA+U approaches
are observed in Fig. 1(d, e). This indirect band gap of the STO is
according to experimental report of Fu et al. [30].

Element Wt% At%
OK 13.97 47.18
SrL 44.92 27.70
AuM 24.90 06.83
TiK 16.21 18.29
Matrix Correction ZAF

(a) as-synthesized STO (b) as-synthesized CSTO 

(c) STO annealed in Air 
Element Wt% At%
OK 03.88 20.86
SrL 22.33 21.89
TiK 15.90 28.53
CuK 03.78 05.12
AuL 54.10 23.60
Matrix Correction ZAF

(e) STO annealed in Ar
Element Wt% At%
OK 05.82 26.46
SrL 32.42 26.91
TiK 18.61 28.26
CuK 03.13 03.58
AuL 40.02 14.78
Matrix Correction ZAF

(f) CSTO annealed in Ar
Element Wt% At%
OK 11.88 42.71
SrL 41.77 27.43
TiK 14.77 17.74
CoK 03.02 02.95
CuK 01.34 01.22
AuL 27.21 07.95
Matrix Correction ZAF

(d) CSTO annealed in Air
Element Wt% At%
OK 09.34 36.44
SrL 39.02 27.78
TiK 16.47 21.45
CoK 02.28 02.42
CuK 02.26 02.22
AuL 30.62 09.70
Matrix Correction ZAF

Element Wt% At%
CK 08.89 28.76
OK 13.09 31.79
SrL 36.56 16.21
TiK 20.24 16.41
CoK 03.35 02.21
CuK 02.63 01.61
AuL 15.24 03.01
Matrix Correction ZAF

Fig. 14. EDX analysis of as-prepared (a) STO and (b) Co-doped STO, annealing in air of (c) STO and (d) Co-doped STO and, annealing in Ar of (e) STO and (f) Co-doped STO.

Table 4
Obtained experimental data of prepared STO and CSTO.

Samples Lattice parameters
a (angstrom)

Eg (eV) Magnetism at 300 K

As-prepared STO 3.91094 3.13 Diamagnetism
As-prepared CSTO 3.90730 3.07 Diamagnetism
STO annealed in air 3.90664 3.09 Paramagnet
CSTO annealed in air 3.90046 3.08 Paramagnet +

Ferromagnetism
STO annealed in Ar 3.90591 3.15 Diamagnetism +

Ferromagnetism
CSTO annealed in Ar 3.90215 3.11 Ferromagnetism
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Calculated DOS of the unit-cell STO using HSE hybrid functional
advised by Heyd, Scuseria, and Ernzerhof [31] are represented in
Fig. 1(f). The Eg obtained from this method is 3.40 eV. Comparing
the HSE to the GGA+U calculation results, the DOS obtained from
two approaches are similar. Nonetheless, the HSE method still give
band width closer to the experimental report. The calculation using
the HSE method has undoubtedly been beneficial, there, neverthe-
less, is good reason to be concerned about drawback. The
calculation using the HSE hybrid functional has to utilize much
more resource than the DFT approach. Calculation of forty-atom
STO and dopant systems is overload of our computer. To solve this
problem, because calculated results of the GGA+U is not signifi-
cantly different from the HSE hybrid functional calculation, this
work would report and discuss the results calculated using GGA
+U method.

The following step, super-cell modelling, consisting forty atoms,
will be studied. Optimized structures of pure STO, an oxygen defect
of the STO structure, an atom of Co doping on the STO (Co-doped
STO or CSTO), and a site of oxygen vacancy on the Co-doped STO
are represented in Fig. 2(a), (b), (c) and (d), respectively. Lattice
parameters obtained from structural optimization of the STO, Co-
doped STO and O defect on the CSTO calculated using GGA and
GGA+U approaches are shown in Table 2. Here, the obtained a of

the STO is larger than that of experimental report (ICDD no. 35-
0734, a = c = 3.9050 angstrom) about 0.19%. Comparing DOS of
the STO calculated using GGA study and GGA+U calculation, as rep-
resented in Fig. 3(left), and Fig. 3(right), respectively, the DOS cal-
culated using GGA and GGA+U are the same but conduction band
states shift to higher states (from 6.0 to 7.6 eV), resulting in larger
gap, same trend to 5 atoms systems.

Calculated band structures along any paths on first Brillouin
zone of face centered cubic structures of the STO using the
GGA and GGA+U were illustrated in Fig. 4(left) and (right). Both
of them show similar band structure which valence band maxi-
mum (VBM) and conduction band minimum (CBM) is at the
same point, Gamma (G). Comparing the Eg of the GGA and
GGA+U calculation, the Eg of the GGA+U is larger because the
Eg calculated by GGA and GGA+U approaches exhibits 1.79 and
3.05 eV, respectively. These results indicate that added U of
8.7 eV for Ti does not change band model of the STO system
but it leads the Eg to be wider and closer to experimental data
(about 3.2 eV). Because on-site column interaction of 3d orbitals
of Ti is not correct, adding U could correct this interaction.
Therefore, 8.7 eV of Ueff is acceptable to correct the on-site cou-
lomb of the Ti. To observe properties of the studied structure of
the STO and Co-doped STO, this work will be conducted on add-

(a)   
As- synthesized STO 

Fig. 15. Elemental mapping of (a) as-synthesized STO, (b) STO annealed in normal air and (c) STO annealed in Ar.
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ing U approach. Although the STO is an indirect material (from
experimental reported by Wu et al. [1]), the same point of the
VBM and CBM at G point is due to Brillouin zone folding in
small size systems. It cause G point acts as if it is the VBM
and CBM. Nevertheless, indirect band gap semiconductor of the
STO is confirming in Fig. 1(d, e) as explained already before.

DOS and band structure of oxygen imperfect structure of the
STO are shown in Fig. 5(left) and (right), respectively. Here, Eg can-
not be determined because the Fermi level (Ef) is locating in con-
duction band. O defect in the structure could cause magnetism in
the STO because asymmetry of spin up and spin down states,
and spin difference in band structure. Magnetization obtained from
GGA+U calculation is 0.4649 lB. This one points out that the dia-
magnetic STO could be magnetic material if there is oxygen
vacancy in the system.

In the Co doping on the STO structure, Ueff = 3.1 eV, U = 4.0 eV
and J = 0.9 eV, of Co atom is employed in this calculation, as report
of Wehling et al. [32]. Comparing DOS of Co-doped STO calculated
using GGA and GGA+U approaches as represented in Fig. 6(left) and
(right), respectively, appearing of step stone, which is located
between valence band and conduction band, are observed when
U of the Co and Ti are added in the calculation. As seen in band

structure of GGA and GGA+U calculations shown in Fig. 7(left)
and (right), respectively, once adding U of Co and Ti, conduction
states shift to higher energy, in the same direction to the pure
STO systems. It results to wider Eg of the system to 1.55 eV, as
shown in Table 2.

Influence of titanium site replacement by cobalt atom on band
structure calculated via the GGA+U of perfect structure will be dis-
cussed as follow. Comparing the band structure of the pure STO
(Fig. 4(right)) to the Co-doped STO (Fig. 7(right)), the splitting states
of spin up and spin down states, showing existence of unpaired elec-
trons, is not absolutely observed in the STO systembut is explored in
the Co-doped STO. This result is according to the DOS that the STO
doesnot showasymmetrywhile theCo-doped STOexhibits inequal-
ity of number of spin up and spin down states, corresponding to
report of Zhou et al. [33]. These evidences indicate that the STO is a
non-magnetic compound while the Co-doped STO might represent
magnetic behavior. In addition, states locating between valence
band and conduction band after added Co content, which are
observed in the DOS, are also found in the band structure. The Co
doping in the system causes resulting in more number of hole in
the system, leading to new states formation near Ef. A following
result from the occurring new states is narrower Eg. Therefore, it is

STO annealed in normal air
(b)

Fig. 15 (continued)
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possible that optical band gap energy of the Co-doped STO will rep-
resent less width of the Eg than that of the undoped STO in experi-
mental results. The new states would be acceptor states which are
resulting from hole doping of substituted Ti site by Co atom.

Considering projected density of states (PDOS) of the pure STO to
the dopant systems as illustrated in Figs. 8 and 9, respectively, PDOS
of the STO is showing that inequality of spin electrons of the Sr, Ti
and O are not explored. The p orbital of O is the VBM and d orbital
of Ti is the CBM of this system. Comparing PDOS of pure systems
to the doped STO, it is obviously showing that adding Co content
extremely results to PDOS of the Ti. Here, the step stone of the Co-
dopedSTOsystemcause fromelectronsof CoandTi. AfterCo content
was doped into the STO structure, states of p orbital of the Sr at Ef is
induced, asymmetry of spin electrons of d orbital of the Ti and Co,
and p orbital of the O were observed. New states between gap is
resulting from the Ti, Co, and O. It is possible that the d orbital of
the Co could interact to host atoms and lead to band engineering.
Here, it indicates that cause of narrower Eg of the dopant system is
from the Co atom adding. These evidences confirm that the d orbital
of Co could effect to electron states of the other atoms in the systems,
leading to change in Eg and magnetism of the material.

Next, DOS and band structure of the O vacancy of the CSTO struc-
ture as shown in Fig. 10(left) and (right), respectively, would be con-
sidered.ComparingbandstructureofOdefect ofpureanddopedSTO
(as shown in Fig. 5(right) and 10(right), respectively), states are sim-
ilar except the new states locating near Ef. Here, Co atoms doping on
the STO could induce the new states which would lead Eg of the O
defect of CSTOsystemto less bandwidth than that of theO imperfect
structure of STO, same result to perfect structure. However, indirect
Eg of the O defect of CSTO structure is still wider than perfect struc-
ture. Finally, considering PDOS of the O defect of the CSTO as shown
in Fig. 11, the states below Ef is resulting from Sr, Ti, Co and O atoms.
Also, extremely asymmetry of the Ti and Co are observed. From this
point, O defect could cause magnetism in the CSTO system. New
statesnearEf (5.0–6.4 eV) areobserved inall atoms. It is possible that
missingofOatomresults in electronalignment andelectron interac-
tion of the system. Comparing magnetization of the CSTO to the O
defect on the CSTO structure as shown in Table 2, the O vacancy sys-
tem shows more magnetization. This magnetism was described by
Venkatesan et al. [34], Coey et al. [35], Ren et al. [36] and Krithiga
et al. [23]. They suggested thatmagnetismcanbe inducedbyoxygen
vacancy for oxide semiconductor. This mechanism is F-center

(c)
STO annealed in Ar

Fig. 15 (continued)
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exchangemechanismwhenelectronsare trapped inoxygenvacancy
in the lattice. All data from first-principles calculation is concluded
in Table 2.

XRD patterns of as-prepared samples are shown in Fig. 12. All
diffraction peaks are according to standard data of perovskite
structure of SrTiO3 (ICDD no. 35-0734), for example, at 2theta of
32.40, 46.49, and 57.80 degree corresponds to (1 1 0), (2 0 0), and
(2 1 1) planes, respectively, while secondary peaks are not
observed. Thus, the perovskite structure of the STO is a main phase
of synthesized powder. However, shifting peaks of the doped

structure to the undoped STO are observed, as shown in inset
graph of Fig. 12. The shifting peak to larger 2theta is confirming
the other atom doping on the STO structure. After annealing, the
XRD patterns were represented in Fig. 13. The perovskite structure
of SrTiO3 is still the main phase of the undoped STO and Co-doped
STO powders that are annealed in both normal air and Ar gas.
Secondary phase of SrCO3 structure (ICDD no. 05-0418) is not
observed in the STO but is examined in Co-doped systems, as
labeled by stars (⁄). Appearing of the SrCO3 in the dopant system
might be because the Co contents inhibit the SrTiO3 structure
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Fig. 16. Elemental mapping of (a) as-synthesized Co-doped STO, (b) Co-doped STO annealed in normal air and (c) Co-doped STO annealed in Ar.
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formation. It results in the structure formation of residue of the Sr
content to C and O. The reason that the SrCO3 is not observed when
the powders were not annealed might be because the SrCO3

requires high temperature (more than 80 !C) for structure forma-
tion. The impurity phase of the SrCO3 is also observed in the
prepared STO using hydrothermal by Karaphun et al. [37] and
Huang et al. [4]. There are some interesting reasons described
the existence of the SrCO3 when the SrTiO3 is doping by other
atoms. For instance, literatures written by of Guo et al. [38] and
Huang et al. [4] suggested that the SrCO3 formation might be
resulting from chemical reaction of Sr2+ and CO3

2! where the
CO3

2! are forming from CO2 in air and OH!. Nevertheless, Lee

et al. [18] found that the SrCO3 appears when the STO was synthe-
sized using temperature of 600 !C and, the SrCO3 is not observed
when prepared powers were heated at 1200–1300 !C. Thus, the
SrCO3 might not be able to form the structure when heat treatment
is conducted at very high temperature. In addition, Carlotto et al.
[39] supposed that a factor leading to the SrCO3 is O vacancy
inducing from added Co. Additionally, the SrCO3 is also observed
on other transition atom adding on the SrTiO3, for example, Fe-
implanted SrTiO3 reported by Lobacheva et al. [16]. Nevertheless,
the SrCO3 is a diamagnetic compound so it does not effect to mag-
netism of the prepared samples. Lattice parameter a of prepared
samples obtained from XRD peaks are listed in Table 4.

(b
)

C
ST

O
 a

nn
ea

le
d 

in
 a

ir

Fig. 16 (continued)
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Existence of Co atoms on the STO structure were examined
using EDX technique. Elements of the prepared samples are repre-
sented in Fig. 14. Because Au was coated on sample surface to
improve electrical conductivity of the sample and Cu substrate
was utilized as sample holder to analyze the samples using the
EDX analysis, the Au and Cu would be detected as components of
the synthesized samples. Considering atom percentage of the
as-synthesized undoped STO as represented in Fig. 14(a), there
are only substrate were detected as 27.70, 18.29 and 47.18 for Sr,
Ti and O, respectively, same direction to the annealed samples as
represented in Fig. 14(c, e). In case of as-synthesized Co-doped
structure, as seen in Fig. 14(b), the Sr, Ti and O which are host
elements were detected with high atom percentage of 25.37,

14.49 and 53.35, respectively, with not abundantly percentage of
Co, in the same trend to annealed samples as seen in Fig. 14(d, f).
These results are confirming the existence of Co atoms on the
STO structure. Nevertheless, the percentage as shown in Fig. 14 is
only relative percentage. It is not a mole percentage. Nonetheless,
exact percentage of the Ti and Co was measured using the ICP-OES
technique. The detected percentage of Ti and Co is 0.94 and 0.06,
respectively.

Additionally, distributions of elements in the prepared
samples are detected via elemental mapping using FIB-SEM
technique, as seen in Figs. 15 and 16. Considering the STO as seen
in Fig. 15(a–c), obtained elemental mapping are demonstrating
the same distributions of Sr, Ti and O whole the detected area.
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Nevertheless, lower oxygen content is detected in the sample
annealed in Ar, as seen in black area. This result is well-known that
because annealing in Ar gas results in less oxygen quantity in the
samples, leading to O vacancies.

In case of the doped STO, both as-synthesized and annealed
samples are observed uniform distributions of Sr, Ti, Co and O, as
showed in Fig. 16(a, b). In case of composition mapping of sample
annealed in Ar gas as presented in Fig. 16(c), less distribution of the
Co is explored. Comparing elemental mapping of annealed sample
in difference atmosphere, this is pointing that annealing in Ar truly
effects to added impurity which could result to properties of sam-
ples. Turning to detected cluster of the Co in Co-doped STO
annealed in Ar, this is possible that Ar gas flowing leads to oxygen
vacancies in the perovskite structure. Less oxygen quantity is not
enough to form the perovskite structure anymore. This results to
measured slightly Co residue.

Morphology of prepared samples was investigated using SEM
and TEM techniques. The SEM images of the synthesized samples
using hydrothermal method were illustrated in Fig. 17. Comparing
particle size to scale, all prepared powders are in nanometer scale
size both the undoped STO and Co-doped STO. Considering the

SEM micrographs of dopant systems as presented in Fig. 17(b, d,
f), the particles of the doped structure show more aggregation
and less homogenous shape than that of the undoped STO as illus-
trated in Fig. 17(a, c, e).

In case of the TEM analysis, Most of as-prepared particles both
undoped and doped STO are cubic shape, as seen in Fig. 18. Parti-
cles of the as-prepared STO, as seen in Fig. 18(a), have average size
of 43.12 nm. In case of as-synthesized doped STO, average particle
size is 39.05 nm, as shown in Fig. 18(c). Here, particles are smaller
when Co was doped into the STO. This result is according to the
SEM images and report of Karaphun et al. [37]. It is possible that
the Co contents inhibit structural formation of the STO, resulting
in structural distortion and different particle-shape formation of
the Co-doped STO powder compared to the undoped structure.
TEM images of annealing in air of STO and CSTO, as represented
in Fig. 19(a) and (c), respectively, synthesized particles are cubic
shape for both the STO and CSTO. Average particle size of the
STO is 65.94 nm while particles of the CSTO is a little smaller than
that of the STO, as 51.68 nm, same trend to as-prepared samples.
One observed view from annealing in normal air is that particle
shape shows a little change from exactly cubic to a little distortion

(a) As-synthesized STO (b) As-synthesized Co-doped STO 

(c) STO annealed in Air

(e) STO annealed in Ar (f) CSTO annealed in Ar

(d) CSTO annealed in Air

Fig. 17. SEMmicrographs of as-prepared (a) STO and (b) Co-doped STO, annealing in air of (c) STO and (d) Co-doped STO and, annealing in Ar of (e) STO and (f) Co-doped STO.
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cubic, compared to as-synthesized samples. This might be due to
very high pressure at high temperature (800 !C). Such high pres-
sure could lead particle shape to change. However, average particle
size of the samples annealed in air are larger than the as-
synthesized samples might be because of much aggregation of
small particles and grain combination of fine particles, resulting
in larger particle size. Next, influence of annealing in Ar gas will
be discussed. TEM images of the STO and CSTO annealed in Ar
are represented in Fig. 20(a) and (c), respectively. Particle size of
the STO and CSTO annealed in Ar as 58.70 and 41.39 nm, respec-
tively. Here, it is obviously seen that O vacancy in the system could
effect to particle size. As assumed that the less O might be not
enough for the perovskite structure formation of the particles. This
leads to the obtained structures are not perfect like as synthesized
and annealed in normal air samples, as the observed important evi-
dence of the smaller particle size, compared to the as-synthesized
samples. To obviously illustrate difference of particle size at differ-
ence thermal treatment, the particle size of prepared samples is
concluded in Table 3. In the presence of SAED analysis, all SAED

patterns of the STO and CSTO are corresponding to plane of
perovskite structure of the SrTiO3 (ICDD no. 35-0734), as shown
in Figs. 18–20.

From the BET study as seen in Table 3, it is observed that the Co-
doped STO shows obviously larger specific surface area and, less
pore volume than the undoped STO. This is due to the fact that
added Co contents to replace the Ti site results in defects on the
material owning to unequal of ionic radius and oxidation number
of Ti and Co. Considering effect of annealed atmosphere of
undoped STO on the surface area, samples annealed in Ar shows
higher surface area and less pore volume. A possible reason of
the obtained bigger specific surface area and smaller pore volume
is particle size. Smaller particle size could lead to the greater speci-
fic surface area. Nonetheless, the Co-doped STO samples show
opposite trend to the undoped STO. As illustrated, the Co-doped
STO annealed in Ar shows less pore volume and particle size, com-
pared to the Co-doped STO annealed in normal air, but the specific
surface area is smaller than the annealed in air. This point obvi-
ously presents that missing of the O exactly effects to specific sur-

as-synthesized STO 

(a) (b)

as-synthesized CSTO 

(c) (d)

(1 1 0)
(1 1 1)

(2 0 0)

(2 1 1)

(2 2 0)

(1 1 0)
(1 1 1)

(2 0 0)

(2 1 1)

(2 2 0)

Fig. 18. TEM images of as-prepared (a) STO and (c) Co-doped STO and, SAED patterns of as-prepared (b) STO and (d) Co-doped STO.
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face area. This might be resulting from host structure cannot be
formed when there is not enough O in the system, resulting in
structural distortion as seen in shifting peaks of XRD patterns
and particle distortion as seen in TEM image.

Therefore, from the study of surface properties of the prepared
samples, we see that adding the Co atoms resulting in the less parti-
cle size and more specific surface area, according to the report of Lu
et al. [14], Ichihara et al. [15] andLobachevaet al. [16]. Thus, a benefit
of thiswork is that theCo-doped STOcould successfully promote the
surface area of the STO because of less pore volume of the prepared
samples. An obviously benefit of the obtained greater surface area,
after Co atoms were added into the STO structure, is larger surface
activity, expected to promote the photocatalytic activity of the STO.

After that, absorption range of the prepared samples will be
studied as follow to answer the question that whether the synthe-
sized samples could absorb Sun radiation and are able to utilized
under solar spectrum or not.

Optical band gap energy of the STO and Co-doped STO were
examined by UV and visible light absorbance detected using

UV–visible spectroscopy. Graphs of (ahv)1/2 for indirect band gap
material on vertical axis versus photon energy (hm) on horizontal
axis were plotted then, band-gap width will be obtained from x-
axis interception point where a is the absorbance coefficient, h
the Planck’s constant and v the light frequency. As represented in
Fig. 21, Eg of the STO and Co-doped STO is 3.13 and 3.07 eV, respec-
tively. After heat treatment in normal air, the Eg of the STOdecreases
to 3.09 eV and of the CSTO is a little increasing to 3.08 eV. The Eg of
the STO obtained from experiment is close to the GGA+U calcula-
tion. Here, the heat treatment bring about more orderly atom. The
more orderly arrangement of atoms in lattice effects to band struc-
ture of the system so the Eg is changed. From the bandwidth, we see
that CSTO shows narrower Eg than that of the undoped STO when
annealed in both air and Ar. A point that we has observed is anneal-
ing in Ar, resulting inwider band-gapwhich is according to the first-
principles calculation of dopant systems as discussed before.

In the presence of magnetism of prepared samples, VSM tech-
nique was employed to measure magnetization (M) of the samples
with varying external field (H). Room temperature M-H curve

STO annealed in air

(1 1 0)

(1 1 1)

(2 0 0)(2 1 1)

CSTO annealed in air

(c) (d)

(a) (b)

Fig. 19. TEM images of (a) STO, (c) Co-doped STO annealed in air and, SAED patterns of.
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determined at +10,000 to !10,000 Oe was observed and plotted
graphs as shown in Fig. 22.

As-synthesized samples show diamagnetic characteristic
both the STO and Co-doped STO, as shown in Fig. 22(a) and (b),
respectively, where magnetization of the STO is approximately
one-third times of Co-doped STO at 10,000 Oe of external field.
The characterized diamagnetism of the STO is according to the
magnetization of 0.001 lB obtained from the first-principles calcu-
lation. Although the STO is composed of 3d transition of the Ti
atom, electron alignment of the Ti4+ is [Ar] so the STO is non-
magnetic material, according to PDOS of the STO as seen in Fig. 8.

After annealed in air, transformation of diamagnetic behavior to
paramagnet of the doped STO is observed, as represented in Fig. 22
(c). It would be possible that the heat treatment could improve
atom arrangement in the lattice. Then, magnetic moment in the
lattice could more interact to neighborhood magnetic moment,
resulting in more number of magnetic-moment alignment in the
same direction to external field. It is cause of paramagnetic behav-
ior in the STO, and transformation to mixing phase of paramagnetic
and ferromagnetic characteristic when Co contents were added

into the STO structure, as seen in Fig. 22(d), because the as-
prepared CSTO shows more M than that of the STO. This result is
according to report of Karaphun et al. [11]. After the curve was
split, there are two shapes of the M-H curves of paramagnet and
ferromagnetism as shown in inset graph (i) and (ii) of Fig. 22(d),
respectively. In this point, it could be assumed that the CSTO
annealed in air could show ferromagnetic behavior which is
according to the calculation results that magnetization is approxi-
mately 0.893 lB, resulting from 3d electrons of the Co atom inter-
acting to the host atoms.

An interesting point is after annealed in Ar, the STO, as seen in
Fig. 22(e), shows combination of two-magnetic curve of
diamagnetic and ferromagnetic after split off the graph as seen in
inset graph (i) and (ii) of as Fig. 22(e), respectively. Appearing of
the mixing magnetic phases might be resulting from some lattices
could change magnetic alignment but some lattices cannot after
the heat treatment with inert gas flowing because all of powders
cannot face heat and gas flowing in the same temperature and
volume completely, bringing about oxygen vacancy could not
occur in all lattice of the samples. However, the observed

CSTO annealed in Ar

(1 1 0)

(1 1 1)
(2 0 0)

(2 1 1)

STO annealed in Ar

(1 1 0)
(1 1 1)

(2 0 0)

(2 1 1)

(c) (d)

(a) (b)

Fig. 20. TEM images of (a) STO, (c) Co-doped STO annealed in Ar and, SAED patterns of.
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ferromagnetic-characteristic curve is corresponding to the first-
principles calculation of the O defect structure of the STO, as dis-
cussed before that oxygen vacancy could be induced magnetic
behavior by the F-centered mechanism.

Magnetism of the doped samples are according to calculated
results as explained before that after added Co atoms into the
STO structure, magnetism in the non-magnetic STO would be
induced as seen that sample annealed in air shows maxing
phase of paramagnetic and ferromagnetic behavior, small hys-
teresis loop with not saturated magnetization. In this work, it
is surprising that ferromagnetism is observed in the Co-
doped STO powders which are annealed in Ar. Saturated mag-
netization (Ms) and coercive force (Hc) are 5.417 emu/g and
104.42 Oe, respectively. The obtained Ms equals to 0.150 lB.

Nevertheless, the GGA+U of the imperfect structure of the
CSTO shows magnetization of 1.000 lB. This underestimation
might result from any defect in the synthesized sample.
Electron alignment of cobalt is [Ar] 3d7 4 s2. Two oxidation
states of the Co are Co2+, [Ar] 3d7 called cobaltous, and Co3+,
[Ar] 3d6 called cobaltic. It is possible that when Ti4+ site was
substituted by Co atom, inequality of charge might induce
defect, such as cation or anion vacancy, in lattice. This,
ferromagnetism at room temperature in the imperfect lattice
of the Co-doped STO might be resulting from F-center mecha-
nism, as discussed before, which is resulting in magnetism in
material at room temperature such as room-temperature ferro-
magnetism in K-doped ZnO [23]. All obtained experimental
data was represented in Table 4.

Fig. 21. Graphs of photon energy versus (ahv)1/2 of (a) as-prepared STO, (b) as-prepared Co-doped STO, (c) STO annealed in air, (d) Co-doped STO annealed in air, (e) STO
annealed in Ar and, (f) Co-doped STO annealed in Ar.
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5. Conclusions

Perovskite structure of STO and Co-doped STO was prepared
using hydrothermal method. The synthesized nanoparticles show
narrower energy gap, more specific surface area and more magne-
tization when the Co contents were doped into the STO structure.
According to first-principles calculation, DOS and band structures
obviously point out that the narrower Eg of the doped system is
due to new states forming in gap and, magnetism after Co doping
on the STO structure is due to inequality of spin down and spin up
states. These appreciate properties would be resulting from
unpaired electrons of Co atoms. In addition, O vacancy could effect
to properties of the material. The O vacancy could cause more
magnetic and wider Eg of the Co-doped STO system. From all, it

is possible that 3d transition of Co atoms doping on the non-
magnetic structure would induce magnetism and create new states
which will lead the material to be more applications such as good
spintronic devices, high photocatalyst activity, great thermoelec-
tric performance and, outstanding solar cell activity. The best con-
dition for application as DMS is the Co-doped STO annealed in Ar
due to observed ferromagnetic behavior while the Co-doped STO
annealed in air is more suitable to be as great photocatalyst
because of very high specific area and narrowest band gap.
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a b s t r a c t

This work presents electronic and thermoelectric properties of ZnO and SrTiO3 in the presence of nitrogen
impurity have been investigated by means of the theoretical first-principles calculations. It is found that
N-doped ZnO has a smaller band gap compared to the pure counterpart. This material also exhibits the
enhanced thermoelectric properties of the positive Seebeck coefficient and higher electrical conductivity
per relaxation time. Furthermore, SrTiO3 with nitrogen impurity possess the smaller energy gaps. For
thermoelectric properties, ZT of undoped SrTiO3 decreases as temperature increases. Nevertheless, ZT
of N-doped SrTiO3 increases with temperature. Therefore, the introduction of nitrogen impurity to ZnO
and SrTiO3 is an alternative way to improve their thermoelectric efficiencies.

! 2018 Elsevier B.V. All rights reserved.

1. Introduction

Nowadays, there are a number of solar spectrum utilizations
such as solar cell, photocatalysis and so on. ZnO and SrTiO3, non-
magnetic compounds, ecological friendly materials and n-type
semiconductors with wide direct band gap [1,2], have rigorously
got attention for applications as transparent electronics, ultraviolet
(UV) light emitters, piezoelectric devices, chemical sensors, solar
cells [3], gas sensors [4], varistors [5], and transistors [6]. Although,
the ZnO have three structures, the most stable structure at room
temperature is wurtzite phase [7,8]. An application of ZnO and
SrTiO3 is a photocatalyst in photocatalytic process for wastewater
treatment and water splitting to hydrogen produce. An increasing
in population results in more resource demand, more waste and
more released pollution, such as waste water, air pollution. From
the reasons given above, science knowledge is an utilized way to
solve and recover these problems. The photocatalytic process is
one of the potential solution employed to treat the wastewater
because it can separate molecular pollution from compound to

ions. Two compounds which get attention to be applied as photo-
catalyst are the ZnO and SrTiO3 because they have gap between
valence band and conduction band as 3.37 and 3.87 eV for the
ZnO and SrTiO3, respectively [1,2]. However, a disadvantage to be
considered is that energy gap of the zinc oxide and SrTiO3 is
according to ultraviolet radiation, which is only 4% of solar spec-
trum. To obtain higher photocatalytic performance under solar
radiation, zinc oxide and SrTiO3 are expected to absorb visible light
because it is about 43% of solar radiation. A well-known method to
modify energy gap is doping other elements into host structures. In
case of Nitrogen-doping in zinc oxide structure, there are reports
that it shows narrow Eg and p-type nature [9–11]. For instance,
narrower Eg, higher photocatalytic activity and more magnitude
of photocurrent under the visible light radiation of the ZnO when
nitrogen contents were doped into the zinc oxide structure.
Because of these advantages, the N-doped ZnO is studied to apply
as catalyst in photocatalytic process.

Moreover, the photocatalytic activity of the N-doped SrTiO3 will
also been studied. Xu et al. [2] reported that the N-doped SrTiO3

shows more specific surface area than the SrTiO3. Additionally,
higher photocatalytic performance under UV radiation of the N-
doped SrTiO3 than that of the SrTiO3 is observed. Moreover, it is
surprising that the N-doped SrTiO3 shows more photocatalytic
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activity than the TiO2-P25 which is widely studied as photocata-
lyst. Because the N-doped SrTiO3 shows higher photocatalytic per-
formance than the pure SrTiO3 and TiO2, the N-doped SrTiO3 is an
efficiency promising catalyst for photocatalytic application. From
these results, it is possible that doping N can successfully improve
photocatalytic performance of the SrTiO3 under UV radiation.

In the presence of calculation method, density functional theory
or DFT is assuming that Veff is depending on just density of elec-
trons. In case of difference of the DFT and Hartree-Fock approxima-
tions, the Hartree-Fock is supposing that free electrons are
independent, leading to Schrodinger’s equation depending on the
wave function. Thus, this method could lead the Hamiltonian to
being easier. A negative aspect of this technique is that behavior
of electrons in systems will be not similar to the fact because there
is no electron correlation. To cure this problem, the DFT calculation
is used to explain the Schrodinger’s equation. This treats that the
Schrodinger’s equation is more attaching to the density of elec-
trons than the wave function. Thus, the density functional theory
is one of functional employed to decrease the complication of the
potential energy. Nonetheless, the Hartree-Fock approximation is
suitable for the systems consisting of not much number of elec-
trons. Moreover, this approximation provides more precise data
than the DFT calculation. The written Schrodinger’s equation under
this term is known as Kohn-Sham’s equation, as
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Vion is the potential of the nuclei screened by core electrons. More-
over, pseudopotential is used to explain potential of valence elec-
trons. This is owning to the fact that only valence electrons can
freely move in systems and react to other atoms but core electrons

are localized. Additionally, Vxcðr
*
Þ is the exchange and correlation

potential, functional of electron density. The exchange-correlation
functional is defined as difference of the exact ground-state energy
and non-interacting kinetic energy functional with interaction of
the electrons.

The direct energy conversion between heat and electricity
based on thermoelectric effects without moving parts is attractive
form any applications in power generation and heat pumping. The
efficiency of the thermoelectric energy conversion is an increasing
in function of the materials non dimensional figure of merit ZT
[12,13],

ZT ¼ S2rT
je þ jp

where r is the electrical conductivity, S is the Seebeck coefficient, T
is the temperature, je is the electronic thermal conductivity, and je

is the lattice thermal conductivity. Therefore, a good thermoelectric
material must be a large Seebeck coefficient, high electrical conduc-
tivity and low thermal conductivity. The combination of these prop-
erties can be obtained from semiconducting materials, or by
adjustment doping level of solid solution alloys because of their -
band structure and electronic properties at high temperatures.

Considering thermoelectric properties of doped ZnO and SrTiO3,
they are recently paid attention due to their demonstration of high

ZT in medium temperature range comparable to some of good
thermoelectric materials such as lead telluride. In addition to their
high figure-of-merit, their abundance in nature and non-toxic fea-
tures make them even more attractive. Therefore, doped ZnO and
SrTiO3 has attracted increasing interest as thermoelectric materials
as an environmental compatible material.

The thermoelectric efficiency of the ZnO and SrTiO3 alloys, how-
ever, is still low when compared to Bi2Te3 and Bi2Se3. Therefore,
many researchers try to improve the thermoelectric efficiency of
this alloy, i.e. by taking advantage of a nanostructure. There are
many reports suggested that the power factor can be increased
by taking advantage of quantum confinement effects, such as
quantum wells, quantum wires and quantum dots, because when
the size of system has reached nanometer scale, the quantum
effect will play important roll, i.e. the density of electronic states
(DOS) can split and become narrow. For example, Venkatasubra-
manian et al. [14] has shown that Bi2Te3/Sb2Te3 superlattices with
a high-ZT value of up to 2.4, and Harman et al. [15] also has sup-
ported this idea by reporting PbSeTe/ PbTe quantum-dot superlat-
tices with a ZT value of greater than 3.0 at about 570 K. It has been
proven that nanostructures enhance the thermoelectric figure of
merit of semiconductors in comparison with bulk. For example,
single nanowires (NWs) exhibit higher ZT than bulk materials.
The longer SiGe nanowire array gives a higher Seebeck coefficient.
Nanostructures provide a chance to disconnect the linkage
between thermal and electrical transport by introducing some
new scattering mechanisms for ZT enhancement. These nanostruc-
tures, however, cannot be fabricated readily and are more expen-
sive than the bulk. There is another approach to improve
efficiency of the thermoelectric properties of ZnO is adding
heavy-ion atoms, such as rare earth atoms, into the crystal, because
the doped giant atoms could create point defect which is heavy-ion
with large vibration amplitude contained within partially filled
structural sites to scatter phonons within the unit cell crystal.
Therefore, the thermal conductance of thermoelectric material will
decrease when increasing defecting atoms. However, the added
heavy atom is not abundant in nature and is expensive, and some
atoms are toxic. Another idea of increasing ZT is introducing
nanocomposite materials or grain boundary because increasing
grain boundary scattering throughout system could decrease the
thermal conductivity, due to the scattering the propagation of pho-
nons by the grain boundary which is smaller than the average free
path of phonons. However, it is also carrier (electrons or holes)
scattering at small crystallite sizes as well which results in a signif-
icant decreasing in charge carrier mobility and electronic conduc-
tivity. Therefore, the compromised crystallite sizes and grain
boundary are keys of an improvement of the ZT but the process
to control the size of grain boundary is complicated.

In case of the thermoelectric properties of SrTiO3, Sun and Singh
[16] reported in 2016 that the ZT of undoped STO is 0.7 at 1400 K,
calculated using BoltzTraP code. Additionally, the reported nar-
rower band gap, after N contents were added into the SrTiO3, is
an important clue that the thermoelectric properties of the N-
doped SrTiO3 might be different from the undoped SrTiO3 because
the change in band structure could lead to change in the thermo-
electric properties. This is well-known that the Seebeck coefficient
is functional of energy gap (Eg) as equational of Smax is around Eg/2-
eTmax where Smax is the maximum value of magnitude of the See-
beck coefficient, e the carrier charge and Tmax the absolute
temperature when Smax achieves the maximum value [17].

Therefore, the main purpose of this project is to find simple
method to improve the thermoelectric efficiency of ZnO and SrTiO3

by introducing p-type ZnO and SrTiO3 thermoelectric semiconduc-
tor by doping nitrogen, which could cause the steeper density of
states resulting from nearly degenerate valence bands near the
band edge. The temperature dependence of the thermoelectric
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transport properties of p-type N-doped ZnO and SrTiO3 was stud-
ied in detail by using first-principles theory to calculate the elec-
tronic, optical and thermoelectric properties of the N-doped ZnO
and SrTiO3. In the thermoelectric properties aspect, the results will
lead to the relationship between thermoelectric properties, includ-
ing figure of merit (ZT), electrical conductivity, thermal conductiv-
ity, in order to find the best condition for improving the
thermoelectric efficiency of the N-doped ZnO and SrTiO3. More-
over, we also calculate the electronic properties, electron density
and density of states, changing of density of states to obtain energy
band gap.

2. Computational details

In this work, N-doped ZnO and N-doped SrTiO3, were modeled
by 2 ! 2 ! 2 supercells which contain 32 atoms of ZnO hexagonal
wurzite structure and 40 atoms of SrTiO3 perovskite structure, as
shown in Fig. 1. The orbitals of N(4s22p3), Zn(3d104s2), Sr
(4s24p65s2), Ti (3p64s23d2) and O(2s22p4) were treated as valence
electrons. N-doped ZnO and SrTiO3 were modeled by replacing a
N atom to the position of an O atom. The corresponding doping
concentrations are 6.25% and 4.17% for N-doped ZnO and N-
doped SrTiO3, respectively.

First-principles calculations based on the density functional
theory were carried out using Vienna Ab initio Simulation Package

(VASP) code [18] within projected augmented plane wave (PAW)
[19]. The generalized gradient approximation with Hubbard model
(GGA + U) scheme was used as the exchange-correlation functional
to deal with the strongly-localized d-orbital. A 21 ! 21 ! 21 mesh
Monkhorst-Pack in k-point mesh and a plane wave with cutoff
energy of 400 eV used to assure convergent results were utilized
for the doped ZnO super-cell calculation. In case of the SrTiO3, A
23 ! 23 ! 23 Monkhorst-Pack in k-point grid and energy cutoff
as 360 eV were used. All the calculations were spin-polarized.
However, we found that both N-doped ZnO and N-doped SrTiO3

are nonmagnetic because of the negligibly small magnetic
moments. Therefore, the effect of spin was not considered in the
subsequent calculations of thermoelectric properties.

According to the electronic structure from the VASP calculation,
we obtained the energy (en;k) of the alloys in various wave vector
(k) and band (n). Then, we used the semi-classical Boltzmann
transportation theory in BoltzTraP [20–24] program for find ther-
moelectric properties of the materials. The calculations started
with the construction of the effective potential, including the pseu-
dopotential, the Hartree potential and the exchange-correlation
potential. The GGA + U with coulomb interaction Ueff of Zn and Ti
as 9.0 and 8.7 eV, respectively, in the scheme of Perdew-Burke–
Ernzerh (PBE) was employed to treat more exchange and correla-
tion energy. Then, the effects of N doping in the ZnO and SrTiO3

systems on the density of states, electronic structure and thermo-
electric properties were investigated.

(a) ZnO (b) N-doped ZnO

(c) SrTiO3
(d) N-doped SrTiO3

Fig. 1. Simulated structures of (a) zinc oxide and (b) nitrogen-doped zinc oxide with gray ball of the zinc, red the oxygen and, blue the nitrogen atoms, (c) SrTiO3 and (d) N-
doped SrTiO3 with green ball of the Sr, blue of the Ti, red of the O and pink of the N. (For interpretation of the references to colour in this figure legend, the reader is referred to
the web version of this article.)
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3. Results and discussion

3.1. N-doped ZnO

In this work, the 32 atoms of both zinc oxide and nitrogen-
doped zinc oxide structures were simulated by first-principles cal-
culation as shown in Fig. 1. An oxygen atom was replaced by a
nitrogen atom then, its structure was optimized. According to the

optimized structure, as shown in Fig. 1(b), the lattice parameters,
c/a ratio, of N-doped ZnO is more than that of the undoped ZnO
due to larger atomic radius of nitrogen. Compared DOS of the pure
ZnO, Fig. 2(up), to DOS of dopant system, Fig. 2(down), we see that
there are new states above valence band of nitrogen-doped zinc
oxide. For the new states, electrons in these states can jump to con-
duction band more easily than valence electrons of the pure zinc
oxide system. It results in more electrical conductivity. The p-
type doping of nitrogen, the number of holes will be produced
and they will create new state near valence states as acceptor level.
Besides, in case of photocatalytic process, more number of gener-
ated carriers cause more photocatalytic degradation of adsorptive
removal such as methyl orange and methylene blue. Partial DOS
and projected DOS of Zn, O and N atoms of ZnO and N-doped
ZnO systems were shown in Figs. 3 and 4. Fermi level of the ZnO
and N-doped ZnO systems is at 3.21 and 1.23 eV, accordingly. As
seen in Fig. 3, DOS of Zn and O is not much different and, there
is not much empty states near the Fermi level. It results in not
much number of electron or hole could occupy states around the
Fermi level. Consequently, the ZnO cannot transfer carriers easily
and quickly then, electrical and electronic thermal conductivities
are not appreciate. Comparing Fig. 3 to Fig. 4, Zn atoms show unlike
partial DOS when N atoms was doped into system. In Fig. 4(b), it is
the DOS of Zn atom locating near N atom. Moreover, O illustrates a
little change in DOS too. After N atom was doped into the system,
the Fermi level was shifted from 3.21 to 1.23 eV and states locating
near the Fermi level are d orbital of Zn and p orbital of O and N. It is
possible that carriers could occupy empty states around the Fermi
level then, it is easy to jump to upper states (conduction band). As a
result, the N-doped ZnO might show more electrical and electronic
thermal conductivity than the ZnO.

Fig. 2. Total density of states of (up) undoped ZnO and (down) N-doped ZnO where
Ef is Fermi level. (For interpretation of the references to colour in this figure legend,
the reader is referred to the web version of this article.)

Fig. 3. Partial DOS of (a) Zn and (b) O where dash lines show Fermi level and projected DOS of (c) Zn and (d) O of ZnO which black lines show the s orbital, red lines the p
orbital and blue line the d orbital.
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The calculated band structures of the zinc oxide and the N-
doped ZnO are shown in Fig. 5. The direct energy gap of ZnO is
2.24 eV, which is underestimated value of energy bad gap when
compared to experimental result (3.34 eV). It is due to weak parti-
cle interaction. This system is direct band gap because maximum
energy of valence band and minimum energy of conduction band
is at the same wave vector of zero (Gamma point). Because the
new states above valence states, it results in narrower energy
gap of N-doped ZnO, 1.92 eV, than the pure ZnO. From calculated
both DOS and band structures, they confirm that the photocatalytic
activity of N-doped ZnO should be higher than the pure ZnO
because of being narrower of energy band gap and new states near
Fermi level which is according to experimental reports. The nar-
rower Eg of the N-doped ZnO leads to more number of carriers
jumping to upper band than the pure zinc oxide. In addition, Das
et al. [11] reported that nitrogen doping turn zinc oxide from n-
type to p-type nature. This result introduces that nitrogen doping
can extend applications of zinc oxide and the calculated results
of this work can confirm the p-type nature of the N-doped ZnO
because there are new states from 2p orbital of nitrogen atom
located near the valence band edge. Therefore, there is valence
band offset between pure ZnO and N-doped ZnO and it could be
exploited as heteros-junction as show in Fig. 4. According to the
energy band structure and density of states, the effective mass of
the pure ZnO and N-doped ZnO can be calculated from parabolic

dispersion relation, i.e. m! ¼ !h2ð@2e=@k2Þ
%1
, it shows that doped

ZnO has higher mobility than the pure ZnO. These results show a
new class of semiconductors, zinc oxynitride (ZnON), which could
be used as thin film transistors (TFTs) material to provide high-
performance, low-cost, and low power-consumption displays.

Thermoelectric properties as a function of chemical potential
(l) at any temperautres of undoped and nitrogen-doped zinc oxide
were shown in Figs. 6 and 7 where Ef is Fermi level. Plots of See-
beck coefficient as a function of chemical potential l and temper-
ature of pure ZnO and N-doped ZnO are shown in Fig. 6(a) and (b),
respectively. First, at energy level where chemical potential equals
to electrochemical potential Ef, the ZnO represents about %242.3
lV/K. However, at l-Ef as more than zero (n-type doping), magni-
tude of the Seebeck coefficient is less and converge to zero. On the
other hand, when l-Ef is less than zero (p-type doping), the mag-
nitude of Seebeck coefficient raises and reaches the highest value
at l-Ef = %0.05 Ry of 2390.2 lV/K at 250 K and 1063.7 lV/K at

800 K. The Seebeck coefficient of the doped ZnO shows higher See-
beck coefficient when l-Ef is more than zero, reaching 818.1 lV/K
at 800 K for l-Ef = 0.05 Ry.

In the presence of electrical conductivity per relaxation time,
the ZnO shows higher values with l-Ef increasing and reaches
maximum values when l-Ef equals to 0.05 Ry. On the other hand,
the N-doped ZnO shows decreasing in r/s with l-Ef increasing
when l-Ef is more than zero. However, the r/s shows increasing
values with l-Ef increasing when l-Ef is less than zero. From these
graphs, the r/s is hardly depending on temperature. It is advan-
tage that the r/s is not worse when it is used at high temperature.
In the same direction to r/s, the ZnO shows more je/s with l-Ef

Fig. 4. Partial DOS of (a) and (b) Zn, (c) O and (d) N and projected DOS of (e) and (f) Zn, (g) O and (h) N atoms in N-doped ZnO with dash line of Fermi level.

En
er

gy
 (

eV
)

ZnO N-doped ZnO

Fig. 5. Band structures of (left) pure ZnO, (right) N-doped ZnO where Fermi level of
the ZnO and N-doped ZnO systems is at 3.21 and 1.23 eV, respectively, and (down)
Band alignment of pure ZnO/N-doped ZnO heterostructure.
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increasing when l-Ef is more than zero and, less with l-Ef decreas-
ing when l-Ef is less than zero. However, the N-doped ZnO shows
more je/s as well as l-Ef decreasing when l-Ef is less than zero
while less je/s with l-Ef increasing is observed when l-Ef is more
than zero. Whatever, the je/s is a function of temperature, differ-
ing from r/s. The more temperature results in increasing in je/s
for both the pure ZnO and the N-doped ZnO. This is a problem
for applying these materials at high temperature.

The ZT of the pure ZnO is higher when it was doped by p-type
material. It is converging to 1.0 when l-Ef decreases to !0.05 Ry.
However, for n-type doping, the ZT reduces with l-Ef increasing.
In the presence of the N-doped ZnO, the ZT raises with l-Ef increas-
ing. The maximum value of the ZT of N-doped ZnO is at l-Ef as
about 0.02 of 400–650 K. It is possible that N-doped ZnO material
is a promising material to be applied as thermoelectric device for
application at high temperature. Considered ZT of p-type doping
of the ZnO, the p-type doping of ZnO should show higher ZT than

the pure ZnO. Then, considered the N-doped ZnO at l = Ef, the ZT
of the N-doped ZnO is lower than that of the pure ZnO. This
opposes to the p-type doping of ZnO. It might be due to not much
doping concentration of nitrogen on ZnO structure in this work.

Thermoelectric properties at Fermi level of ZnOandN-dopedZnO
are represented in Fig. 8(a)–(d). In Fig. 8(a), the undoped zinc oxide
shows negative value of Seebeck coefficient indicating n-type con-
duction with magnitude of 242.3 lV/K while the N-doped ZnO
shows positive value. The Seebeck coefficient of the ZnO is notmuch
change with temperature varying from 200 to 1000 K. On the other
hand, the Seebeck coefficient of the N-doped ZnO, p-type conduc-
tion, is proportional to the temperature. Increasing in the tempera-
ture brings about high Seebeck coefficient. A maximum
thermopower of dopant system is 83.1 lV/K at 1000 K.

From an equation of Seebeck coefficient S that S ¼ 8p2k2Bm
#T
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Fig. 6. Plot of thermoelectric properties depending on temperature at any chemical potential of Seebeck coefficient of (a) pure ZnO and (b) N-doped ZnO, electrical
conductivity per relaxation time of (c) pure ZnO and (d) N-doped ZnO and, electronic thermal conductivity per relaxation time of (e) pure ZnO and (f) N-doped ZnO.
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the Planck’s constant, m⁄ is the effective mass, T is the absolute
temperature and, n is the carrier concentration [22]. At 1000 K,
the ZnO show more magnitude of Seebeck coefficient than the N-
doped ZnO. It might be owing to more number of carriers of the
dopant system, over hole carrier of nitrogen atom replacement in
oxygen site, than that of the pure zinc oxide. As the inverse propor-
tion of the S to carrier concentration, the magnitude of Seebeck
coefficient of the N-doped ZnO system is less than that of the pure
zinc oxide. Influent of temperature to the Seebeck coefficient, the
increasing in temperature leads to more number of generated car-
riers, bringing about more Seebeck coefficient magnitude accord-
ing to trend of Seebeck coefficient of the N-doped ZnO.

Electrical conductivity per relaxation time varying with temper-
ature of ZnO and N-doped ZnO as shown in Fig. 8(b), the pure ZnO
shows the highest value of 1.63 ! 1016 S"cm#1"s#1 at 1000 K while
the less value is 1.5 ! 1017 S"cm#1"s#1 at 200 K, electrical conduc-
tivity per relaxation time increasing with temperature. The electri-
cal conductivity is a function of carrier concentration n, carrier
mobility l and electronic charge e as r = nel [22]. Increasing in
temperature results in more kinetic energy of carrier so electron
concentration and carrier mobility will be raised with temperature
increasing then, the electrical conductivity is higher. However,
relaxation time is depending on temperature parameter. Increasing
in temperature brings about less relaxation time. Therefore, the
pure ZnO system shows more electrical conductivity per relaxation
time when temperature increases. However, the N-doped ZnO rep-
resents inverse proportion of r/s to the temperature. At 200 K, it

illustrates 2.33 ! 1017 S"cm#1"s#1 then, it decreases to be 2.02 !
1017 S"cm#1"s#1 at 1000 K. It is possible that a lot of hole carrier
generated brings about high carrier concentration and low mobil-
ity, resulting in less electrical conductivity per relaxation time.
More electrical conductivity per relaxation time might be on
account of more number of carrier of the dopant system. Among
the N-doped ZnO and pure ZnO, the N-doped ZnO shows more car-
rier concentration, resulting in less relaxation time and bringing
about more r/s.

Thermal conductivity j is composed of electron part je and lat-
tice vibration (phonon) part jp, as j = je+jp. From BoltzTraP calcu-
lation, only je could be calculated while jp could not be. Fig. 8(c)
shows electronic thermal conductivity per relaxation time of N-
doped ZnO and pure ZnO. Trend of je is increasing with tempera-
ture for both the pure ZnO and the doped ZnO. It can be explained
using relationship of je and T as je=LrT where L is the Lorenz fac-
tor (2.4 ! 10#8"J2"K#2"C#2 for free electron), which depends on car-
rier concentration [25]. The N-doped ZnO shows more electronic
thermal conductivity per relaxation time than that of the ZnO.
1000 K gives maximum values of je/s as 1.27 ! 1014 and 4.34 !
1014 W"m#1"K#1"s#1 for the doped ZnO and the pure ZnO, respec-
tively. It is owing to the electronic thermal conductivity is a func-
tion of carrier concentration that je=nelLT. At the same
temperature, there is more carrier concentration of the dopant sys-
tem than that of the pure system. It is resulting in more je of the N-
doped ZnO than the undoped ZnO.

Dimensionless figure of merit ZT is utilized to explain efficiency
of thermal to electrical energy transformation. In Fig. 8(d), high ZT
value about 0.75 is observed in ZnO while maximum ZT of N-doped
ZnO is 0.32. The dopant system, only 0.16 of ZT is observed at 200 K
and, it reaches the highest ZT of 0.32 at 1000 K. The ZT increasing
with temperature, the high ZT, high ability to transform thermal
energy to electrical energy, of the ZnO is due to high Seebeck coef-
ficient and less electronic thermal conductivity per relaxation time,
while the not much values of ZT of the dopant system is owing to
high je/s and low magnitude of Seebeck coefficient.

From studied results, doped nitrogen atom on ZnO structure are
showing more outstanding thermoelectric properties than the pure
ZnO especially increasing in electrical conductivity of the ZnO and,
turning n-type conduction to p-type conductivity material.

After that, the calculated results from BoltztraP code will be
compared to experimental results reported by Qu et al. [26]. From
experimental report, the magnitude of S of the undoped ZnO is
raising with temperature from #225 lV/K and reach the peak at
temperature of 500 !C as #260 lV/K. Next, the magnitude is falling
down to #175 to #260 lV/K at 800 !C. From this point, the
obtained S from BoltztraP code is closed to experimental data, at
500 !C or 723 K. In case of the ZT, the ZT of calculated results shows
the same trend to the experimental data, quite stable in range from
100 to 800 !C. However, the computed ZT from DFT method is
much difference from the experimental side. The presented ZT is
0.75 and around 0.01 fpr computed studied and experimental data,
respectively. A cause of underestimate value might be resulting
from Fermi level provided from VASP because the obtained Fermi
level of the VASP package is defined as the highest state of valence
band. Maybe, the shown Ef points might not the exact Fermi level
of the material. Additionally, there are a number of atoms in the
prepared samples, exactly more than the calculated model. More
number of carriers could illustrate greater number of the TE prop-
erties. Nonetheless, although the exact number might not be equal
to the experimental reports, the obtained trends could tell us that
how the TE properties will be when temperature changes and
other atoms are doped into the structure. It is important due to
the fact that the trend could inform us how to improve TE proper-
ties of the materials then, the experimental study will be con-
ducted as follow to check the results to get the most out of it.

(a)

(b)

-E
f
(R

y)
-E

f
(R

y)

Fig. 7. Dimensionless figure of merit (ZT) as function of temperature at any
chemical potentials of (a) undoped ZnO and (b) nitrogen-doped zinc oxide.
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3.2. N-doped SrTiO3

Density of states and band structures of the SrTiO3 and N-doped
SrTiO3 are represented in Figs. 9 and 10. Comparing DOS of two
systems, it is obviously illustrated that adding N atom effects to
DOS of the SrTiO3. Additionally, direct band gap of the SrTiO3 is
observed in the band structure. This is due to the fact that band
would be rolled up in the supercell calculations. Obtained energy
band gap from the band structure of the pure and nitrogen-
doped SrTiO3 are 3.11 and 2.73 eV, respectively. Comparing the
experimental results, band gap of the SrTiO3 is around 3.87 eV,
indirect band gap [2]. The underestimated number of the gap is
because only valence electrons are considered in the density func-

Fig. 8. Thermoelectric properties of pure ZnO and N-doped ZnO of (a) Seebeck coefficient, (b) electrical conductivity per relaxation time, (c) electrical thermal conductivity
per relaxation time and (d) ZT.

Fig. 9. Total density of states of (up) undoped SrTiO3 and (down) N-doped SrTiO3

where Ef is Fermi level. Fig. 10. Band structures of (left) undoped SrTiO3 and (right) N-doped SrTiO3.

54 P. Sikam et al. / Applied Surface Science 446 (2018) 47–58



(a) (b)

(c) (d)

SrTiO3

Fig. 11. Plot of thermoelectric properties depending on temperature at any chemical potential of Seebeck coefficient of the SrTiO3.

(a) (b)

(c) (d)

N-doped SrTiO3

Fig. 12. Plot of thermoelectric properties depending on temperature at any chemical potential of Seebeck coefficient of the N-doped SrTiO3.
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tional theory calculation while screening of core electrons is not
considered. Therefore, the obtained gap is not exactly equal to
the experimental report. Nevertheless, trend of optical properties
resulting from the gap change when other atoms were added into
the systems could be predicted using the DFT study. The results
show that in the case of the N-doped SrTiO3, there are some accep-
tor states which are introduced above the valence band and
decreasing energy gap 0.38 eV. The forming acceptor states upper
the valence band of the N-doped SrTiO3 are claimed that they are
originated by hole carriers, increased by replacing O site by N
atom. Therefore, from explained reasons, adding N atom into the
SrTiO3 will be able to improve thermoelectric properties of the
SrTiO3 because more carriers and dominant change of band
structures.

Figs. 11–13 are plotting thermoelectric properties as a function
of chemical potential (l) at any temperautres of undoped and
nitrogen-doped SrTiO3. Considering the TE properties of the SrTiO3

as seen in Fig. 11, Seebeck coefficient at point of chemical potential
equaling to electrochemical potential Ef is !5.64 lV/K at 250 K,
then it becomes to be as !2.30 lV/K at 800 K, trending to decrease
with temperature climbing as seen in blue area changing to light
green. Considering at l-Ef as more than zero, if the l-Ef is in range
of 0.03 Ry, the Seebeck coefficient will bit the maximum point of
11.6 lV/K at 250 K. After that, it will reduce with temperature rais-
ing. In case of p-type doping, the maximum number of the S is 5.12
lV/K at 430 K. In this view, both n-type and p-type doping could
improve the magnitude of S and, the n-type doping could give
the greater absolute number of S than the p-type. In case of the

electrical conductivity per relaxation time and thermal conductiv-
ity per relaxation time, the r/s reaches the maximum value at l-Ef
is around !0.04 Ry while the je/s remains constant no matter
what the l-Ef will be. Finally, the ZT will be considered. The ZT
of the SrTiO3 is increasing, obviously seen in range of 250–300 K,
when it was modified by n-type and p-type doping, but the n-
type doping could give the greater ZT of the SrTiO3 than the p-
type doping because the n-type doping provide the highest ZT
when the l-Ef is 0.03 Ry.

After that, considering TE proterties with structrue of N-doped
SrTiO3 as represented in Fig. 12, outstanding points of the S is at
l-Ef = !0.05 and 0.02 Ry because value is 7.73 and 7.99 lV/K,
respectively, at 250 K. Additionally, at l-Ef = 0.04 Ry the highest
of magnitude of the S is observed as 9.43 lV/K. Thus, n-type and
p-type doping could provide the higher absolute S. Considering
the r/s and je/s, when the l-Ef is less than zero, it could provide
greater r/s which will be benefit for the ZT. However, a drawback
point is that the je/s is also higher. In case of the ZT, it is obviously
seen that both n-type doping and p-type doping could trend to
increase the ZT of the N-doped SrTiO3.

From all TE properties of undoped and N-doped SrTiO3 as con-
sidered above, they confirm that both n-type and p-type doping
could improve TE properties because more number of carriers
effect to the TE properties. More number of carries is similar to
trucks. This means that goods could be more loaded and shorter
taken time to transport if there are more trucks.

Considering the thermoelectric properties at the Fermi level of
the pure and N-doped SrTiO3, the Seebeck coefficient are negative

Fig. 13. Thermoelectric properties of pure SrTiO3 and N-doped SrTiO3: a) Seebeck coefficient, (b) electrical conductivity per relaxation time, (c) thermal conductivity
(electronic) per relaxation time and (d) ZT.
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value for pure SrTiO3 and, positive value for N-doped SrTiO3 whole
studied temperature range. This is pointing out that electrons are
major carriers of pure SrTiO3 systems, and holes are major carriers
of N-doped SrTiO3. Thus, they could be concluded that the SrTiO3

system are n-type semiconductors while the N-doped SrTiO3

shows p-type semiconductor. In case of the N-doped SrTiO3, the
p-type nature of the Seebeck coefficient is according to the band
structure as mentioned before. Magnitude of the Seebeck coeffi-
cient of pure SrTiO3 decreases with greater temperature from
4.50 to 1.87 lV/K at 1000 K. On the other hand, larger temperature
results in higher magnitude number of the Seebeck coefficient
where the maximum value is 10.21 lV/K at 1000 K for the N-
doped SrTiO3. From this point, we can see that N doping on the
SrTiO3 brings about larger magnitude of the Seebeck coefficient
at high temperature. This is due to the fact that the increase in
more difference of carriers brings about larger magnitude of See-
beck coefficient, as shown in Fig. 13(a).

In case of the electrical and electronic thermal conductivity as
seen in Fig. 13(b) and (c), electronic thermal conductivity per relax-
ation time and ratio of electrical conductivity and relaxation time
of N-doped SrTiO3 stay stable, a little more than zero. Nonetheless,
the SrTiO3 represents dominant value of both the r/s and je/s as
shown as the black lines. A benefit of the SrTiO3 is greater electrical
conductivity, but a disadvantage is that higher thermal conductiv-
ity/relaxation time, compared to N-doped SrTiO3. Therefore, the
figure of merit or ZT will be considered as follow to observe the
ability to convert heat to electrical energy of these structures.

Considering the ZT, trend of the SrTiO3 falls with greater tem-
perature while that of the N-doped SrTiO3 are increasing with tem-
perature. Although the ZT of the N-doped SrTiO3 might be less than
the pure SrTiO3 in range of temperature as 300–480 K, the N-doped
SrTiO3 is demonstrating a good trend with temperature increasing
and the more ZT than the SrTiO3 at temperature above 480 K. In
detail, the SrTiO3 begins with 0.001 and end as 0.000 at T = 1000
K while the N-doped SrTiO3 starts at zero and finishes as 0.04 at
1000 K. This trend is according to the Seebeck coefficient as consid-
ered before because the ZT is direct proportional to the Seebeck
coefficient. From these points, they are guiding that the SrTiO3 does
not convenient for utilization at high temperature, but N-doped
SrTiO3 could be. Thus, the N-doped SrTiO3 would be new expecta-
tion to be applied as high efficiency thermoelectric materials for
using at high temperature.

Comparing to the experimental result reported by Liu et al. [27],
from the report the ZT of bulk STO starts with !450 lV/K at 300 K
then, the absolute S shows a little going down with temperature
increasing. This trend is according to the computed S of this work
although the magnitude of S is not equal. In case of the ZT, from the
BoltztraP calculation, the ZT values are quite stable (the ZT of 0.001
at 300 K), same trend to the experimental report with the ZT of less
than 0.0125. Here, we see that trends of the obtained TE properties
of the SrTiO3 from calculation approach and experimental study
are similar. Nonetheless, the underestimate value of calculation
results compared to the experimental data might be from the
Fermi level and more number of the atoms as discussed above.

4. Conclusion

In summary, electronic and thermoelectric properties of ZnO
and SrTiO3 in the presence of nitrogen impurity have been investi-
gated by means of the first-principles calculations. It is found that
N-doped ZnO has a smaller band gap compared to the pure coun-
terpart because of the localized impurity states located near the
valence band (i.e., p-type character). Furthermore, N-doped ZnO
exhibits the enhanced thermoelectric properties of the positive
Seebeck coefficient and higher electrical conductivity per relax-

ation time. Similarly, SrTiO3 with nitrogen impurity possess the
smaller energy gaps. For thermoelectric properties, ZT of undoped
SrTiO3 decreases as temperature increases. Nevertheless, ZT of N-
doped SrTiO3 increases with temperature, confirming that O site
replacement by N atom can improve thermoelectric efficiency.
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A B S T R A C T

In this work, the giant dielectric properties and dielectric relaxation behaviour in (Fe1/2Nb1/2)xTi1-xO2

(x=0–0.1) ceramics prepared by a conventional solid state reaction method were investigated. Pure phase of
rutile-TiO2 was obtained in all ceramic compositions. Dense ceramic microstructure without porosity was
achieved in the sintered ceramics. High dielectric permittivity of> 103 was obtained. The existence of Ti4+ and
Ti3+ was confirmed by X-ray photoelectron spectroscopy. The thermally activated dielectric relaxation beha-
viour in (Fe1/2Nb1/2)xTi1-xO2 ceramics was observed and attributed to the electron hopping mechanism.

1. Introduction

In recent years, dielectric oxides that can exhibit high dielectric
permittivity of ε′ > 103 (giant dielectric oxides) have been widely
studied owing to their potentially useful in many applications, espe-
cially for multilayer ceramic capacitors (MLCCs) [1]. Additionally, the
fascinating dielectric behaviour of any giant dielectric material has
stimulated the research activity in this area. Many models were pro-
posed to describe a high dielectric response in giant dielectric oxides
such as internal barrier layer capacitor (IBLC), surface barrier layer
capacitor (SBLC), polaronic electron hopping models as well as
Schottky barrier at sample-electrode contact [2–6].

In3+/Nb5+ co-doped rutile TiO2 (INTO) ceramic was reported to be
a new giant dielectric oxide that can exhibit high-performance giant
dielectric properties with low dielectric loss tangent (tanδ) [1]. Very
high ε′ (6× 104) and tanδ≈ 0.02 were accomplished inINTO ceramics.
Accordingly, a new concept for explaining the giant dielectric response
in INTO ceramics was reported. Free electrons produced by Nb5+

doping ions were localized in complex defect clusters, which was pro-
duced by In3+ doping. This was referred to as an electron−pinned
defect dipole (EPDD) model [1]. When an electric field was applied to
INTO ceramics, the strong polarization of free electrons was produced
in defect clusters, giving rise to very high ε′ value and low tanδ. It was
further reported that other TiO2 −based systems such as Ga3+/Nb5+

[2], Bi3+/Nb5+ [7], Al3+/Nb5+ [8], Sm3+/Ta5+ [9], V3+/Ta5+ [10],
and Ga3+/Ta5+ [11] can also exhibit the giant dielectric properties.
Accordingly, many models have been reasonably used proposed to ex-
plain the overall giant dielectric properties of these co-doped TiO2

ceramics [1–3,7,8,11,12]. The origin of the giant dielectric response in
TiO2-based is still unclear now.

In the work, the giant dielectric properties and dielectric relaxation
behaviour of a new TiO2-based system, i.e., Fe3+/Nb5+ co-doped TiO2

(FNTO) ceramics, were investigated. The phase composition and mi-
crostructure of the sintered ceramics were characterized. The origin of
the giant dielectric response was discussed in details.

2. Experimental & theoretical details

(Fe1/2Nb1/2)xTi1-xO2 ceramics (where x=0.01, 0.025, 0.05, and
0.10, which were referred to as 1%FNTO, 2.5%FNTO, 5%FNTO, 10%
FNTO ceramics, respectively), were prepared by a solid state reaction
method. First, TiO2, Nb2O5, and Fe2O3 were mixed by wet−ball milling
in ethanol for 24 h. Second, the mixture was heated to evaporate
ethanol. Third, dried mixed powders were pressed into pellets. Finally,
the pellets were sintered at 1300–1400 °C for 5 h.

The sintered FNTO ceramics were characterized by X-ray diffraction
technique (XRD, PANalytical, EMPYREAN), scanning electron micro-
scope (SEM, SNE4500M) and X-ray photoelectron spectroscopy (XPS,
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PHI5000 Versa Probe II, ULVAC-PHI, Japan) at the SUT-NANOTEC-
SLRI Joint Research Facility, Synchrotron Light Research Institute
(SLRI), Thailand. The dielectric properties were measured using a
KEYSIGHT E4990A Impedance Analyzer over the frequency and tem-
perature ranges of 102–107 Hz and −60–210 °C, respectively.

3. Results and discussion

Fig. 1 shows the microstructure of the 10%FNTO ceramic sintered at
1300 °C for 5 h. Highly dense microstructure was observed. Porosity
and abnormal grain growth were not observed. The average grain size
was about 5 µm. Fig. 2 demonstrates the XRD patterns of (Fe1/2Nb1/
2)xTi1-xO2 ceramics with different co-doping concentrations sintered at
1300 °C for 5 h. Single phase of rutile−TiO2 was detected in all XRD
patterns. This means that both of Fe and Nb dopants can substitute on
Ti sites.

To explain the dielectric properties of FNTO ceramics, the existence
of Ti3+ and oxygen vacancy should be confirmed. The XPS technique
was used to characterize, as shown in Figs. 3 and 4 for Ti2p and O1s,
respectively. The XPS peaks at the binding energy of ∼ 458.53 and ∼
457.70 eV were assigned as Ti4+ and Ti3+, respectively [1]. The ex-
istence of Ti3+ is generally resulted from Nb5+ doping ions due to the
charge compensation. For the O1s profiles, the major peak at 529.99 eV
was assigned to the oxygen lattice (Ti−O bond) [1]. The peaks at 531.4
and 532.67 eV were assigned to oxygen lattices and oxygen vacancies,
respectively [1,11]. It is likely that the oxygen vacancies in TiO2 might
be produced by Fe3+ doping ions. Both of Ti3+ and oxygen vacancies
were confirmed to exist.

The dielectric properties of (Fe1/2Nb1/2)xTi1-xO2 ceramics at room
temperature are shown in Fig. 5. In the frequency range below 104 Hz,
very high values of ε′ were obtained in all sintered ceramics. In this
frequency range, ε′ slightly increased with increasing co-doping

concentration. A step-like decrease in ε′ appeared. As shown in the
inset, tanδ peaks were observed, corresponding to the observed step-
like decrease in ε′. This dielectric characteristic is signified to dielectric
relaxation behaviour.

In the frequency range higher than 105 Hz, the ε′ values of all sin-
tered ceramics were independent on frequency and nearly the same in
value. For all sintered ceramics, their ε′ values were about 102, which is
the intrinsic value of undoped TiO2 [13]. This result indicated that
Fe3+/Nb5+ co-doping ions have an effect on the dielectric response of
TiO2 only in a low frequency range.

The frequency depednence of the dielectric properties at different
temperatures was further investigated. Fig. 6, for the 1%FNTO ceramic,
the step-like decrease in ε′ shifted to high frequencies as temperature
increased, corresponding to the movement of tanδ peaks. This is the
thermally activated dielectric relaxation process [14]. Note that this

Fig. 1. SEM image of 10%FNTO ceramic sintered at 1300 °C for 5 h.

Fig. 2. XRD patterns of (Fe1/2Nb1/2)xTi1-xO2 (FNTO) ceramics sintered at
1300 °C for 5 h.

Fig. 3. XPS spectrum of 10%FNTO ceramic for Ti2p, (b) O1s.

Fig. 4. XPS spectrum of 10%FNTO ceramic for O1s.

Fig. 5. Frequency dependence of ε′ at RT of (Fe1/2Nb1/2)xTi1-xO2 ceramics with
different co-doping concentrations sintered at 1300 °C for 5 h; inset shows the
frequency dependence of tanδ at RT.
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dielectric behaviour in the 1%FNTO ceramic is similar to other co-
doping concentrations [not shown]. It was observed that the giant di-
electric response of FNTO ceramics was dominated in a high tempera-
ture range only. The overall dielectric properties of FNTO ceramics are
totally different from those of other TiO2-based systems
[4,6,9,12,15–19].

Hu et al. [2,8] have proposed that EPDD clusters cannot be occurred
in the Al3+/Nb5+ co−doped TiO2 ceramics because the ionic radius of
the Al3+ was smaller than that of host Ti4+ ion. The triangular shaped
complex defect of Al23+−V••

O−Ti3+, in which V••
O must be originated

from substitution of Al3+ [Al2O3(2TiO2)→2Al′Ti+V••
O+2OO], cannot be

produced. As demonstrated in Figs. 5 and 6, the giant dielectric prop-
erties can be observed only in a temperature range of higher than RT. At
−60 °C, the giant dielectric behaviour vanished. This result is contrast
to that observed in other co-doped TiO2 systems, at which the giant
dielectric properties can be observed even at a low temperature of
−200 °C [1,2]. Thus, the origin of the giant dielectric response in the
FNTO ceramics may be different from that of other TiO2-based systems.
According to the impedance spectroscopy analysis [not shown], the
giant dielectric response of FNTO ceramics may not be caused by the
IBLC effect because of their high resistivity of the grains. Considering
the temperature dependence of the dielectric behaviour, the EPDD ef-
fect is clearly related to this observation in FNTO ceramics. According
to the XPS result, the giant dielectric response in FNTO ceramics may be
related to electron hopping between Ti4+ and Ti3+ and/or Fe3+ and
Fe2+.

4. Conclusions

(Fe1/2Nb1/2)xTi1-xO2 ceramics with different co-doping concentra-
tions were successfully prepared by a conventional solid state reaction
method. Single phase of rutile-TiO2 was achieved in all sintered cera-
mics. The sintered ceramics were highly dense. The (Fe1/2Nb1/2)xTi1-
xO2 ceramics exhibited high dielectric permittivity in the range of
103–105 at temperature higher than RT. The giant dielectric response

and thermally activated dielectric relaxation behaviour in (Fe1/2Nb1/
2)xTi1-xO2 ceramics was observed and described to the electron hopping
mechanism, rather than IBLC or EPDD models.
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Abstract In this work, pure and Fe-doped ZnO were inves-
tigated in both experimental and theoretical aspects. The
Zn1-xFexO (x = 0.000, 0.0625, and 0.125) nanoparti-
cles were prepared by a combustion method. The crys-
tal structures were characterized by the X-ray diffraction
(XRD) and selected area electron diffraction (SAED) anal-
ysis, morphology by the scanning electron microscope
(SEM) and transmission electron microscopy (TEM) tech-
niques, elemental analysis or chemical characterization by
energy-dispersive X-ray spectroscopy (EDS or EDX), mag-
netic behavior by vibrating sample magnetometer (VSM),
and optical band gap by ultraviolet-visible (UV-Vis) spec-
troscopy. In the first principle calculation, the structural
properties, density of states (DOS), electronic band struc-
ture, and magnetic property of pure ZnO and Zn1-xFexO
have been investigated by means of density functional the-
ory with local density approximation (LDA), general gradi-
ent approximation (GGA), as well as LDA and GGA with
Hubbard model scheme (LDA + U and GGA + U), pack-
aged in the Vienna Ab initio Simulation Package (VASP).
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The calculation was performed using self-consistent pro-
jected augmented plane wave (PAW). The zinc oxide was
modeled using 2 × 2 × 2 super-cell in ideal hexagonal
wurtzite structure. The prepared samples of pure ZnO and
Zn1-xFexO with iron concentration of 6.25 and 12.5 % by
mole have a phase of the hexagonal wurtzite structure with
particle size in nanometer scale. The calculation results indi-
cate that the pure ZnO has direct energy band gap of 2.24 eV
for GGA + U calculation in the scheme of Perdew–Burke–
Ernzerh of PBE, which are underestimated when compared
to the results from the experiment part, Eg = .17 eV.
The calculated magnetic dipole moments of the Zn1-xFexO
when the iron contents (x) are 0.000, 0.0625, and 0.125
equal to 0.00, 3.91, and 7.83 µb respectively. The density
of states of dopant systems shows an intermediate band
from d orbital of iron atoms located near the valence band.
This indicates that small amount of doped iron engineers
the band structure. These results show that the doped iron
atoms seem to play an important role for the appearance of
intermediate band and magnetism.

Keywords Diluted magnetic semiconductor · Fe-doped
ZnO · Spintronics

1 Introduction

For a decade, ZnO, a non-magnetic, ecological friendly
material, and n-type semiconductor with widely direct band
gap of 3.37 eV [1], has rigorously attracted research atten-
tion for its exceptional properties and resourceful appli-
cations in transparent electronics, ultraviolet (UV) light
emitters, piezoelectric devices, chemical sensors, solar cells
[2], gas sensors [3], varistors [4], and transistors [5]. For
example, it can be used as transparent conducting glass
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for displays and photovoltaic panels instead of indium tin
oxide (ITO) which is more expensive. The zinc oxide is
widely used in various technological applications because it
is inexpensive material, abundant availability in nature, and
thermally stable. There are three structures of zinc oxide
which are a stable hexagonal wurtzite, a metastable cubic
zinc blende, and a high-pressure rock salt [6, 7]. Due to the
most stable structure at room temperature of wurtzite phase,
there are many literatures regarding wurtzite applications.
Its challenge is that if we can improve ZnO features, then it
will be used in more ways than currently possible. Such as
magnetic behavior, magnetism in ZnO will lead ZnO to be
a potential candidate for the emerging spintronics.

Spintronic or spin-based electronic is a technology which
is improved from the role play of spin electron in mate-
rials and exploit spin properties instead of or in addition
to electron charges and can take advantage of electronic,
optical, and magnetic properties of semiconductors and use
the spin of electron instead of the charge of electron for
reading, writing data, and transferring the information to
integrate with traditional semiconductor technology. There-
fore, this technology needs room temperature ferromagnetic
materials. Additionally, transition-doped ZnO materials are
not expensive, relatively abundant, chemically stable, easy
to prepare, and non-toxic, and especially, there are number

of researches showing room temperature ferromagnetism
of doped ZnO. One of the magnetic material classes is
diluted magnetic semiconductor (DMS). It is being replaced
of some fractions of atoms in a non-magnetic host such
as ZnO, TiO2, and SnO2 by transition metal (TM) or rare
earth ions [6, 8]. It is an effective application in the spin-
tronic devices such as data storage devices and information
processing devices [6]. ZnO-based DMS are widely stud-
ied in terms of both theoretical and experimental studies, for
example, the ferromagnetic behavior at the room tempera-
ture of TM-doped ZnO when TM are V, Ag, Cr, Mn, and Fe
[6, 8–15]. Not only magnetic behavior but also optical prop-
erty is investigated. For example, Ul Haq et al. [6] reported
that V-doped ZnO is n-type and Ag-doped ZnO is p-type
conductivity. Besides, Fe ion is doped on zinc oxide as
well. They expected that 3d-electrons of Fe will improve the
electrical, optical, and magnetic properties of ZnO. Other
studies confirm iron ions can modify ZnO features. For
example, Liu et al. [16] reported that ferromagnetism of
Fe-doped ZnO nanoparticles depends on iron concentration.
For energy band gap, there are controversial results regard-
ing the effect of percent concentration of iron ions to energy
band gap of Fe-doped ZnO. Liu et al. showed an increasing
in Fe concentration until 3 % increases the energy band gap;
on the other hand, Ciciliati et al. [10] reported the increase

Fig. 1 The crystal structures of
Fe-doped zinc oxide
(FexZn1-xO) a x = 0.000, b
x = 0.0625, and c x = 0.125
where pink represents the Zn
atoms, red the O atoms and,
light blue the Fe atoms

(a) (b)

(c) 
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Fig. 2 XRD patters of Fe-doped zinc oxide (FexZn1-xO) with x =
0.000, x = 0.0625, and x = 0.125 nanopowder calcined at 400 and
450 ◦C

in iron concentration until 10 % results in being narrower of
energy band gap.

Nanomaterial is greatly popular nowadays because of
enormous surface per volume. There are a lot of methods
to prepare nanomaterial such as combustion [9], sol-gel
[10], and hydrothermal [17] methods. Among these, the
combustion method is an excellent choice to synthesize Fe-
doped ZnO because this method takes less time and has less
cost and easy-to-prepare nanoparticles. Therefore, this work
would like to observe structural, electronic, and magnetic
properties of 6.25 and 12.5 % concentration by mole of Fe-
doping on ZnO both theoretical and experimental aspects.
The Fe-doped and pure ZnO were calculated by density
functional theory (DFT). The projector augmented wave
(PAW) [18] pseudopotential method was used on the Vienna
Ab initio Simulation Package (VASP) software package
[19]. Moreover, in this research, for nanoparticle synthesis,
doped and pure zinc oxide were prepared by a combustion
method using zinc acetate as the zinc source, oxygen gases
in air as the oxygen source, and iron acetate as the dop-
ing agent and iron source. Then, its crystal structures were

Table 1 Summary of calculated lattice parameters from XRD peaks
of Zn1-xFexO powder calcined at 450 ◦C with x = 0.000, 0.0625 and
0.125

Samples Lattice parameters (Å)

a c

x = 0.000 3.249 5.207

x = 0.0625 3.249 5.206

x = 0.125 3.251 5.202

characterized by X-ray diffraction (XRD) and selected
area electron diffraction (SAED) analysis, composition ele-
ments by energy-dispersive X-ray spectroscopy (EDX),
morphology by scanning electron microscope (SEM)
and transmission electron microscopy (TEM) techniques,
magnetic properties by vibrating sample magnetometer
(VSM)investigation, and optical band gap by ultraviolet-
visible (UV-Vis) spectroscopy study.

2 Experimental Details

2.1 Synthesis Details

The Zn1-xFexO (x = 0.000, 0.0625, and 0.125) nanopar-
ticles were prepared by a solution combustion method.
Zn(CH3CO2)2 was dissolved in 40 mL of deionized (DI)
water and stirred at room temperature. Then, solution of
Fe(C5H7O2)3 with 10 mL of DI water and 10 mL of ethanol
was added to the solution during the being stirred. After
that, solution of a gram of citric acid in 10 mL of ethanol
and solution of a gram of polyethylene glycol (PEG) in 20
mL ethanol were mixed into the previous solution while
being stirred continually. Finally, 20 mL of DI and 20 mL
of ethanol were added. The final solution was still stirred
and heated at 220 ◦C. After that, it was taken into an oven
with 350 ◦C for an hour. After cooling down, precursors
will be obtained. The precursor was calcined at 400 and
450 ◦C at normal atmosphere with 8 h for holding. The
obtained powders were characterized by the XRD technique
to identify crystal structures, the EDX analysis to determine
composition element, the SEM photographs to study mor-
phology, VSM study to observe magnetism, and UV-Vis
spectroscopy to investigate absorbance under illumination
of ultraviolet and visible spectra.

2.2 Characterizations

The structure and element composition of pure ZnO and
Zn1-xFexO samples were characterized by the X-ray diffrac-
tion (PANalytical, EMPYREAN) and the energy-dispersive
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Fig. 3 Total energy and volume for structural optimization by using LDA, LDA + U, GGA, and GGA + U

X-ray spectroscopy (EMAX x-act, Horiba), respectively.
In the presence of morphology, SEM micrographs were
performed by the scanning electron microscopy (S-3000N,
Hitachi). Both TEM images and SAED analysis were
conducted using the transmission electron microscopy
(FEI Tecnai G2). The optical band gap was determined
using absorbance mode of UV-Vis spectroscopy (UV-
3101PC, Shimadzu). The magnetic behavior of the calcined
Zn1-xFexO powders were examined at 50–300 K using a
vibrating sample magnetometer (Versa Lab VSM mode,
Quantum Design) in an applied field from −10,000 to
+10,000 Oe.

2.3 Computational Details

In this calculation, the pure ZnO and Fe-doped ZnO
(FexZn(1−x)O) with Fe content x = 0.000, 0.625, and
0.125, as shown in Fig. 1, were modeled as ideal hexagonal
wurtzite structure with a 2 × 2 × 2 super-cell which cor-
responds to a super-cell of eight times as large as the size
of a primitive wurtzite unit cell in base plane direction.
The orbitals of Fe(3d64s2), Zn(3d104s2), and O(2s22p4)
were treated as valence electrons. The effects of Fe-doping
in a ZnO system on the electronic structure and mag-
netic property were investigated using projector-augmented
plane wave pseudopotential method (PAW) within the gen-
eral gradient approximation with Hubbard model where
coulomb interaction Ueff of Zn and Fe was 9.0 and 5.91 eV,
respectively, using the Vienna Ab initio Simulation Pack-
age (VASP) with the generalized gradient approximation
where Hubbard model (GGA + U) in the scheme of the

Perdew–Burke–Ernzerh of PBE has been used to treat
more exchange and correlation energy to explore the struc-
tural and electrical properties as well as the possibility of
ferromagnetism as observed in recent experiments. In cal-
culation, a 11 × 11 × 11 k-point mesh in the Brillouin zone
and the cutoff energy of the plane wave of 400 eV were
employed.

3 Results and Discussion

The prepared samples have been characterized the crystal
structures and phase formation by using XRD technique, as
shown in Fig. 2. X-ray diffraction patterns of the calcined
samples at 400 and 450 ◦C of pure ZnO and Fe-doped ZnO
are corresponding to wurtzite structure of ZnO of ICDD
no. 36-1451 with no secondary phase. When we compared
undoped ZnO to doped ZnO calcined at 450 ◦C, we found

Table 2 The optimized lattice parameters of four atoms of pure zinc
oxide

Method Lattice parameters (Å)

a c

LDA 3.200 5.100

LDA + U 3.180 5.073

GGA 3.280 5.250

GGA + U 3.260 5.250

PBE 3.123 5.043
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Fig. 4 SEM images of a pure
ZnO and iron-doped zinc oxide
with b x = 0.0625 and c
x = 0.125, TEM images of d
pure ZnO, and iron-doped zinc
oxide with e x = 0.0625 and f
x = 0.125 and SAED patterns
of g pure ZnO, and iron-doped
zinc oxide with h x = 0.0625
and i x = 0.125 with calcination
at 400 ◦C

(a)                                      (b)                                   (c)

(d)                  (e)                                    (f)

(g)                                      (h)                                   (i)

(1 0 0)
(1 0 1)
(1 0 2)

(1 1 0)

(1 0 3)

(1 1 2)

(1 0 0)
(1 0 1)
(1 0 2)

(1 1 0)

(1 0 3)

(1 1 2)

(1 0 0)
(1 0 1)
(1 0 2)

(1 1 0)

(1 0 3)

(1 1 2)

that XRD patterns of pure ZnO are smoother than Fe-doped
ZnO. Moreover, the peak intensity of pure ZnO is sharper.
It illustrates that pure ZnO are more crystalline than doped
ZnO. It indicates that the crystallinity of the ZnO decreases
because of Fe-doping. This result is similar to Lui et al. [16].
Lattice parameters of synthesized samples are calculated
from XRD peaks and shown in Table 1.

The calculated values of lattice parameters of Zn1-xFexO
samples are comparable to the values reported in literature
(a = 3.242 and c = 5.195 Å) [4] and ICDD card no. 36-
1451 (a = 3.249 and c = 5.206 Å). These results are in
good agreement with the optimized structure calculation, as
show in Fig. 3. When we compared lattice parameters of
pure zinc oxide to iron-doped zinc oxide, we see that an
increase in iron content brings about the lattice parameter
a increases while lattice parameter c decreases. In theoreti-
cal evaluation of the optimized structural properties of ZnO,
the total energy of hexagonal wurtzite unit cell (containing
four atoms) was calculated using LDA, LDA + U, GGA,
and GGA + U schemes via ABINIT code and GGA + U
in the PBE via VASP code around the optimized volume
and then the lattice parameters were calculated by fitting the
calculated total energies in various unit cell volumes into

Birch-Murnaghan equation of state. The optimized lattice
parameters values of ZnO are reported in Table 2.

The morphology of the calcined samples at 400 ◦C is
shown in SEM and TEM images as Fig. 4a–f. Particle size
of all synthesized samples are in nanometer scale, less than
70 nm. It indicates that prepared samples are nanoparticles
of hexagonal shape with lattice fringe of pure zinc oxide.
When iron contents were doped into zinc oxide structure,
particle shape converts from hexagonal to spherical-like
shape with a few rod shapes. Fe-doping ions have a remark-
able effect on the particle size of Zn1-xFexO samples.
The decrease in particles size of the Zn1-xFexO system
may be due to the ability of Fe ions to inhibit the crys-
tal growth rate of ZnO. Substitution of Fe ions into ZnO
lattice can produce some defects. Therefore, variation in
defect concentration can cause a change in the rate of crystal
growth.

In case of SAED study, ring diffraction patterns of pre-
pared samples indicate that all of synthesized particles are
polycrystalline material. From XRD patterns, we see that all
of prepared samples are zinc oxide structure of hexagonal
wurtzite as main structure which planes such as (1 0 0), (1
0 1), (1 0 2) are observed in diffraction patterns as shown
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Fig. 5 Energy dispersive X-ray
(EDX) spectra of a pure zinc
oxide and Fe-doped ZnO with
iron concentration of b 6.25 and
c 12.5 %, respectively, calcined
at 400 ◦C

in Fig. 4g–i. Some light spots are observed in the pure ZnO
sample. It would be because of larger particle size of the
pure ZnO than the Fe-doping systems which is according
to the particles size from TEM images that the pure ZnO
nanoperticles are the biggest, the second is 6.25 %, and the
last is 12.5 %, respectively.

The energy dispersive X-ray analysis (EDX) technique,
however, is employed in order to detect the element compo-
sition of synthesized Zn1-xFexO samples. The EDX spectra
and atomic percentage of pure zinc oxide and doped zinc
oxide with iron content of 6.25 and 12.5 % by mole calcined
at 400 ◦C are shown in Fig. 5. It confirms an existence of
iron content in dopant system.

To examine band gap energy (Eg), an absorbance mode
under UV-Vis spectra of the synthesized nanopowders was
conducted. From absorption spectra of ZnO in Fig. 6, the
direct band gap are obtained by extrapolating the plots of
(αhv)2 to the vertical versus hν to the horizontal. The val-
ues of energy gap of the calcined at 450 ◦C samples are
around 3.17, 3.08, and 2.92 eV for the pure ZnO and the
Fe-doped ZnO with x = 0.0625 and 0.125, respectively,
as shown in Fig. 6a–c. Band structure of zinc oxide was

calculated using LAD, LDA + U, GGA, and GGA + U
and represented in Fig. 7. From this, we see that Hubbard
scheme gives narrower Eg. According to the energy band
structure (Fig. 8) and the density of states (DOS) (Fig. 9)
calculated by the GGA + U in the scheme of PBE, they
indicate that the pure ZnO has a direct energy band gap of
2.24 eV, which is in good agreement with the other calcula-
tions. However, the energy band gap is still underestimated,
compared with the experimental value (a direct wide-band
gap of 3.17 eV). It is due to the density functional the-
ory. From the experimental values of optical band gap of
calcined at 450 ◦C nanoparticles as shown in Fig. 6a–c, it
shows that the added iron content brings about being nar-
rower of energy band gap in zinc oxide. It indicates that
the Eg decrease of iron-doped zinc oxide with increasing of
the iron concentration might be due to the energy state of
d orbital from Fe atoms which located between the valence
band and the conduction band to be an intermediate band
as shown in partial DOS (PDOS) in Fig. 10. Therefore,
the electrons occupying in these states can play an impor-
tant role in electronic properties of this material. Also, the
optical band gap of Fe-doped ZnO calcined at 400 ◦C was
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Fig. 6 Optical band gap of
calcination at 450 ◦C of a pure
ZnO and Fe-doped ZnO with
iron content of b 6.25 % and c
12.5 % and calcination at 400 ◦C
of Fe-doped ZnO with iron
content of d 6.25 % and e 12.5 %
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investigated. The Eg values of the calcination at 450 and
400 ◦C of Zn1-xFexO samples for x = 0.0625 are 3.08
and 3.12 eV, respectively, and for x = 0.125 are 2.92
and 2.96 eV, respectively, as shown in Fig. 6. From these,
we see that the calcination at higher temperature brings
about being narrower of energy band gap. It is because of

more aggregation when the powders were calcined at high
temperature.

The magnetic properties of the Fe-doped zinc oxide are
described as follows. According to the GGA + U calcula-
tion, the magnetization of pure ZnO, Fe0.0625Zn0.9375O and
Fe0.125Zn0.875O has magnetic moments of 0.00, 3.91, and

Fig. 7 The calculated band
structure of pure crystal ZnO
with a LDA (black solid line)
LDA + U (red solid line) and b
GGA (black solid line) and
GGA + U (red solid line)
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Fig. 8 The calculated band structure a pure and Fe-doped ZnO, b with
Fe content of 0.0625 and c Fe content of 0.125 by using GGA + U
(black and red lines represent energy level of spin up and spin down,
respectively)

7.83 µb, respectively. In case of pure zinc oxide, this can be
explained as the fact that the electrons in the zinc atoms and
oxygen atoms are paired electrons (spin up and spin down)
in the 3d orbital and the 2p orbital, respectively, whereas
there are four unpaired electrons in the 3d orbital of Fe atom.
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Fig. 9 The calculated density of states (DOS) of a pure zinc oxide and
Fe-doped ZnO, b with Fe content of 0.0625 and c Fe content of 0.125

Therefore, the total net spin of pure zinc oxide is zero, but
not for Fe-doped ZnO, whereas the appearance ferromag-
netism in Fe-doped ZnO can be described as superexchange
theory which the exchange interaction happens only on the
Fe and O sides, not on Zn and O sides. Therefore, there are
still four unpaired electrons (spin up electrons or spin down
electrons) located in the 3d orbital of Fe atoms as shown in
Fig. 11. Difference of the spin up and spin down electron
is shown in partial DOS of Fe in Fig. 10d. In the exper-
imental aspect, the magnetic properties of all Zn1-xFexO
powders were examined from 50 K to room temperature
using a VSM technique. The relationship between magneti-
zation (M) and applied magnetic field (H ) was observed to
study magnetic property of synthesized nanoparticles. M–
H curves examined at room temperature of 6.25 and 12.5 %
of iron-doped zinc oxide calcined at 400 and 450 ◦C are rep-
resented in Fig. 12a, b. The pure zinc oxide shows diamag-
netic behavior while the Zn1-xFexO of x = 0.0625 shows
paramagnetic behavior and x = 0.125 shows superparam-
agnetic behavior. The diamagnetism of pure ZnO is because
zinc oxide has no magnetic dipole moment which is in good
agreement with the calculated results, the magnetic dipole
moment of pure ZnO as 0.00 µb. Besides, M–H curves
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Fig. 10 a The total DOS of
6.25 % of Fe-doped ZnO and
the partial DOS of b zinc, c
oxygen, and d iron atoms
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were conducted at 50–300 K of Fe-doped ZnO are shown
in Fig. 12c, d. The 6.25 % of Fe-doped ZnO samples cal-
cined at 400 and 450 ◦C show superparamagnetic behavior
at 50 to 150 K. The superparamagnetism of iron-doped zinc
oxide is confirmed by M–T curves (plotting of magnetiza-
tion versus temperature) in zero filed cooled (ZFC) and field
cooled (FC) modes in an applied field of 5000 Oe at 50–
300 K as shown in Fig. 13. From that, blocking temperature

may be lower than 50 K. It results in the doped zinc oxide
samples show superparamagnetic behavior. The superpara-
magnetism may be due to a very small particle size of
prepared samples which is in nanometer scale as TEM
images in Fig. 4. At above 150 K, the linearity of the VSM
result of 6.25 % of Fe-doped ZnO indicates the paramag-
netic behavior. For 12.5 % of Fe-doped ZnO, remanence
magnetization (Mr) shows the maximum value at 50 K of

Fig. 11 The isosurface of
difference between spin up
electron density and spin down
electron density (spin up–spin
down) of FexZn1-xO when a
x = 0.0625 and b x = 0.125
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Fig. 12 The specific
magnetization as a function of
applied field measured at room
temperature of pure ZnO and
FexZn1-xO samples calcined at
a 400 ◦C and b 450 ◦C,
measured at from 50 to 300 K of
FexZn1-xO with iron content of
c 6.25 % and d 12.5 % and
measured at 50 K of FexZn1-xO
with e x = 0.0625 and f
x = 0.125
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examination. It indicates that magnetism of prepared sam-
ples decreases with temperature increasing. Also, M–H
curves at 50 K of 6.25 and 12.5 % of Fe-doped ZnO were
determined and shown in Fig. 12e, f). The results show
influence of calcination temperature to magnetic behavior of
prepared nanoparticles. When we compared Mr of the cal-
cined iron-doped zinc oxide at 400 to 450 ◦C, the doped zinc

oxide nanoparticles of calcination at 400 ◦C show more Mr
values. It indicates that temperature calcination effects on
magnetism. The high temperature calcination may effect on
magnetic moment alignment and destroy magnetism of syn-
thesized samples. From the study of magnetic property, the
magnetization of Zn1-xFexO nanoparticles increases with
increasing in Fe-doping concentration.
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Fig. 13 Zero field cooled (ZFC) and field cooled (FC) curves of cal-
cined at 400 ◦C iron-doped zinc oxide with iron content of a 6.25 %
and b 12.5 %

4 Conclusion

In summary, the Zn1-xFexO nanoparticles with x = 0.000,
0.0625, and 0.125 had been prepared by a combustion
method. The XRD analysis showed the pure ZnO and
Zn1-xFexO with a temperature calcination of 400 and
450 ◦C samples are zincite hexagonal structure as the main
phase with lattice parameters a of 3.25 and c of 5.21 Å for
the both pure ZnO and the Zn0.9375Fe0.0625O and a of 3.25 Å
and c of 5.20 Å for the Zn0.875Fe0.125O which are in good
agreement with the calculated results from the structural
optimization. The morphology of the Zn1-xFexO nanoparti-
cles was characterized by SEM and TEM techniques. The
prepared nanoparticles convert from hexagonal-like shape
to spherical-like shape when iron was added. The elec-
tronic structure and magnetic property of Fe-doped ZnO

had been investigated by means of the first principle cal-
culations based on general gradient approximation with
Hubbard model (GGA + U) in the scheme of PBE. We had
used super-cell method to model ZnO doped with 6.25 and
12.5 % of iron. The results showed that the pure and the
doped zinc oxide systems are semiconductor. The pure ZnO
has energy band gap of 2.24 eV and that of Fe-doped ZnO
systems decrease with the atomic fraction of iron. Accord-
ing to partial density of states, there are strong interaction
between 3d orbital of O and 2p orbital of Fe which may
affect to the decreasing of energy band gap of Fe-doped
ZnO and induce the energy band occurring between the
valence and conduction band. The results also point out that
the magnetic moments increase with the atomic fraction of
iron and play important role in occurrence and stability of
superparamagnetism of ZnO. According to the electronic
and magnetic properties, therefore, Fe-doped ZnO poten-
tially is a promising magneto-electronic material and it can
be used for photocatalytic materials [20, 21] and nanometer
scale spintronics device material [22].
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a b s t r a c t

The energy dispersion relation of two dimensional hexagonal lattice of GaAs quantum wires embedded
in AlwGa1�wAs matrix, called artificial graphene, was calculated by the finite difference method with
periodic boundary conditions. The validity of the finite difference based code was checked by comparing
the bound state energies of various two dimensional systems with appropriate boundary conditions with
analytic solutions or the results obtained by COMSOL software, which uses the finite element method,
and a very good agreement was found. The energy dispersion relation calculated for artificial graphene
structure shows massless Dirac particles, characteristic for real graphene. Therefore, artificial graphene-
like structures have properties similar to those of real graphene, and are tailorable by appropriate
structure engineering.

© 2015 Elsevier B.V. All rights reserved.

1. Introduction

Graphene, a two-dimensional (2D) hexagonal crystalline allotrope with a regular sp2-bonding of carbon, has been attracting the re-
search attention due to a variety of its unique properties, being a strong, light, nearly transparent material, and an excellent conductor of
heat and electricity [1,2]. In particular, it shows an unusual feature in its 2D band structure, with massless Dirac fermions (Dirac cones),
showing intrinsically ultrahigh carrier mobilities, since the quasiparticles in it behave like relativistic elementary particles with zero rest
mass [3,4]. Due to these outstanding characteristics, graphene shows extraordinary potential for device applications, like graphene transis-
tors for high-frequency electronics, flexible touch-screen devices, smart windows, batteries, fuel cells, photovoltaic cells and supercapaci-
tors based on graphene, and also has a prospect of replacingmetals in themanufacture of aircraft and cars by graphene–plastic composites.

Artificial graphene (a common name for honeycomb latticematerials or structures) provides a tunable platform for investigatingmass-
less Dirac quasiparticles, such as their behavior under electric field, magnetic field and band engineering methods [5–9]. These structures
can be fabricated by advanced nanoscale fabrication technology processes, which enable high quality low-dimensional nanoscale patterns
that can be precisely controlled. Examples of artificial graphene structures, which were designed and fabricated, are synthetic nanopat-
terned GaAs heterostructures with ultrahigh-mobility 2D electron gas [10–16]. These were successfully fabricated by, firstly, using an
electron beam nanolithography to produce an array of Nickel disks with the honeycomb geometry, and then by etching away the material
outside the disks by inductive-coupled reactive ion etching. Scanning tunneling microscope (STM) was used to pattern the Oxygen and
Carbon atoms of COmolecules in a honeycomb pattern. Another example of artificial graphene is based on atoms ormoleculemanipulated
by crystalline-like laser trapping of ultracold atoms. The honeycomb photonic crystal induced by laser irradiation is based on the change
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E-mail address:mpairo@kku.ac.th (P. Moontragoon).
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of refractive index. In this work, we calculate the band structures and energy dispersion relation of an artificial graphene of 2D confined
electrons in the AlwGa1�wAs/GaAs/AlwGa1�wAs system.

2. Computational method

In thiswork the artificial graphene based on quantumwire nanostructure, i.e. the honeycomb structure of AlwGa1�wAs/GaAs/AlwGa1�w
As is considered, with the Al content (w) equal to 0.20. The effective mass method is employed to solve the envelope function Schrödinger
equation. The conduction band discontinuity between AlwGa1�wAs and GaAs is taken as 0.79w (eV) for w < 0.41 [17–19]. Interdiffu-
sion leads to smoothing of the initially abrupt Al content profile around the interface. In case of cylindrical symmetry the exact analytical
solution for the interdiffusion profile exists [20], but is somewhat involved, and the Al profile in the layer plane, wxy(x, y), was here ap-
proximated by a simpler expression:

wxy(x, y) = �w

e�
⇣p

(x�x0)2+(y�y0)2�RM
⌘

+ 1
+ w.

Therefore, the two dimensional potential profile in the xy plane, V (x, y), is described by

V (x, y) = � 0.79w

e�
⇣p

(x�x0)2+(y�y0)2�RM
⌘

+ 1
, (1)

where � is the reciprocal diffusion length parameter, (x0, y0) is the center of the GaAs wire, and RM the wire radius, as shown in Fig. 1(a).
According to the periodicity of this structure,we choose a 2Dunit cell as a rhomboidwith basis vectors a1 = L

p
3

2 î+ L
2 ĵ and a2 = L

p
3

2 î� L
2 ĵ.

The lattice constant is L = p
3d0, where d0 is the distance between two neighboring GaAs wires, as shown in Fig. 1(b). Within the effective

mass method, the 2D electron energies and envelope wavefunctions are found from
⇢
� h̄2

2

✓
r · 1

m⇤me
r

◆
+ V

�
 = ✏ (2)

where me is the free electron mass, m⇤ is the position-dependent effective mass, according to the Al content (m⇤ = 0.063 + 0.083w for
w < 0.41) [17–19], and has the similar smooth profile as the potential:

m⇤(x, y) = 0.063 + 0.083w � 0.083w

e�
⇣p

(x�x0)2+(y�y0)2�RM
⌘

+ 1
. (3)

According to the chosen unit cell, new coordinates (u, v) were introduced to simplify the implementation of periodic boundary con-
ditions: u and v are the coordinates along a1 and a2 directions, where Ea1 and Ea2 are the 2D lattice basis vectors, Ea1 =

p
3Lî
2 + L

2 ĵ and
Ea2 =

p
3Lî
2 � L

2 ĵ. Therefore, u and v take values between 0 and L, and are related to rectangular coordinates x and y as:


u
v

�
=

2

664

p
3
3

1
p
3
3

�1

3

775


x
y

�
(4)

while (u, v) can be transformed back to (x, y) as


x
y

�
=

2

664

p
3
2

p
3
2

1
2

�1
2

3

775


u
v

�
. (5)

The Schrödinger equation can now be written in the new coordinate system, e.g. in the constant effective mass case the kinetic energy
part is

�r2 = �@
2 

@x2
� @2 

@y2

= �4
3

⇢
@2 

@u2 + @2 

@v2 � @2 

@u@v

�
.

In order to solve it, the finite difference method has been employed. The terms @
2 
@u2

, @
2 
@v2

, and @2 
@u@v are written in finite difference form

as ✓
@2 

@u2

◆

i,j
=  i+1,j � 2 i,j +  i�1,j

(1u)2
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@2 

@v2

◆

i,j
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Fig. 1. The potential profile of (a) two dimensional hexagonal lattice Al0.2Ga0.8As/GaAs/Al0.2Ga0.8As, and (b) within a rhomboidal unit cell.

Therefore, the finite-difference form of the 2D Schrödinger equation in the (u, v) coordinates is:

� h̄2

2m

8
><

>:

 i�1,j � 2 i,j +  i+1,j

(1u)2
+  i,j�1 � 2 i,j +  i,j�1

(1v)2

� i+1,j+1 �  i+1,j�1 �  i�1,j+1 +  i�1,j�1

41u�v

9
>=

>;
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�
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where hu = h̄2

2m(1u)2
, hv = h̄2

2m(1v)2
, huv = h̄2

8m(1u)(1v)
, and Vi,j = V (u, v).
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Table 1

The state energies of infinitely deep square wire and of a finite-barrier circular wire, calculated by finite difference method (FDM), finite
element method (FEM) with COMSOL package [21], and from the analytic solution [22].

Structure States State energy (eV)
FDM FEM Analytic solution

Infinite square wire

1 0.1646 0.1646 0.1646
2 0.4113 0.4115 0.4115
3 0.4113 0.4115 0.4115
4 0.6580 0.6585 0.6585

Finite circular wire (RM = 4 nm) 1 �0.0731 �0.0743 �0.0758

Finite circular wire (RM = 5 nm)
1 �0.0947 �0.0949 �0.0907
2 �0.0129 �0.0132 �0.0336
3 �0.0129 �0.0132 �0.0336

2.1. Validity of the method

In order to check the validity of this method, and of the code developed for it, we have first calculated the bound state energies of three
systems: (1) single quantumwire, (2) double quantumwire with rectangular box boundary conditions, and (3) double quantumwire with
rhomboidal box boundary conditions.

2.1.1. Single quantum wire
The bound state energies of a 2D infinitely deep square wire with Lx = Ly = 8 nm, and of a finite-barrier circular wire with radius of

4 nm and depth of �0.79w eV in a square box, were calculated, assuming a constant effective mass m⇤ = 0.063 + 0.083w
2 , by using the

finite difference method, and were compared against the values obtained by the finite element method or from the analytic solution. The
results are shown in Table 1 and indicate the validity of the developed code and the finite difference method.

2.1.2. Double quantum wires
Using a constant effective mass m⇤ = 0.063 + 0.083w

2 , we have also calculated the bound state energies of GaAs double cylindrical
quantum wires (with a radius of 4, 5, and 6 nm) which were separated by d0 = L

p
3

3 nm, embedded in Al1�wGawAs matrix of rectangular
shape (box) of the size Lx = 30

p
3 nm and Ly = 30 nm, as shown in Fig. 2(a), and of rhomboidal shape with L = 30 nm, and with the

interdiffusion parameter � = 3, as shown in Fig. 2(b).
In the case of rhomboidal box, the envelope wave functions were gridded along the u and v directions. The Dirichlet boundary

conditions are  i,0 =  i,N = 0 (i = 0, 1, 2, 3, . . . ,N), and  0,j =  N,j = 0 (j = 0, 1, 2, 3, . . . ,N). Therefore, the wavefunction
 i,j, i, j = 1, 2, 3, . . . ,N � 1, can be calculated from H = ✏ when H is a symmetric matrix of size (N � 1)2 ⇥ (N � 1)2, and the content
of upper triangle of this matrix is:

H =

2

666666664

A1 B 0 0 · · · 0 0 0
BT A2 B 0 · · · 0 0 0
0 BT A3 B · · · 0 0 0
...

...
...

...
. . .

...
...

...

0 0 0 0 BT AN�3 B 0
0 0 0 0 0 BT AN�2 B
0 0 0 0 0 0 BT AN�1

3

777777775

(6)

where the matrices Aj and B are

Aj =

2

66666664

c1,j �hv 0 0 · · · 0 0 0
�hv c2,j �hv 0 · · · 0 0 0
0 �hv c3,j �hv · · · 0 0 0
...

...
...

...
. . .

...
...

...
0 0 0 0 �hv cN�3,j �hv 0
0 0 0 0 0 �hv cN�2,j �hv

0 0 0 0 0 0 �hv cN�1,j

3

77777775

(7)

and

B =

2

66666664

hu huv 0 0 · · · 0 0 0
�huv hu huv 0 · · · 0 0 0
0 �huv hu huv · · · 0 0 0
...

...
...

...
. . .

...
...

...
0 0 0 0 �huv hu huv 0
0 0 0 0 0 �huv hu huv
0 0 0 0 0 0 �huv hu

3

77777775

(8)
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a

b

c

Fig. 2. The potential profile of (a) single and double cylindrical Al0.2Ga0.8As/GaAs/Al0.2Ga0.8As quantum wires, with (b) rectangular boundary conditions, and (c) with
rhomboidal boundary conditions.

where the sizes of matrices Aj and B are (N � 1) ⇥ (N � 1), and ci,j = 2hu + 2hv + Vi,j. The eigenvalues and eigenvectors of
H are the state energies and the envelope wave functions, the latter given in the (u, v) coordinate system, i.e.  i,j = { 1,1, 1,2,
 1,3, . . . , 1,N�1, 2,1, 2,2, 2,3, . . . , 2,N�1, . . . , N�1,1, N�1,2, N�1,3, . . . , N�1,N�1}.

In case of rectangular box, the envelope wave functions were grided along x and y directions, and the parameters were transformed
as hu ) hy = h̄2

2m(1y)2
, hv ) hx = h̄2

2m(1x)2
, huv ) hx = 0, and Vi,j = V (x, y). The results were compared against the state energies

and wavefunctions obtained from the COMSOL software [21], which uses the finite element method, Fig. 3(a), (b) and Table 2. The two
methods are in good agreement, particularly for low-energy states, and the described finite difference method was further employed for
this structure.
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a

b

Fig. 3. The envelope wave functions of double GaAs cylindrical quantum wires embedded in Al0.2Ga0.8As matrix, with (a) rectangular boundary conditions, and (b)
rhomboidal boundary conditions, calculated by the finite difference method.

3. Results

3.1. 2D energy band structure

The periodic potential V (r) with period of L in both u and v directions, shown in Fig. 1(b), has the property:
V (r) = V (r + R) (9)

where R is any translation vector for this unit cell. The wave functions then must satisfy the Bloch conditions, i.e. the wave functions can
be written as the product of a periodic function u(Er) and eiEk·Er

 Ek(Er) = uEk(Er)eiEk·Er , (10)
and where the periodicity of uEk(Er) is the same as that of the potential. Therefore, the particle wave functions in each period differ only by
the phase factor eiEk·ER, i.e.

 Ek(Er) =  Ek(Er + ER)e�iEk·ER, (11)
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Table 2

The state energies of double cylindrical quantum wire with rhomboidal and rectangular box boundary conditions,
calculated by finite difference method (FDM) and finite element method (FEM) with COMSOL package.

RM (nm) States State energy (eV)
Rhomboid Rectangular
FDM FEM FDM FEM

4

1 �0.0648 �0.0713 �0.0721 �0.0720
2 �0.0545 �0.0705 �0.0714 �0.0713
3 �0.0095 0.0139 �0.0088 0.0088
4 0.0053 0.0236 0.0113 0.0114
5 0.0331 0.0302 0.0153 0.0154
6 0.0520 0.0302 0.0167 0.0167

5

1 �0.0856 �0.0924 �0.0932 �0.0931
2 �0.0751 �0.0916 �0.0925 �0.0924
3 �0.0388 �0.0121 �0.0154 �0.0153
4 �0.0267 �0.0055 �0.0128 �0.0127
5 0.0131 �0.0031 �0.0110 �0.0108
6 0.0327 �0.0031 �0.0079 �0.0077

6

1 �0.1015 �0.1070 �0.1081 �0.1083
2 �0.0895 �0.1059 �0.1071 �0.1072
3 �0.0622 �0.0394 �0.0422 �0.0420
4 �0.0505 �0.0333 �0.0395 �0.0390
5 �0.0150 �0.0317 �0.0382 �0.0380
6 �0.0001 �0.0317 �0.0351 �0.0350

where k is thewave vector (crystalmomentum). The HamiltonianmatrixH is a Hermitianmatrix of size ofN2⇥N2, whereN is the number
of grid points along u and v directions, and its matrix elements are

H =

2

666666664

A1 B 0 0 · · · 0 0 C
BÑ A2 B 0 · · · 0 0 0
0 BÑ A3 B · · · 0 0 0
...

...
...

...
. . .

...
...

...
0 0 0 0 BÑ AN�2 B 0
0 0 0 0 0 BÑ AN�1 B
CÑ 0 0 0 0 0 BÑ AN

3

777777775

(12)

where the matrices Aj and B are

Aj =

2

66666664

c1,j �hv 0 0 · · · 0 0 �hv fv
�hv c2,j �hv 0 · · · 0 0 0
0 �hv c3,j �hv · · · 0 0 0
...

...
...

...
. . .

...
...

...
0 0 0 0 �hv cN�2,j �hv 0
0 0 0 0 0 �hv cN�1,j �hv

�hv f ⇤
v 0 0 0 0 0 �hv cN,j

3

77777775

(13)

and

B =

2

66666664

hu huv 0 0 · · · 0 0 �huv fv
�huv hu huv 0 · · · 0 0 0
0 �huv hu huv · · · 0 0 0
...

...
...

...
. . .

...
...

...
0 0 0 0 �huv hu huv 0
0 0 0 0 0 �huv hu huv

huv f ⇤
v 0 0 0 0 0 �huv hu

3

77777775

(14)

where C = fuB, fu = eikuL, fv = eikvL, and the sizes of matrices B and C are N ⇥ N .
The eigenvalues and eigenvectors of the Hamiltonian matrix are the state energies and wavefunctions of band n and wave vector

Ek = (ku, kv) =
⇣
{�Eb1

2 , . . . ,
Eb1
2 }, {�Eb2

2 , . . . ,
Eb2
2 }

⌘
, asshown in Figs. 4 and 5. In order to check the validity of this method for the periodic

boundary conditions, the results were compared with those obtained with the, more conventional for periodic structures, plane wave
basis functions expansion (formally a linear variational method) as was employed in [9]. In the plane wave method the wavefunction is
written as
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a

b

Fig. 4. The energy dispersion for a rhomboidal unit cell artificial graphene Al0.2Ga0.8As/GaAs/Al0.2Ga0.8As structure.

 n,Ek(Er) =
X

EG
cEG

1p
⌦

ei(Ek+EG)·Er , (15)

where cEG are the plane wave amplitude coefficients. The Hamiltonian matrix, HEG,EG0 , will be

HEG,EG0 = h̄2

2m
(Ek + EG)2�EG,EG0 + V (EG � EG0), (16)

where EG are the reciprocal lattice vectors and V (EG � EG0) is the Fourier transform of the potential V (Er), calculated as the 2D Fourier
transform of the honeycomb potential (shown in Fig. 1, and with Eq. (1)), with the rhomboidal unit cell defining the structure periodicity.
The eigenvalues of the Hamiltonian matrix for any particular wave vector Ek are the band energies.

Examples of results obtained by the finite difference method and the plane wave method are shown in Fig. 5. The agreement between
the two is generally very good. In case of sharp boundaries (almost no interdiffusion, � = 100), the number of space grid points in the
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a

b

Fig. 5. The band structure of rhomboidal unit cell artificial graphene Al0.2Ga0.8As/GaAs/Al0.2Ga0.8As along special high-symmetry directions in the two-dimensional
hexagonal Brillouin zone (G = (0, 0),M = (1/

p
3, 0)2⇡/a,K = (0, 2/3)2⇡/a), calculated by finite difference (solid lines) and plane wave method (dashed lines) in

the case of (a) large interdiffusion, � = 3 and (b) small interdiffusion, � = 100. The blue, black, red and green lines correspond to the number of grid points of 8, 16, 32 and
64, respectively, in each direction, or to the number of plane waves of 82, 162, 322 and 642. The energy is measured from the conduction band edge of the matrix material,
because the potential, Eq. (1), was defined in this manner. (For interpretation of the references to color in this figure legend, the reader is referred to the web version of this
article.)

finite differencemethod, and the number of waves in the plane wavemethod, required for well converged results, are both larger than the
what is needed in case of large interdiffusion. The convergence of the finite difference method improves (requiring a smaller number of
grid points) for sharp boundaries, while the convergence of the planewavemethod improves for large interdiffusion. However, the overall
computation time is still smaller with the finite difference than with the plane wave method for any realistic case we have tested (having
8, 16, 32 and 64 grid points per direction, or a total of 82, 162, 322 and 642 plane waves), regardless of the level of interdiffusion.

3.2. Effect of position-dependent effective mass

In the previous subsection the two-dimensional band structure of artificial graphenewas calculated, but the effectivemasswas assumed
constant. In order to include the effect position-dependent effective mass, we have simplified the problem by changing the unit cell from
rhomboidal to rectangular, with basis vectors Ea1 = Lxî = 3d0 î and Ea2 = Lyĵ = p

3d0 ĵ, as shown in Fig. 6.
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Fig. 6. The smoothed potential profile in a rectangular unit cell of artificial graphene Al0.2Ga0.8As/GaAs/Al0.2Ga0.8As.

The 2D Schrödinger equation
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was written in finite difference form as [23]
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= ✏ i,j,

where the effective mass m⇤(x, y) = m(x, y)me, hx = h̄2

2me(1x)2
, and hy = h̄2

2me(1y)2
, while Nx and Ny are the number of grid points in x and

y directions, respectively. The Hamiltonian matrix, H , is a square Hermitian matrix of size NxNy ⇥ NxNy, and the upper triangle matrix
elements are

H =

2

6666666664

A1 B1 0 0 · · · 0 0 C
A2 B2 0 0 · · · 0 0

A3 B3 0 0 · · · 0
. . .

ANy�3 BNy�3 0 0
ANy�2 BNy�2 0

ANy�1 BNy�1
ANy

3

7777777775

(17)
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a

b

Fig. 7. The energy dispersion for rectangular unit cell artificial graphene Al0.8Ga0.2As/GaAs/Al0.8Ga0.2As.

where

Aj =

2

6666666664

c1,j r1,j 0 0 · · · 0 0 l1,jfx
c2,j r2,j 0 0 · · · 0 0

c3,j r3,j 0 0 · · · 0
. . .

cNx�3,j rNx�3,j 0 0
cNx�2,j rNx�2,j 0

cNx�1,j rNx�1,j
cNx,j

3

7777777775

(18)
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a

c d

b

Fig. 8. (a) The influence of the position-dependent effectivemass on the band structure along special high-symmetry directions in the two-dimensional rectangular Brillouin
zone (G = (0, 0),M = (0.5, 0.5)2⇡/a, X = (0.5, 0)2⇡/a, Y = (0, 0.5)2⇡/a) of rectangular unit cell artificial graphene Al1�wGawAs/Al1�zGazAs/Al1�wGawAs, and the band
structure tunability achievable by varying: (b) the wire radius (RM ), (c) the cell size (d0), and (d) the Al content (z) in wires only at site A sublattice of the honeycomb lattice
structure. The energy is measured from the conduction band edge of the matrix material, because the potential, Eq. (1), was defined in this manner.

Bj =

2

6666666664

d1,j 0 0 · · · 0 0 0 0
d2,j 0 0 · · · 0 0 0

d3,j 0 0 · · · 0 0
. . .

dNx�3,j 0 0 0
dNx�2,j 0 0

dNx�1,j 0
dNx,j

3

7777777775

(19)

C = fy

2

6666666664

u1,j 0 0 · · · 0 0 0 0
u2,j 0 0 · · · 0 0 0

u3,j 0 0 · · · 0 0
. . .

uNx�3,j 0 0 0
uNx�2,j 0 0

uNx�1,j 0
uNx,j

3

7777777775

(20)

with

ci,j =
 

+ hx

mi� 1
2 ,j

+ hx

mi+ 1
2 ,j

+ hy

mi,j� 1
2

+ hy

mi,j+ 1
2

+ Vi,j

!

ui,j = � hy

mi,j� 1
2

, li,j = � hx

mi� 1
2 ,j

, ri,j = � hx

mi+ 1
2 ,j

, di,j = � hy

mi,j+ 1
2

and fy = eikyLy , fx = eikxLx . The sizes of matrices Bj, B
Ñ
j , C , and CÑ are Nx ⇥ Nx. The eigenvalues and eigenvectors of the Hamiltonian matrix

are the state energies and wavefunction of band n for wave vector Ek = �
kx, ky

� =
⇣
{� ⇡

Lx
, . . . , ⇡

Lx
}, {� ⇡

Ly
, . . . , ⇡

Ly
}
⌘
.

An example calculation of this type, shown in Fig. 7(a), shows the influence of the position-dependent effective mass on the
band structure of rectangular unit cell artificial graphene Al1�wGawAs/Al1�zGazAs/Al1�wGawAs. There are only quantitative differences,
compared to the constant effectivemass case (and these will depend on this constant mass value taken), but the band structure does show
Dirac points in the position-dependent mass as well.

To illustrate the band engineering possibilities in artificial graphene, Fig. 8(b), (c) shows the band structures obtained for different
values of wire radii RM and cell sizes d0 (distance between two neighboring GaAs wires). Yet another way of band structure tuning, offered
by artificial graphene, is by band gap opening at the Dirac points. This is achievable by breaking the symmetry, i.e. the equivalence of sites
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A and B in the hexagonal lattice, via changing the Al content only in the wires at site A sublattice of the honeycomb lattice structure, as
illustrated in Fig. 8(d).

4. Conclusions

The energy dispersion relation for artificial graphene, the two dimensional hexagonal lattice of AlwGa1�wAs/GaAs/AlwGa1�wAs, was
calculated by finite difference method. The effect of aluminum interdiffusion between GaAs quantum wires and the AlwGa1�wAs matrix
was taken into account by smoothing the potential and effective mass profiles between the two layers. The validity of the finite difference
method and the developed code was checked by comparing the bound state energies with analytic solutions in the case of single quantum
wire or, in cases of double quantumwires with constant or discontinuous effectivemass, with the results obtained from the finite element
based COMSOL software. The energy dispersion relation of the artificial graphene showsmassless Dirac particles and offers band structure
engineering possibilities.
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